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Nicuique veſtrum 


d (Optimi Adoleſcen- 
# tes) tantum me de- 
bere reputo, quantum homo 
homini debere poteſt. Mea 
enim ſententia , ultra fin- 
cerum amorem non eſt quod 


wtf quil- 


FRANK MURRAY, 


FE pritola Deadicatoria. 


quiſpiam de alio bene mere- 
ri poſit. Hunc autem jam- 
diu eſt quo ex fingulari ve- 
ſtra bonitate mihi indultum 
experior ; <juſque tentus, 
intimis animi medullis in-. 
hzrens , ipſ: ardens ſtudium 
impreſſit quovis honeſto mo- 
do reciprocos affectus pro- 
dendi. Quandoquidem ve- 
ro ea fortunarum mearum 
tenuitas , ca veſirarum am- 
plitudo, exiftit, utnec ego 
alia quam gratz alicujus 
agnitionis fignificatione uti 
queam, nec vos aliam admit- ; 
tere velitis ; ea propter haud | 
i]I|benter Suki occalionem 
arripio , honoris & benevo- | 
lentix , quibus vos proſe- 
quor, publicum hoc & dura- 


bile 


Epiſtola Dedicatoria. 
bile wwawy edendi. Etfi 
cum oblati anathematis exi- 
litatem , & libellum veſtris 
nominibus conlecratum , 
quam 15 Jonge infra veſtro- 
rum meritorum dignitatem 
{ub(idat, attentius conſ(ide- 
ro, timor lubinde aliquis & 
dubitatio animum inceſlant, 
ne hoc ſtudium erga vos 
meum vobis dehoncitamen- 
to {it potius quam ornamen- 
ro;{cihicer memor cum fim, 
ut mal cauſz , iic & malt li- 
bri patrocinium 182 patroni 
contumelitam magls quam 11 


gloriam cedere. Sed quum 


veſtrarum virtutum 1d robur, 
cam fore ſoliditatem , reco- 
gnolcerem, quz veſtrum de- 
cus, meo quantumvis labeta- 


"0 ctato, 


FRANK MURRAY, 
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Epiſtola Dedicatoria. 
Qato, inconcuſſum ſuſtinere 
poſlint; 1dcirco non dubitav1 
yos in aliquatenus commune 
mecum periculum induere. 
Virtutes1Ilas intelligo , qui- 
bus nemo unquam 1n veſtra 
ztate aut in veſtro ordine , 
ſaltem me judice,majores de- 
prehendit;quz vos infſigniter 
gratos omnibus & amabiles 
reddunt;cximiammodeſtiam, 


 lobrietatem , benignitatem 


anim!, morum comitatem, 
prudentiam , magnanimita- 
tem, fidem, prxclaram inſu- 
per ingenit indolem, quz vos 
ad omnem ingenuam fſcien- 
tiam non tantum excellenti 
captu , ſed & appetitu forti 
ac {incero, inſtruxit.Quas ve- 
ſtras prxclariflimas dotes 

prout 


Epiſtola Deaicatoria, 

prout nemo eft fortaſſis qui 
me melius novit,aut procon- 
ſuetudine , quam jaindudum 
vobiſcum dulcifimam co- 
luifſe ex veſtro favore mihi 
contigit,penitusintroſpexit, 
Ita nemo cit qui impenſius 
miratur & luſpicit ; aut qui 
ipfas libentius prxdicare ac 
celebrare vellet, fi non cum 
eloquiimei vires ſupergrede- 
rentur,tum ctiam quz 1n ſin- 
gulis vobis clucent, prolixi a- 
Iicujus commentarii aut pa- 
negyricx orationis liberta- 
tem, potius quam prxſtitutas 
hujuſmodi ſalutationibus an- 
guitias, expolcerent, Quin 
potius divinam clementiam 
imploro , ut vos carundem 
virtutum ſanCto tramit1 inſ1- 

Pl ſtere, 


FRANK MURRAY 


Epiftola Dedicatoria. 

ſtere, atque hos egregios fru- 
&us vernz veſtre ztatis feli- 
cibus incrementis matureſce- 
re concedat;. vitamque vobis 
in hoc ſeculo ingenuam, in-_ 
nocentem, jucundam, & in 
futuro beatam ac ſempiter- 
nam tranſigere largiatur. Mi- 
nime autem dubito, ne pro 
conlueto veltro in me can- 
dore hoc ultimum fortaſſis 
quod vyobis przſtare potero, 
benevolentiz erga vos & ob- 
ſervantiz teſtimonium, ala- 
criter accepturi ſitis ; quod 
vobis propenſiſſimo afte&u 
offert 


Vefiri in eternum amantiſzimus, 
& obſervantiſsimus, 


I. B. 


Bene- * 


ne- 


Benevolo LECTOR 1. 


I quid ;n hac elementorum ediuio- 
ne preſtitum ſit , ſcire deſideras, 
amuce Lefor, accipe , pro genie 

| { operis, breyiter, Ad duos precipue 

fines conatus meos direxi, Primum. ut cum 
requiſita per ſpicuitate ſummam demonſira- 

tionum breyitatem conjungerem, quo eam li- 

bello molem compararem, que commode abſ- 

que moleftia cir cumferri poſſet, Id quod aſſe- 
cutus pideor , ſi abſentem Typographt curs 
non ſruſiretur. Concinnius enim quiſpiam 
melior: ingento aut majort peritia excellens, 
at nemo forſan brevius pleraſque propoſi- 
tiones demonſtraverit 3 preſertim cum in 
numero & ordine propoſitionum ipſe . nt- 
hil immutarim , nec licentiam mibi af- 


ſwmpſerim quamcunque propoſitionem Eau- 


clideam procal ablegaud: tanquam mints 
neceſſariam , aut quaſdam faciltores in 
axiomatum cenſum referendi ; quod nen- 
null fecerunt : inter quos peritifiunus Geo- 
metras Andr, Tacqueths » quem ideo Ct- 
iam nomins » quod quedam ex eo deſum- 
pta agnoſcere honeftum duco ; poſt cuj:1 
eleg antiſcimam editionem » thſe nibi! atten- 

rare 
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Ad LeRorem, 

tare yoluiſſem, ſi non viſum fuiſſet dottiſ- 
ſemo viro non niſt otto Euclidis libros ſus 
cura adornatos publico communicare y 
reliquis ſeptem , tanquam ad elementa 
Geometr1e minus ſpettantibus , ommino 
quaſi ſpretis atque poſthabits, Mihi au- 
rem jam ab initio alia provinaa de- 
mandata fuit, non elements Geometris 
utcunque pro arbitrio conſcribendty verum 
Euclidem ipſum z eumgque torum » quam 
poſſem breviſume , demonſtrandi. 9 uod 
enim quatuor libros ſpettat, ſeptimum 
octayum , nonum  decamum , quamvis 
illt ad Geometrie plane & ſolide elemen- 
ia , ut ſex pracedentes & duo ſubſequen- 
tes, non tam prope pertimeant 3 quod ta- 
men ad res Geometricas admodum utiles 
ſint, tam propter Aruthmetus & Geo- 
metrie Vvalde ' propinquam cognatunem y 
quam ob notutiam commenſurabiluum E in- 
commenſurabilium magnitudinum ad figu- 
rarum tam planarum quam ſoldarum in- 
rellettum apprime neceſſariam > nemo 
eſt e peritioribus Geomerris qui ignorat. 
Que yero in irtbus ultims libris con- 
zmmetur » 5 corporum regularium nobt- 
is 'contemplatio, ills non nit injuria 
pretermitt: porutt z quando neinpe ul- 
lius gratia noſter 5:1 wm: » Platonice 
fame philsſophus, hoc clementorum ſys 
ſtema untyerſum condidiſſe periibetur 3 
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Ad LeRorem, 


uti teſlis eft * Proclus , is verbis , *0%» *lib. 2, 


ii 133 nic ovurdons gaiyeu ors WAG} maogeconte 
m Ti i nas pay hamwvitey gyiugTuy os catmnv. 
Praterea facile in animum induxi ut 0- 
pinarer , nemint harum ſcientiarum 4- 
manti non futurum eſſe cordi penes ſe habe- 
re integrum Euclideum opus » quale 
paſsim ab omnibns citatur & celebratur. 
Quare nillum librum nullamque propeſitio- 
nem nev{:rere volut earum que apyd 
P. Heri2 5nim kabontur 5 aus veſts- 
gils pic; injytere nec» habyi, que- 
mam ejuſ.e librt ſe9219.5717nis maxim4 
ex parte ant flitutios cry y quill pre- 
piderein inthi ad moves d2eribernuas roms 
pus now ſuppereres ett n:n4yviquenm id 
facere Prev®: efſem . rydem Ge LIE: 
nec alias pics ajqiie quan NT ckidzss de- 
monſtratones adhibere rout, ſu: cindtio- 
ri forma expreſſs, mii forte 142, & 
I;3, @ parce in 7» $, 9 ibis; nbt 
ah co nonnehil defleftere operg pretium 
videbatur. . BIn4 igitur ſpes eft ſtem 
in hac parte cum noſtris conſilits , tu 
fludioſorum votis, aliquo modo ſatisf4- 
tum irvt. Nam que adjetta ſunt in Sc69- 
liis problemata quedaem @& theorema- 
t4 » five ob ſuun frequentem uſum ad 
raturam elementarem 4ccedentiz, ſive ad 
eornum que ſequuntur expeditam demon- 
firationem conducentia » ſeu que regula- 
rum 
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Aqd Le&orem.: 


rum prattice Geometric quarundam precis 
puarum rationes innuunt ad ſuos fontes re- 
latas, per ea, ut ſpero 1 libellu ultra deſtina- 
tam molem magnopere non intumeſcet, 
Alter ſcopus ad quem collineatuia eſt , eo- 
ram deſideriis conſulut qui demonſirationt- 
bus ſymbolicis potins quam verbalibus dele- 
fantur. In quo genere cum plerique apud 
ms Guilielmi Oughtredi ſymbolis aſſueti 
fine , eaplerumque uſurpare conſultins duxt- 
mus. Nam qui Euclidem hac via tradere 
& interpretari aggreſſus fit , hattents, quod 
eco fciam, preter unurs P, Herigonium , 
reperins eft nemo. Cujus virs longe dottiſst- 
mt methodus, ſane in multis egregta » ac ejus 
pecultari propoſito adimodum accomodata » 
daplict tamen deſetu labarare mihi viſa 
eſt. Premo , quod cum Propofitionum ad u- 
nius alicuſus theorematis aut problematis 
probationem addutarum poſterior a priort 
non ſemper dependeat; quando tam-n ll e in- 
ter ſc coherent, quando non,nec ex ordine ſin- 
eularum , nec ullo alto modo, [4's prompt? 
mnoteſcere pore}: und? ob defetum con- 
junftionuun & adjedtivorum (ergo, rur- 
ſs, &:.) non rar0 dificultas & dubitandi 
0154/19, preſertiia minis exeratats , meter le- 
gendum oborit folent, Deinde ſepenumero 
evenit, ut Predicts methodus ſupervacaneas 
reperrttones eſugere nequeat » 4 quibus de- 
manjl 7 4trones eff quando prolixe , alruando 
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Ad Le&orem, 

& magis intricats , evadunt. Quibus vitis 

noſter modus factle per yerborum ſignorum'j; 

arbitrariam mixiuram medetur. Atque 

hec de opelie bu,us intentione & methodo dt 

&a ſuſiaant. Ceterun! que in laudem Ma- 

theſeos in genere , aut Geometrie ipſitts; & 

que de hiſtoria harum {cientiarum , ideoque 

de Euclhide horum elementorum digeſtore » 
dict poſſent , & reliqua br, uſmods itungex2, 
cur hee placent , apud altos mterpreies 
conſulere poteff, Neque nos anguſttas tem- 
ports 7uod buic opert impend! perutt nee 1n- 
221 pell.rtiones negotiorum » nec adjunents- 
111% 44 hos ſludra apud nos egeſtatem » & 
quied 12 alta » ut liceret non nmmerito, mt ex- 
chiſ-1i:9nem obrendemus ; metu ſclicer indu- 
a, ne hec noſtra omnibus minus ſatisf 4- 
cant, Verum que ingenu: Leftorts uſubus 
elaboravimus , eadem in ſolidum ipſitts ccn- 
ſure ac judicio ſubmittimus 5 prebanda ſi u- 
tilra fibi compererit 5 ſit emnino ſecus, relttt- 
enda, 


Ad amicifſiimum Virumzy1. B. de 
EVCLIDE contraco. 
EvupnwT us 5 


__— bene ! didicit Laconice Ioqui 
Senex profundus, & aphoriſmos: induit. 
Immenſa dudum margo commentarii 
Diagramms cirevit mmitum ; que Infula 
Problema breve natabat in vaſt) mari. 

Sed unda jam detumuit ; & gloſſa arttior 
Stringit Theoremata : minor!s anguli 
Lateribus ecce totus Euclides jacet., 
Incluſus olim velut Homerus in nnce ; 
Pluteoque ſarcina modo qui incubuit, levis 
En fit manipulus, Pelle in exigua latet 
Ingens Matheſis, matris ut in utero Hercules, 
In glande quercus, vel Ithaca Eurus in pila. 
Nec moledum decreſcit, uſu fit minor 3 

Luin auttior jam evadit, & cumulatins 
Contrafta prodeſt exudita pagina. 

Sic ubere magis liquor © preſſo efluit 3 

Sic pleniori v1ſa inundat ſanguinis 
Torrente cordis Sy/tole ; fic fuſrus 
Procurrit equor ex Abyle angi ftiis, 

Tantill; operis avs tanta referenda unice eſt 
BAROVIANO vomini, ac ſolertie. 
Sublimis enge mentis ingenium potens | 

Cut invium nil, arduum ©{ſe nil ſolet. 

Ste uſq'1e pergas proſpero conanine , 
Kadirjnie multum debeat ac abact:s tibi ; 
Sic creſcat indies feracior ſeges, 

Sineilt colonum germine aſsiduo beans. D 
Specimen future meſsis hic (ret laber » 
Magneque fame illuſtria hec preludia. 
Iavenis dedit qui tanta, quid dabit ſentx * 


Car. Robotham.CA VT 4 B, 
Coll. Trin. $-». ©:c, 


de 


eſt 


In novam Elementorum 


EVCLIDIS 


Editionem iD. 1S. B ARROVW, 
Collegii SS. T RIN. Socto, 
viro opt, & eruditiffimo , 
adornatam, 


BE»igne Leftor! fi uſpiam auditnmeſt tibi, 
Quantus tenella Nix Geometres ſiet; 

Que mille radius, mille ludit angulis, 

Totumque puro ducit Euclidem ſinu : 

Amabis ultro candidiſsimum Virums 

Cui plena nivium eſt indoles .ſed quas tamen 

Preclarus ardor mentis urget Enthee s 

Et uſque blandis temperat caloribus: 

Quo ſuayius ml vivit , & melius nihil, 

Is, dum liquentes peftore excutit nives, 

Et inde & inde ſpargit , en alam tibi, 

Lefor benzgne, e nivibus Geomertiam! 


GC. A.M. CES. 


FRANK MURRA 


Notarum explicatio. 


= #qualitatem. \ 
CC majoritatem. | 
—) miooritatem. 

—+ plus, vel addendum effe. 

— minus, vel ſubtrahendum efle. 

-: difterentiam vel exceſſum z item quan* 
tirates omnes, que ſequuntur,ſubtra- 
hendas efſe, figuis non mutatis. 

% multiplicationem, vel dutum lateris re» 
Ranguli in aliud Jatus. 

Idem denotat conjunttio literarum » ut 
AB=AxB. 

y Latus , vel radicem quadrati , vel cubi, 
&c, 

Q. &q quadratum. C. & c cubum. | 

Q. Q. rationem quadrati numer ad qua- | 
dratum numerum. | a 
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Reliquas, que ubicunque oecurruntyvocabulorum 
abbreviationes ipſe Leftor per ſe facile intelliget ; 
exceptis tis, quas tanquam minus generalis nſus,ſuis 
locis explicandas relinquimus, 
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Definitiones. 


=&9 Unum eſt cujus pars nulla eſt. 
PP 11. Li longitudo lati 
\& > 1. Linea Yero longitudo latt- 
= FE tudinis expers. 
SIE I 11. Linez autem termini ſunt 
== punda. 

I V. ReQtalineaeſt , quz ex #quo ſua inter- 
jacet pundta. 

V. Superficies eſt , qua longitudinem, latitu- 
dinemque tantum haber. 

VI. Superhciei autem extrema ſunt linez. 

V LI. Plana ſuperficies eſt,quaz ex xquo ſuas 
1aterjacet lineas. | 

VIII. Planus yero angulus eſt, duarum linea- 
rum in plano ſe mutuo tangentium & non in di- 
reftum jacentium alterius ad alteram inclinatio. 

I X. Cum autem quz avgulum continent, / 


 linez , re&z fuerint , reRtilineus ille angulus ap- 
pellatur. | 


X. Cum vero re- 

r; a linea C G ſuper 
retam lhneam A B 

conliſtens » eos quit 

ſunt deinceps angu- 

los CGA , CGB 

A l B xquales inter ſe fece- 


Cr rit, retus eſt uterque 


 Zqualium —_ , & qu# infiſtit rea linea 
; C G, perpen 


icularis vocatur ejus (A B) cu 10» 
liſtit. 

Not. Cum pluyes anguli ad unum punttum : (ut 
ad G) exſiſtunt , deſfgnatur quilibet angulus tribus 
literis , quarum media ad verticem eſt i{lins de quo 
agiruy : ut angulus quem rette C G , A G efficiunt 


. ad partes A vocatur C GA,vl AGC. 
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EVCLIDIS Klementorum 


Jus eſt , quireto major 
eſt, ut A CB. 

XII. Acutus vera , 
qui minor eſt reto , ut 


A CD. 
B | D XII1I.Terminus eft, 
G quod alicujus extre- " 


mum eſt. 

X I V. Figuraeft,quz ſub aliquo, vel aliqui- 
bus termigys comprehenditur. 

X V. Circulus eſt figura plana , ſub una linea: 
comprehenſa , quz peripheria appellatur , ad. 
quam ab uno punto eorum , que 1ntra figuram 
ſunt poſita, cadentes omnes re(tz linexz inter ſe _ 
ſunt zquales. 

XVI, Hoc vero. 
pun&tum centrum cir-, 
eul1 appellatur. 


X VII. Diameter 
autem circulli eſt re; 
quzdam Hinea per 
centrum duta , & ex 

| utraque parte In circu-: 

li peripheriam terminata , quz circulum bifa-l 
riam ſecat. | 

X VIII. Semicirculus vero eſt figura , quz 
continetur ſub diametro, & ſub ea linea, que de! 
circuli peripheria aufertur. | 

In circulo E A BCD. Eeſt centrum, A C dia, 
meter, A B C ſemicirculus. d 

XI X. Redtilinez fgurz ſunt, quz ſub reftis' 
lineis continentur. 

X X. Trilaterz quidem quz ſub tribus. 

X X I. Quadrilaterz vero , quz ſub quatuor. 

X X II. Multilaterz autem » quz ſub plur- 
bus , quam quatuor reQtis lineis comprehendun- 


ur, 
XXIII, 


XI. Obtuſus angus - 


aBgu- - 
\ major 


'yera z 
'O » ut 


us eſt, 
extre- 
aliqui- 


2 linea: 
r 5 ad. 
guram 


nter ſe_ 


C vero. 


im Cit-. 


ameter 
t rect; 
a pet 
, &ex 
| CIFCU-- 


n bifa- 


3 quX 
ue de! 


C dis, 
* 
) rect" 
Fj. 
latuor. 
plur- 


endun- 


IIN, 


? 


Liber T. 


X XIII. Trilate- 
rarum autem foura- 
rum > zquilaterum eſt 
triangulum , quod tria 
latera habet azaua- 
” » ut trianvulum 


4 
XXIV. TIfoſceles 
autem » quod duo tan- 
tum zqualia habet la- 
B terazut triangulum B. 


XXV. Scalenum 
vero , quod tria inz- 
qualia habet latera , ut 


XXVI. Adhzc et« 
jam trilaterarum figura- 
rum , retangulum qui- 
dem triavgulum et , 
quod retum angulum 
habet, ut triangulum 


XXVII. Ambly- 
gonium aytem » quod obtuſum angulum habet, 
ut B. 


Az XX VIIL 


4 EVCLIDIS Elementorum 


XX V III. Oxyeo- 
nium vero » quod tres 
habet acutos apgulos, 
ut C 

CG Figura #quiangula 
eſt, cujus omnes angu- 
, Ii inter ſe zquales ſunt, | 
Duz vero figure =- 
quiangulz ſunt ; f finguli anguli unjus ſingulis 
angulis alterius fint zquales. Similiter de f6guris,,.. 
#quilateris concipe. 


, C 
| XXIX. Quadrila- 
| terarum autem figura- 
rum » quadratum qui- 
dem eſt , quod & zqui- 
laterum » & rean- 
eulum eſt,ut ABCD.! 
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XXX. Altera - vero 
parte gots ra eſt, * / 
uz re _ a qui- 
emzat #quilatera non 
eſt zut A B C D. 


X X XI. Rhombus 
autem » que #quilate- 
. 1a, ſod reftangula non 
elt, ut A. 


6 1 
XXXLI1, 


; 
"  _— 


drila- 
gura- 
1 qut- ; 
tqui- 
Aan., 
CD.: 


late- 
non 


Liber T. 


x XXXII. Rhom- 
boydes vero, que ad- 
verſa & latera , & an- 
gulos habens inter ſe 
#quales,neque zquila- 

G tera elt > neque retan- 


gula,ut G LM H. 


XXXIII. Pra 
HW ter has autem reliquz 
quadraters figurz 
trapez1a appellentur; ut 
GNDHUH. 
N 


A— m—_ XXXIV. Paral- 
lelz retz linez ſunt, 
quz cum in eodem 
ſint plano , & ex utraque parte 18 infinitum pro- 


ducantur , in neutram {ibi mutuo incidunt » ut 
A, & B. 


| TEN 


X X X V. Paral- 

- lIelogrammum eſt fs 

F gura quadrilatera » Cu- 
jus bina oppoſita la- 

T, tera ſunt parallela , 


ſeu xquidiſtantia » ut 


GLHM. 


4 +6 3 WE 
vero in parallelogram- 
mo ABCD daiame- 
ter A C dudta fuerit , 
duzque ligex EF, 

1 HI , lateribus paral- 
Hi lelz" ſecantes | diame- 
D G | trumin uno eodemque 


punto G > ita ut parallelogrammum ab hiſce 
A 3 patal- 


5 


6 EVCLIDIS Elementorum 
paralletis in quatuor diſtribuatur parallelogram- 
ma z appellantur duoillaD G, GB, per quz 
diameter non tranlit > Complementa ; duo vero 
reliqua HE , FI , per quz diameter incedit 
circa diametrum conthiſtere dicuntur. * 

Problema eſt , cum proponitur aliquid efficien- 
dum. 

Theorema eſt , cum proponitur aliquid demon- 
ſtrandum. 

Corollarium eſt conſefarium , quod & fatta 
demonfrratione tanquam lucrum aliquod col- 
ligitur. . 

Lemma elt demonſtyatio premiſſe alicujus , ut 
demonſtratio queſiti evadat brevior. | 


Poſiulata, 


1. POſtuletur , ut a quovis punto ad quod- 
vis puntum reftam lineam ducere conce- 
datur. 
2. Et reftam lineam terminatam in conti- 
nuum rea producere. 
- 3. Item quovis centro, & intervallocirculum 
deſcribere. 


Axiomata. 


1.(9ue eidem xqualia , & inter ſe ſunt #qua- 
lia. 
utA=B= C.cgoA=C, velergo 
omnes A, By C, zquantur 1nter ſe. _s 
Nota , Cum plures quantitates hoc modo conjun- * 
Fas invenias,vi hujus axiomatis primam ultime 0 
quamlibet earum cuilibet equari. Quo in caſu ſepe, 
-brevitatis cauſa , ab hoc axiomate citando abſtine- 
mus ; etſt vis conſecutionis ab eo pendeat. 
2. Etfizqualibus xqualia adjeta ſunt > tota 
funtzqualia. | 
ot 3. Ee * 


Liber T. 

3. Er fi ab zqualibus zqualia ablata ſunt , 
quz relinquuntur ſunt zqualia. 

4. Er 1 1nzqualibus zqualia adjeRa fint ,.tota 
ſunt inzqualia. 

5-Er fi ab inzqualibus zqualia ablata ſint,reli- 
qua ſunt inzqualia. 

6. Et quz ejuſdem vel zqualium ſunt dupli- 
cla, inter ſe ſunt #qualia. Idem puta de triplic 
bus, quadruplicibus , &c. 

7. Etquz cjuſdem , vel zqualium ſunt dimi- 
diaz inter ſe ſunt zqualia. Idem concipe de ſub- 
triplis, ſubquadruplis, &c. 

8. Etquz ſibi mutuo congruunt , ea inter ſe 
ſunt qualia. 

Hoc axioma in rettis lineis , & angulis valet 
converſum, ſed non in figuris , niſt ille ſemiles fue- 
rint. 

Ceterum, magnitudines congruere dicuntur, qua= 
rum partes applicate partibus, equalem vel eundem 
locum occupant. 

9. Ertotum ſua parte majus eſt. 

15. Duz ret linezx non habent unum & 
idem ſegmentum commune. 

11. Duz re&z in uno punto concurrentes, 
ſi producantur ambz » neceſſario ſe mutuo in eo 
punto interſecabunr. 

12. Item omnes angulli rei ſunt inter fe @+ 
quales. 


F 


Cc 
H. D 


I3.Et ft in duas reQtas lineas AD,CB,altera re- 
AtaB Aincidens , internos ad eaſdemque partes 
A 4 angu- 


EVCLIDIS Elementorum 


angulos B A D, A B C duobus reRis minores fa- 
ciat, duz illz rex linez in infioitum produte 
{bi mutuo incident ad eas partes,ubi ſunt anguli 
duobus reftis minores. 

14. Duz reQtz linez ſpatium non compre- 
hendunr. 


* 


( 


15. $1: #qualibus inzqualia adjiciantur » © 


erit totorum exceſſus adjunftorum exceſſui x» 
qualis. : 

16. S11nzqualibus zqualia adjungantur erit 
totorum excelius exceſſu1 eorum , quz a princt- 
pio, zqualis. 

17. Si ab zqualibus inxqualia demantur , 
erit reſiduorum exceſſus , exceiſui ablatorum #- 
qualis. : 

18. $1 ab inzqualibus zqualia demanturzerit 
reliduorum excel{us excefſut totorum xquahs. 

19. Omne totum zquale eſt omnibus ſuis 
partibus ſimul ſumpris. 


20. Si totum totius eſt duplum , & ablatum ; 


ablati, erit & reliquum reliqui duplum. Idem de 
reliquis multiplicibus intellige. 


Citationes intellige ſic. Cum duo numeri occur- | 


runt, prior deſignat propoſitionem, poſterior librum. 
Ut per 4 1. intelligitur quarta propoſitio primi 


=_ 


libri atque ita de reliquis. Ceterum, ax. dxiomas \ 
poſt. poſtulatum, def. definitionem,ſch.ſcholium,cor. | 


corollarium denotant, exc. 


LIS. 


s fa- 
ute - LIB. I. 
Ks ' EFUASK.:& 
| Vper- data refte li- 
_— : P c_E Spc terminata AB, 
triangulum equilate- 
*y oa | B m ABC conſtitue- 
1 Ceantris A & B, eo- 
; ar « dem intervallo A B,vel 
) B A @ deſcribe duos 2 3-foft. 
eur > circulos ſe interſecan- Þ 1-poft. 
_— tes in punto Cz. ex quo b duc reftas CA, C B. - I 5.Jef. 


Eir ACe = ABc= BC «d = AC. —_ 


erie + « Quare. tiangulum A CB eſt #quilaterum. 
Ke : Quod Erat Facteadum. 
Fn ; Scholium. 
eemen | Eodem modo ſuper A B deſcribetur triapgu- 
= ds lum Ifoſceles , {1 intervalla zqualium circulorum 
| majora ſumantur, vel minora, quam A B. 
oo PROP. II. 

KY ; 

primi | H 
jomay 
p,cor. \ 


Ad datum punftum A date refte linee BC 
equalem reftam lineam A G ponere. 
Centro C, intervallo C B « deſcribe circu- *3-2%f- 
[B. lum CBE. bIunge A C , ſuper quae fac trian- 4,4 
gulum zquilaterum AD Ito > dz 49f. 


I0 


e2. poſt. 
F 15 def. 
g conjtr. 
hg ax. 


k 15.def. 


1 x. ax- 


b 15.4 


ce conftr, 4 


d 1, 4x. 


EVCLIDIS Element orum 
centro D,ſpatio D E, deſcribe circulum D E H : 
cujus circum \{erenti®e Occurrat D A e peogratts 
ad G. Err AG= CB. 

NamD Gf/=DE,&DAg=— DC. "w=m 
AG =CER=BBC=AG. 

Politio punRti A 1ntra vel extra > mn B Gh 
caſus variat, {ed ub1que f1milis eſt conſtruftio, & 
demonſtratio. 


Scholium. 


Poterat A G circino ſum, ſed hoc facere nulli 
poſtulato reſpondet, ut bene 1anuit Proclus. 


PROM IL 
Duabus datis refis 
linets Aer B C, de ma- 


— OE 


\Þ jore BC minori A equa» » 


lem rettam lineam BE 
detrahere. 
Ad pun@tum Be po- 
neretam BD = A. 
Circulus centro B, ſpa- 
tio B D deſcriptus au- 
feret BEL—=BDc= Aq4=BE. Q. E. F. 


PROP. IV. 


A 'D 


G 
E* R 
Si duo triangula BAC, E DF duolatera B A» 
A C duobus lateribus EB, DF equalia habeant, 
utyumque utrique (hoceſt BA=Z ED,& AC= 
D F) habegnt vero angulum A » angulo D £qua- 
lemy 


- ane; 9 


un - 


Liber IT, 


lem, ſub equalibus refis lineis contentum, & bafim 
B C baſe EF equalem habebunt ; eritque triangu- 
lum B A C triangulo EDF equale , ac reliqui 
anguli B , C reliquis angulis E , F equales erunt, 
uterque Wrique , ſub quibus equalia latera ſubten- 
duntur. 

Si puntum D punto A applicetur , & redcta 
D Ere&tz A B ſuperponatur , cadet puntum E 
inB,quia DE«= AB. Item reQta D F cadet 


in A C, quia ang. A © =D. Quinetiam pun- a Þyp- 


Rum F punto C coingidet , quia A Ce=DF. 
Ergo re(taz E F, B C, cum eofdem habeant ter- 


minos y b congruent » & proinde xquales (uar. bY. 


Quare triangula BAC,EDE; & aoguliB, E; 
Wemque =— C, F etiam congruunt , & a+ 


quautur. 10d erat Demonſtrandum. 
£& 7 F WW _- 
A Tſoſcelium triangulorum ABC 
qur ad baſim ſunt anguli ABC, 


ACB inter ſe ſunt equates. Et 
produtis equalibus reftis lineis 


P AB,AC qui ſub baſe ſunt an- 
gu; CBD, BCE inter ſe &- 
quales erant. 
D « Accipe A F=AD,&6jun-. 


E ge C D, ac B EF. 

Quoniam in triangulis 
ACD;,ABF, ſant A B nm \ C,& AF Pn AD, 
avguluſq; A communis, erit avg. ABF=ACD; 
& ann. AFBe=ADC, & bas. BEe = DC; 
item FCf=—= DB. ergo 1n triangulis BF C, 
BDC gericaug.F CB,= DBC. Q.E.D. Item 
ideo arg. FBC= DCB. atqui ang. ABF þ —= 

ACD. ergoang. ABC&C=ACB. Q.E.D. 

Corollarium. 

Hinc, Omne triangulum xquUaterum eſt quo- 


que #qujapgulum, 
, PROP. 


2 3:1. 
b 1, pof2. 
c hyp. 

d conſtr. 


© 4. 1+ 


f 3,47, 
g41. 
h pr- 
k 3. 4x, 


aJ.”'. 


b r poſt, 


e ſuppoſ. 
d byp. 
eq.1- 
fo. ax, 


a 9,9x, 


bg.1r. 
c ſuppoſ. 


EVCLIDIS Elementorum 
Sk ok VL 
Si triangult ABC duo angus 
ABC, ACB aquales inter ſe 


2 fuerint , & ſub equalibus angu+ ' 


lis ſubtenſa latera AB, ACe«- 
qualia inter ſe erunt. 

B AC * $i fieri poteſt , ſit utravis 
BACCCA,sFacigtur BD=CA, & þ duc 
CD. - 

In triangulis DBC, ACB, quia BD<c = CA, 
& latus BC commune elt , atque ang. DBC4 = 
ACB., eerunt triangula DBC, A CB zqualia 
inter ſe, pars & totum, f Quod Fieri Nequie. 
Corotl. 
Hinc , Omne triavgulum zquiangulum eſt 
quoque xquilaterum. 


P ko?Pr. VII. 
E. 
C \F\C 


BA 

Super eadem refta linea A B duabus eiſdem re* 
tis lineis A C,B C, alie due refte linee equales 
AD, BD, «traque utrique (hoc eſt, AD = AC, 
& BD—BC) non conſtituentur ad alind pun- 
tum C, atque aliud D , ad eaſdem partes C , eoſ- 
demque terminos A, B cum duabus initio duttis re- 
Tis lineis habentes, 

I. Caſ.Si puntum D ſtatuatur in A C.s liquet 
non elle AD=AC. 

2. Caf. Si punftum D dicatur intra triangu- 
lum A C B,duc C D,& produc BD F, acBCE. 
Iam vis AD AC. ergo ang. ADC 6b =ACD; 
rem quia BD c = BCzerit ang. FDC b = ECD. 

| ergo 


| 
| 
: 
? 


ngnls 
ter ſe 
angus p 


Ce 


_—_— COYg_—_— 
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ergo ang. FDCdTACD, id eſt ang, FD C d 9.4x, 


C"ADC4Q.F.N. ; 
3. Caf. Sin D cadat extra triangulum A C B, 


juogatur CD. 
Rurſus, ang. A CDe—ADC, &BCDe= eg.r. 


BD C.Ffergo apg. A CD BDC. &proinde f yg. ax, hs 
nina 


multo magis ang. BCD I BDC. 
Quz repugnant. Ergo, 


&c. 
= @& Va 


A Si duo triangu- 

habuerint duo la- 

tera AB 3 A C 

duobus lateribus 

CE F DE,DF, utram- 

que utrique equa- 

lie ; habuerint vero & baſim B C, baſt E F , equa- 

lem : angulum A ſub equalibus rettis lineis conten- 
tum angulo D equalem habebunt. 

Quia BC « —= E F, {1 balis BC ſuperponatur , z,,, 
baſi EF,iliz b congruent.ergo,cum ABc — DE, þ 8.ax. 
&ACc=DF, cadet puntum Ain D. Coam chyp. 
in aliud puntum cadere nequit , per praceden- 
tem) ergo angulorum A, & D latera coincidune. 


d quare angul: illi pares ſunt. Q. E. D. A. 
Coroll. 
1. Hinc triangula ſibi mutgo zquilaterazetiam 
mutuo « #quiangula ſunt. 


. . b 4 4. t. 
2. Triangula {ibi mutuo #qwlatera y zquen- , , 
tur inter ſe. 


PROP. 


14 


a3-1, 
b 1.1, 


e confty, 


48.1. 


w—_ 


EVCLIDIS Elementorum 


PROP. IX 


A Datum angulum veRt;1i- 
neum B A C bifariam ſe- 
care. 

« Sume AD= AE; 
duc DE , ſuper qua b fac 
triang. zquilat. D F E. 

Dutta A F angulum 
B A Cbiſecabir. 

5 , Nam ADc =AE » 
& latus A F commune eſt, & baſk. DFe=FE, 
dergo arg. DAF=EAF. Q.E.F. 


Coroll. 


Hiac patet quomodo angulus ſecari poflit in 
=quales partes 4» $,16, &c. Singulos nimirum 
partes iterum biſecando. 

Methodus vero regula & circino angulos ſe- 
candi in zquales quotcunque haftenus Geome- 
tras latuir. 


PROP. X. 


Datam veftam lineam 
AB bifariam ſecare. 

Super data A Bo fac” 
triang. Zquilat. A BC. 
ejus angulum C þ biſeca 
reta C D. Eadem datam 
AB bifecabit. 

A Nam ACece <= BC, 
& latus CD eſt commune ; & ang. A CDe= 
BCD, dergo AD=BD. Q. E. F. Praxin 
hujus & prezcedentis , conſtrufio prime hujus 
libri ſatis indicat. 


PROP., 


ref :1;- 
am ſe- 


AE; 
1a b fac 
E E. 

gulum 


AE, 
= Þ EK. 


offit in 
mirum 


los ſe- 
Jeome- 


lineam 


B # fac | 


A BC. 
> biſeca 
; datam 


= BC, 
De= 

Praxin 
 hujus 


RO P.. 
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P R oO PÞP. | Q * 
g* Data vrefta linea 


AB, & puntto inea 
datoC , rettam lineam 
CF ad angulos rettos 
excitare. 
- « Accipe hinc inde 
BEES D = CE. Super 
A Dp GC +» R DE bfac triang. = 
quilat. D F E. DuQa F C perpendiculatis eſt. 

Nam triangulaDFC, EF C libimutuoe x- 
quilatera ſunt. 4 ergo ang. DCF = ECF. 
eergo F C perpendicufaris eſt. Q. E. F. 

Praxis tam hujus » quam ſ{equeotis expeditur 
facillime ope normz. 

PR OF. XIT. 

C Super datam 

reitam lineam in« 

| finitam A Ba da- 
to punto C quod 

in . non eſt , pey- 
- . pendicularem rye- 
BF ÞP 4am CG dedw- 

cere. 

Centro C a deſcribe circulum , qui ſecet da- 
tam A B in punftis E&F bbiſeca E F 19 G. du- 
&a C G perpendicularis eſt. 

Dacantur ecimCE,CF. TrnargulhEGC), 
F G C, fibi mutuo e zquilatera ſunt. 4 ergo an- 
gulEG C,F G C, zquales , &eproinde re 
(unt. Q. E. F. 

PROP. XIIT. 
io E| A Cumretta linea AB, ſuper re- 
fam lineam C D conſiſtens,facit 
angulos ABC, A B D;aut duos 
rettos » aut duobus rettis equales 
efficiet, 


$; 


15 


a 3.poft. 


b lo.T1, 


c conſtr, 
d83.1, 
e 10.def, 


ON ENTS _ 


16 EVCLIDIY\S Elementorum 


$i avgeuli ABC, ABD pares fint* « liquet illos 
$ ro def reftos 3: Gn = henry ſtint, ex B yp aw han 
' E19.4x, Perpendicularis B E. Quoniam ang. ABCe«co= 
dz.ox, Reft.—+ ABE; & ang. ABD 4 = Kett. — ABE; 
ez.cx, erit ABC+ ABDe= 2 Ret. ++ ABE = ABE 
=2 Ret. Q. E. D. 
Coroll. 
1. Hinc {1 unus ang, A B D rectus fit , alter 
AB C etiam retus erit ; i hic acutus ille obtu- 
ſus erit, & contra. : 
2. Si plures retz quam una ad idem puns ' 
Aum eidem ret inſiſtant , anguli fient duobus 
retis xquales. 
3- Duz ref invicem ſecantes efficiunt angu* | 
los quatuor reis zquales. \ 
4- Omnes anguli circa unum puntum con: * 
ftituri conficiunt quatuor reftos. patet ex Co- 
roll. 2. 


PROP. XIV. 

A Si ad aliquam reftam lineam 

AB, atque ad ejus punitum B 
due refte line CB, BDnonad , 

eaſdem partes dutte , eos qui 
ſunt deinceps angulos A BC, T 
B DO ABD duobus reftis equales fect. «- 
rint , in direflum erunt inter ſe ipſe vette lines, 


C B, BD. 
_ I. Si negas, faciant C By B E unam reQam. ergo 
cone, WLABC— ABE®= 2 Ret. bB= ABC — 
A BD. <c Quod Eſt abſurdum. 


FROEP 2. 
Si due refte lince AB, CD 
ſe mutuo ſecuerint , angulos ad 5 
verticem C E By A ED equates 
3 inter ſe efficient. 
Nam ano. AEC ++ CEB 
any. 1. A a= 2 Rect. yy wi =_ 
Þ 3, «x, ED. bErroCEB=AED.Q.E.F. | 
_ . Q Schol, © 


A 


o 


| 
et illos 


.citetur 
GeZz 1 


« ABE; 
 ABE 


, alter 
e obtu- 


m pun» 
duobus 


Liber I, 
Schol. 


w 


Si ad aliquam reQtam lineam GH , atque ad 
tus puntum, A duz retz linez E AzA F non 
:ad eaſdem partes ſumptz » angulos ad yerticem 
D, & B zquales fecerint , ipſz retz linez E A, 
A Fin direQum f1b1 invicem erunt. 


Wt 


=] 
—— 


t angu- Nam 2 Ret. =aD + Aa=B=—+ Sous 13,0. 
'EA, AF ſunt in diretum fibi inyicem. Q.E. D, * **% 
A | Schol. 2, 
=» Co $i quatuor reftx linez 
X EA,EB,EC,EDabuno 
punto E exeuntes, apgulos 
ji oppolitos ad verticem axqua« 
| by = C p les inter ſe fecerint , erunt : 
_—_ 1 quzlibet duz linex AE, = 
2 nondl EB, & CE, ED in diretum polite. 
re & Nam quia avg, AEC + AED —+ CEB + 
'DEB,=4Reft ritAEC+ AEDb== 24 Crmnrit 
{es [*0E CEB + DEB= 2 ReRt. c ergo CBD, & AEB 213.1. # 
© 4nd ſunt retz linez. Q. E. D. $1. 
1m. ergo wo O P. nd I. —__ 
Cujuſcunque . Triangulz 
_ A ABC uno | obs B 7 
dufto , externus angulus 
B, CD A C D utrolibet interno &+ 
ewlos ad u -2-Y CAB, CB A,ma- 
, 
_ Latera AC, BC«bi- ao. 1.8 
'CEB ſecent retzxAH,BE, &@ »2% 
2 C + quibus predudtts b cape EF 


,F. K--| 
Schol, Conjuganturque FC,1. 


, 


B. Quo. 


213 t. 
bi6 1. 
C 4. 4X, 


A 


G0 Pp 


19,1. 


_ 


- 


 ayguli trianguli 


EVCLID1IS Elementoram * 


Quonian CEc = EA, &EFc =EB,&", 
ang. FEC4= BEA; eerit ang. ECE = EAB. , at 
Sinili argumento ang. ICH (FFCD) — ABH. , C 
ergo totus ACD g major eſt utrovis CAB, & 
ABC. Q.E. D. 

PROP. XVII . 

Cujuſcunque trianguli | 

A APC "= —_ yp } 
reftis ſunt minores z onni= 


fariam ſumpri. YT 

Producatur latus B C. ; B 

Quonmam ang. ACD + | us 

B S D ACB «= 2 ReRt. & ang, | Q 


ACDb:—A, cerit A +ACB_7 2 Rect. Eo- | 

dem modo erit avg. B+ ACB._ 2 Re. De- 4 

nique produRo latere AB , erit {in;iliter avg. } 

A +B_Y9 : Red. Quz E.D. | 
Coroll. 

1. Hinc, in omnl triangulo , cujus unus an- $ 
eulus fuerit reftus > vel obtuſus , reliqui acuti | B 
ſunt. 

2. Silinea reta A Ecum alia retaCD an« | ee! 
gulos inzquales faciat > unum AED acutum , & $ A 
alterum A E C obtuſum , linea perpendicutlaris | 
AD ex quovis ejus punto A ad aliam illam : 
CD demiſla y cadet ad partes anguli acuti AED. f 


Nam ft AC ad partes anguli obtuſi duQta,di- ; 
catur perpendicularis,in triangulo AECerit avg. 
AEC—+ ACE (— 2 _— . F. N. 

. Omnes angult trianguli zquilateri , & duo 

- Tokelis fupra mand ſunt. \:J 

P ko?. XVIII. | _ 
Omnis trianguli A BC [ 
majus latus A C majoremj Cp 


b angulum ABC ſubtendit. | zh 


| Ex A Coaufer AD =# BA 
B CAB, & junge DB. bergoF gp 
ave. ADB= ABD: SedJF'nx 


c ADB 


q Liber T. ; 19 
, & © e ADB C. ergo ABD C. 4erpo totus Std = 
AB. , ang. ABC © C: Eodem modo erit ABCZ A. dg ox, * 


H. 1 QLD 
AL PROP. XIX. 
}B Omnis trianguli A B C ma- 

: jor angulus A majori lateri 
oult | BC ſubtenditur. 
bus } | Nam f dicatur A B —= 
uni- BC,s erit ang. A = C. con- 

A CT ra ——" & i ABD 


\C. ; BC, berit ang. CC A, contra hyp. quare poti- b 18, er. 
+ | us BC AB. & codem modoBCTCAC. 


ing, | Q. E. D. 


Eo- | PR OP. XX. 
De- , _ Omnis trianguli ABC 
10g. } duo latera BA, AC reliquo 
BC ſunt majora quomodo- 
cunque ſumpta. 
an- } Ex BA produdta cape,,, « 
curl} B CAD=AC, & ducDC. © : 


b ergo ang. D - ACK de.0. 
an« | eergo totus BCD TC Ddago BD (e BA + © 9. 6s. 


,&FAC)—BC. Q-E.D. ecflr. 
arls | PROP. XXI. 3. ate 
lam | A Si; ſuper trianguls ABC 

ED. { uno latere BC , ab extremitati- 

,di- 7 BF bus due reftelineeBD, CD> 

ag. \ interius conſtitute fuerint , he 


conſtitute reliquis triangul; du» 
obus lateribys BA, CA mino- 
uot. Y'B Ces quidem erunt , majorem ve- 
ro angulum BDC continebunt. 
| Producatur BD in E. eſtque CE + ED a ©” #a26 1. 
orem{ CD adde commune BD , b erit BE ++ EC > 24: 
| 'BD + DC. Rurſus BA + AE 8© BE;6 ergo 
| —SBA + ACC—BE— EC. quareBA + AC © 
r20TBD +DC. Q. E.D. 2. Ang. BD Cett 

Sed} DEC © © A. ergoang. BDCCZA. Q.E. D. cw. 
ADB "* 2. PROP. 
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20 
O77 EXASL 


Ex tribus yeftis lineis FR, FG, GK, que 
ſint tribus datis reitis lineis A, By C, equates, 
triangulum F K G conſtituere. Oportet autens duas 
reliqua efſe majores omnifariam ſumptas ; quoniam 
uninſcujuſque trianguli duo latera omnifariam 
ſumpta reliquo ſunt majora. 4 

'K: * Ex infinita DE « ſ\ume DF, FG, GH datis, ” 
3p. A,B, C ordine zquales. Tam (5 b centris F , & | 
G, intervallis F D, & G H ducantur circuli ſep * 
interſecantes in K ; jundtis reftis K F , K G con 


e 15. def, Mituetur triangulum FF K G , c cus latera F K, ; 
dt.os, FG,GKtribus DF,FG, GH, 4id eſt tribux 
datis A, B, C xquantur. Q. E. F. : 
FRO} LEEATIL . & 
Ad datam ve-? : 
D A ftam lineam AB;,! - 
datumque in ei, | 
punttum A , dat! 1 
anoulo xittilimneo D*® 
C Fo equale anoulum we-* 0 
E Hilineum A con- | ſ 


ſlit neye. 

« Duc retam C F ſecantem dati anguli latera; 

peſt utcunque. b Fac AG = CD. Super AG c CON- | 
i futye triangulum alteri C D F aquilaterum, ita 
ut. 


Liber T. 2r 


vt AH —= DF, & GH==CEF ; & habebis ang. 
A4==D.Q.E.F. d% 


Sas YTIV. 


"R$ D 
» que 

tales 

2 Farks B C E 


G 

Si duo triangula ABC, DEF duo latera AB, 
AC duobes lateribus DE, DF equaiia habue- 
datis; 717 » urrumque utrique ; angulum vero A angulo 
F, & EDF majyrem ſub equalibus rettis lineis conten- 
-uli fe 199 & baſim BC, baſi EF, majorem habebunt. 
» cons © Flat ang. EDG=A, &DGb—=DFc= a1;.s. 
\F K,$ A C, conneanturque E G,F G. 5 hy 
mribugt. 1- Ci. TE G cadit ſupraEF. Quia AB ah 

* 4 <=DE,&AC=eDG,& ang. Ae = EDG, 3. 

feritBC=EG. Quia vero DFe—= DG, g%. 

. Serit aag. DFG = DGE. h ergo ang. DFG — > os. 
i EGF : þ & protnde ang. EFG _ EGF. kquare a 
AB EG(BC)_EF. Q. E. D. 
| 3 2. Caſ. $1 baſis E F ba} EG coincidat , 2i- 1g os. 
"aid Toft EG(BC)_EF. 

Wc 2. Sin EG Cadat infra EF. Quotam p 
wt DG + GEnI—DEF—FE, ſi hinc1nde an- mar.s. * 
So _—— G,DF, zquales, nanet EG(BC) 
| or ,Q_E. D. © 5.0x, 
atera, 
' CON-| 
1, Ita B 3 PROP. 
ut, 


0n1am 
ariam 
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& % FE» + 4 * 
| $i duo triangula 


ABC,DEFdu 


A D 
lata A\By AC 
dwobus lateribus 
: DY , D F equalia , 
FP habuerint , utrumg; 
g C F trique , baſim Ks 


ud 
ro BC bai EF majorem ; & angulum A ſub equa- 
libus rettis lineis contentum angulo D majorem 
habebunt. 
24.1. Nam fi dicatur ang. A = D. «eritbaſis BC: 
= E F, contra Hyp. Sin dicatur ang. A_I D, 
brg.r, beritBC_—E F;etiam contra Hyp. ergo BC 
—EF.Q. E. D. 


EV © UTAT 


A D | 

F1 f 

( 

fi c K- 


Si duo triangula BAC E DG, duos angulo 
B, C, duobus angulis E, DGE , equales habut-' 
rint, utrumque utrique » unumque latus uni later, 
equale, ſive quod equalibus adjacet angulis , ſes 

uod uni equalium angulorum ſubtenditur : reliqu 
tera reliquis lateribus equalia , utrumque utrique, 
& reliquum angulum reliquo angulo equalem hi 
bebunt. ; 

1. Hyp. $i: BC = EG. DicoBA=ED, 4% 

AC = DG, & ang. A'= EDG. Nam 1 dicatu 
2z1,  EDC- BA, «hat EH = BA, ducaturque GH 
Quonian 


Liber T, 33 
Quoniam ABb=HE,&BCce=—EG, & dwpol 


ang. Bc=E,erit avg.EGH4—= Ce=DGE. FF 1, 
FQ.E. A. ergo AB=E D. Eodem modo AC 
= DG. 4 quareetiam ang. AZ EDG. 

2. Hyp. Sit AB = ED. DicoBC =EG; & 
AC= DG & ang. A= EDG. Nam & dicatyr 
EG © BC, fiat EI — BC, & conneRatur DI. 
Quia ABg—<=ED,& BCh — EI.& ang Bg=E, gPr 
erit ang. EID;= Cm = EGD. z»Q.E. A. bore 
ergo BC=EG. ergoutprius, AC= DG, mp. 
& ang. A EDG. Q. E.D. dat 

PROP. XXVII. 

St in duas reftas line- 
as AB, CD refta inci- 

» dens linea E F alternatim 
angulis AEF,DFE, &- 
quales inter ſe feceyit , pa- 

ralle/e erunt intey ſe ille reft« lines AB, CD. 

SiAB, CD dricantur non effe parallelz ; 
conveniant produftz , nempe in G. quo poſito 
angulus externus AEF interno D FE @ major ais «, 
eritzcui tamen ponitur zqualis.Quz repugnant. 

PROP. XXVIII. 
S$t in duas ryettas line- 
as AB, CD retta mci- 

P dens linea EF externum 

—[ neulwm AGE interna” 

&> oppoſito » & ad eaſdem 

partes CH G equalem fe- 

cerit » aut internos & adeaſdem partes AGH , 

CHG dyobus reftis equales ; paralleie erunt inter 

ſeipſe refte linee AB, CD. 

1. Hyp. Quia per hyy. ang. AGE= C HG, A 
«erit altern. BGH= C HG. bparallelz 1gitur þ ,x,.. 
\ſuntA B, CD. Q.E. - ——_— 

2.Hyp. Quia ex byp. Arg. _ =: 

2 Ls ns, G He B E H,bentCHG= _—_ 

BGH. Ergo< AB, CD paralle!z ſunt. Q. E. D. cap. 

©, B 4 PROP. 


e bp. 
fg.ox, 


— —_— —_—  — 
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4 15. 0X. 


b13.1, 
C13, 4, 
d xg. 1, 


| | 29, r, 
3, «x, 


be, 


E237, ho 


EVCLIDIS Elementorum 
3 FEW $i # 5 
In parallelas reftas li- 
neas AB,CD , retta inci- 
B dens linea EF, &- alter- 
p/4tim angules DHG, 
” nm A GH equates intey ſe ef- 
ficit ; &- externumBGE 
interno, & oppoſito » & ad eaſdem partes DHE «- } 
qualem ; & internos & ad eaſdem partes A G H, 
C H G duobus reftis equales facit. 
LiquetAGH, + CH G= 2 Rett. © alias , 
AB, CD noneſflent parallelz , contra hyp. Sed 
& ang. DHG + CHG6b= 2 Rett. ergo DHG 
c=AGHd=—=BGE.Q.E.D. 


OT Ou er Coroll. 

B 1C Hinc omne 
Parallelogram- | 
mum A C ha- 
bens unum an: 
oulum rectum ! 

Al DA » eſt reftan-* 


gulum. 
Nam A + Bs= 2 Re. ergo cumA re. ' 
Aus (it, b etiam B reGtus crit. Eodem argumento 
D, & C rei ſunt. 


Pko? XXX 


gze(AB, CD) eiden, 
G rele linee E F paralle- | 
A H Bl. » && inter ſe ſunt paralle-} 
EF h le. 
= —_— 
i 


D Tres reftas ſecet utcun-. 
que refta GI. Quoniam 
: AB, EF parallelez ſunt, 
« erit ang. AGT = EHI, Item propter CD, EF 
parallelas, 2 erit avg. EHI = DIG. b ergo ang. 
AGI = DIG. quare AB, CD parallelz ſunt. , 
QE. D. 


PkoO?r 
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EDA HALEY 


5 li A A dato punfto A date 
anci- E F rete lines B C ducere 
{/ter- / parallelam reftam lineam 
Gs, 'B - A E. 

ſe ef- D Ex A ad datam BC duc 


GE retam utcunque AD.a« quam,ceuſque punum @,,. c. 
”_ AafacanyDAE=ADC.berunt AE, BC bz7.r. 
) 
parallelz. Q. E. F. 
PR IT BE $9947 
Cujuſcunque zrian- 
. Sed A EF gut ABC uno latere 


HG B C produtto , externus 
angulus A CD duobus 
interns, oppoſitis, A B 
_m_ E —_— eſt equalis, Ft trianguls 
- tres interni anguli , A,B, 
- ha-p A CB duobus ſunt reftis equales. 
| an» Per Caduc CE parall. BA. Avg. Ab= ayv. x. 


um! ACE. & ang. Bb = ECD. ergo A + Bc== Þ29. «. 
Ran” ACE +ECD4d=ACD.Q.E.D. Pono gig as, 
ACD + ACBe= 2 Re. ferev A+ B + £3 + 
Are-' ACB=2ReRt. Q.E.D. Fn 
nento Corollaria. 
I. Tres ſimul anguli cujuſvis trianouli zqua- 
les ſunt tribus ſimul cujuſcunque alterius. Uade 
2. Siin uno triangulo duo anguli (aut fin- 


eidem|, guli,aut ſimul )zquales ſint duobus angulis (aut 

alle. 110gulis, aut {f1mul) 1a altero triangulozetiam rc- 

rralle- liquus reliquo #qualis eſt. Item , f duo trian- 
eula unum angulum uni zqualem habcant , re- 

1tcun-. 1quorum ſumme xquantur. 

»niam 3. ln —_—_— ſi unus aogulus reftus (it, re- 

ſunt, liqui unum rettum conficiunt. Item , angulus , 

), EF qui duobus reliquis zquatur, reftus et. 

ang. 4. Cum in Ifoſcele angulus quis cruribus 

ſunt. contentus reftus eſt, reliqu1 ad balim ſunt ſemi- 
reQti. 


Or. | £ Tr 
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EFVCLIDIS Elementorum 


5. Triavguli zquilateri angulus facit duas 


tertias unius rei 1 nam. 2 Rea, = - ReR. 


Schol. 

Hujus propoſitionis beneficio,cujuſhibet figu- 
rz retilinex tam interni quam externi angult 
quot reQtos conficiant , innoteſcet per duo ſe- 
quentia theoremata. 


THEOREM A 1. 


Ounes ſimul anguli cujuſcunque figure veftili- 
nee conficiunt bis tot rettos demptis quatuor , 
quot ſunt later figure. 

Ex quovis punto intra figuram ducantur ad 


_— 


omnes figure angulos retz, que figuram reſol- 


vent 1n tot triangula =” habet latera, Quare 
cum fingula triangula conficiant duos retos , 
omnia ſimul conficient bis tot reftos-, quot ſunt 
latera. Sed anguli circa diftum puntum confi- 
ciunt quatuor refos. Ergo, {1 ab omnium trian- 
gulorum angulis demas angulos circa 1d pun- 
tum, angul: reliqui qui componunt apgulos h- 
gurz conhicient bis tot reftos demptis quatuor , 
quot ſunt Jatera figurz. Q. E. D. 

Hinc Corol/. Omnes ejuſdem ſpeciei reftilinez 
Ggurz 2quales habent angulorum ſummas. 


THEOREM A 2. 


Omnes ſimul externi anguli cujuſcunque figure 


reftilinee conficjunt quatuor reftos. 
Nam finguli figurz interni _ cum fin» 
gulis externis conficiunt duos re{tos. Ergo 1o- 
cernt 


| 
| 


U- 


m1 


© —_ 


Liber I, 


terni ſimul omnes, cum omnibusſimul externis 
conficiunt bis tot reftos, quot ſunt latera figurz. 
Sed(ut modo oftenſum elt, )interat ſimul omnes 
etiam cum quatuor rectis etficiunt bis tot retos, 
quot ſunt latera figurz. Ergo externi anguli 
quatuor reftis xquantur. Q. t.. D. 

Coroll. Omnes cujuſcunque ſpeciei redtili. 
nex hgurz zquales habent externorum apgulo- 
rum fummas. 


PROP. XXX1II. 


A d Refte linee AC, BD, 

q"a equales & parallelas li- 

p *45 AB, CD, ad partes eaſ- 

C dem conjungunt , & ipſe &- 
quales ac parallels ſunt. 


ConneRatur C B. Quoniam ob AB, CD 


parallelas. ang. ABC «= BCD , & per hyp. AB 4 


== CD, &larus CB commune ett , berit AC= 


BD, þ& avg. ACB=DBC.cergo A C, BD 
etiam parallel ſunt. Q. E. D. 


PROP. XXXIV. 


A B | Parallegrammoyum ſpd- 
trum ABDC equalia ſunt 
c inter ſe que ex Jr nr late- 


» | Dra AB, CD;acAC, BD; 

angulique A,D, & ABD, ACD; &> illa bifariam 

ſecat diameter C B. ; 
Quoniam AB , CD aparallelz ſunt , 6 erit 


ang. ABC = BCD. Item ob AC , DB«paral- t 


7 


« 


lelas , berit avg. ACB== CBD. ecergo roti an» © 3.4. 


euli A CD, ABD zquantur. Simuliter ang. 
A = D. Porro, cum communi lateri CB adja- 
ceant anguli ABC, A CB, ipſ14 BCD, CBD 


pares d, erunt AC = BD,4 & AB= CD. adeo- 1; ,. 


que etiam triang. ABC = CBD, Qyz E.D. 
| SCHOL. 


$ 


I 


217, 1.f 


bs def 1, 


234 1. 
oh 
c 19.1, 
d 4.1. 
= J-@xXx, 
fz, ax, 


EVCLTDIS Elementorum 


SCH OL. 

One quadrilaterium A B D C habens latera op- 
poſta £quaay eſt parallelygrammum. 

Nam pers. 1. ano. ABC—B CD. « ergn 
AB, C D parallelz ſunt. Eadem ratione avy. 
BCA = CBD; a quare A C, B Detiam paralle- 
Ie ſunr. b Ergo ABDC ett parallelogramumum. 


Q. E. D. 
Hinc ex- 
pedittus per 


\ 
[-—B datum pun- 
Gum C da- 


te'reftz AB 

C D ducetur pas» 
rallelJa C D. 

Samein A B quodvis punftum E. centris E. 

& C al quodvis 1ntervallum duc zquales circu- 


ſtratum eſt, CE F D elt parallelogrammum. 


PRo?P. XAXY. 

Payailelogramma 
A DE I BCDA , BCFE ſu- 
per eadembaſi BC , 
& in ef lem paralle. 
lis AF, BC conſtitu- 
ta , intey ſe ſunt @- 

EF. C qualia. 4 4 
Nam A Da=BC=a= EF. adde commu- 
nem DE, b erit AE = DF. Sed & ABa= DC; 
& ang. ACZCDF. 4ergo triavg. ABE= 
DCE. aufer communeDGE , e «cit Trapez. 
ABGD= EGCF. 'adde commune BGC, eric 
Per. ABCD = EBCF, Q. E. D. Reliquorum 
caſuum non difſimilis , ſed iimplictor & facilior 


elt demouſtratio. 
Scha- 


Ti 
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Scholium. 
$1 latus A B paralielo- 

Þ- A Doramn:i reftanouh ABCD 

terri intelligatur perpend:- 
70 cu}ariter per totam B C, aut 
Y. Ei B C per totam A B, produ- 
Ic- _ 124 | cetur co motu area rectan- 
M. gui AB CD. Hinc re&tan» 

gulum fieri dicitur ex ductu 
'X- = leu multiplicatione duorum 
Der B A * laterum contiguorum. Sit 
Ba exempl. er. BC pedum 3, AB 4. Duc 3 in43 
Ja- proventunt 12 pedes quadrati pro area reftan- 
\5 pull. 
w Hoc ſuppoſito,ex hoc theoremate cyjuſcung; 
þ. parallelogrammnt (* EBCF) haberur dimenſio. * v8.29 
E. Llius eniun area producitur ex altitudine B A f® _ 
Cu= duRtain balimB C. Nam area rectanguli A C 
Cit parallelogrammoE B C F xqualis, fit exB Ain 
zrit B C. ergo, &c. 
0n* | PRoeP. XXXVI. 


A D 'E Parallelonyam- 
— F me BCDA, 
m4 G Sl 4 - Fo © 
- O17 al0usS DA[IDUS 3 
ſu B C G Fs H, & ineiſdem 


4 paralielis AF,BH conſtia uta, inter fe ſunt equalia. 

atice Ducantur BE, C6. Quia BC «= GHb= a by. 

9 us EF, cerit BCFE parallelog:am:mum. ergo Por. "+4 6 
bCDA 4= BCFE 4GHEE. Q. E.D. d 35. 4. 

mu- SOM AASVTEL 

DC; |» E. - A D _Þ Triergula B-A, 

- = | B G D ſuper eadem 

PESs beſt BC conſtituta , 

Ferlt | oe in elem parai- 

"rum lisPB 4. ney 

1lior 1h & 22 ſunt e Mail. 


s Duc 
Scho- 
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: oa Dac BE parall. CA, a&CF parall. BD. 
=>. triang. BCA 6 = | Por. BCAE =es 
i BDFCb—=BCD. Q.E.D. 


ERROR ENAVEIIL 


Þ MA Triangul«s BCA, 

GA EFD "Da £qua- 
libus baſtbus BC, 
E F conſtituta » &> 
in eiſdem parallelis 
GH, BK, inter ſe 
SS © Ea F ſunt equalia. ſ 
Duc BG parall. CA. & FH parall. ED. 


LA erit triang. BCA 6 —. Por BCAG b—=- 
70x. E DHF<=EEFD. Q.E.D. 
c 34.1 


Schol. 


Si baſis B Cc E F,liquettriavg.B A C (— 
EDE. & i BC_2 EF, ert BAC_QEDE, 


P R OP. XXXIX. 


Triangula 4qua- 
lia BCA, BCD, 
ſuper eadam baſi 
B C 3 & ad eaſdem 
partes conſtituta z 
etiam in eiſdem 
ſunt parallelis AD, 


BC. 
Si negas, fit altera A F parall. B C; & ducatur 


2 39. bt CE. ergo triapg. CBFs= CB Ab = CBD. 
dy. «cQEA 


£9, 
q PROP. 


Liber I. 


}1! 
J  aRa0OA 4L 
Z 
Trianguld equa- 
ſuper equalibus ba« 
N ; fibus BC, EF, & 
__—— IN ad eaſdem partes 
: B F conſtituta , &+ in 
> eiſdem ſunt parallelis A D,BF. 
is Si negas, fir altera AH parall. BF. & ducatur #3% ». 
ſe F H. ergo triang. EF Hs=BCA6,= EFD. 29%. 
eQ.E.A. 
). 
= PZ oÞ. XLI. 
pg 
D Si; parallelogrammum 
ABC Dcum trianguls 
BCE eandem bafim 
_ « B C habuerit , in eiſ- 
bs demque fuerit parallelis 
B C AE,BC, duplum erit 


Parallelogrammum ABCD ipſius trianguli BCE. 
Ducatur AC. Triang. BCA « = BCE. ergo "7. * 
> Per. ABCDb —= 2 BCAc= 2 BCE. Q.E. D. _—_ 


baſt Scholium. 


Hinc habetur area cujuſcunq; trianguli BCE. 
ous Nam cum area Ow ABCD produ- 


\D catur ex altitudine in baftim dufta ; producetur 
n area triapguli ex dimidia altitudine in baſim du- 
_ Ra, vel ex dimidia baſi in altitudinem. ut fi ba- 


B D. GsBCfit8, & altitudo 7; erit triapguli BCE 


area 28. 
W. 


F 


R OP. 
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bz. «x, 


EVCLIDIS Elementorum 
EF RaOK-ALSE 


D 


” Dato triangulo A B C equale parallelogrammum 


E C G F conſtituere in daio angulo rettilineo D. 
Per Aaduc AG parall. B C. b fac ang.B C G 
= D. balim B C « biſeca in E. © duc E F parall. 
© G. Dico fatum. 
Nam dudta A E. erit cx conſtr. ang. ECG 
— D, &triang. BAC4=2AECe=DPegr. 
ECGE. Q.E: F. 


PROP. XLIIT. 


% 


A In omni parallels- 
B grammo A BCN com- 

prementa DG , GB 

eorum que circa digs 


H T metrum AC ſunt par- 
D 


_ 


C allelogrammorum HE, ' 
F F1 inter ſe funt &- 


qualia. ; 
Nam Triang. A CD, =«ACB. & triang. 
AGH «= AGE. & triang- GCE ,== GCT. 
b ergo Pgr. DG= GB. Q_E-D- 
« ; | 


wp - Pzor. 
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PRoP. XLIV. 


D E. I 


G F H 


* AK MN L 


). Ad datam rettam lineam A , dato trianguloB » 
, G equale parallelogrammum FL applicare in dato an- 
all. Mo rettilineo C. 
= 8 Fac Per. FD = triang. B,itautang. GF E agg, «, 
> G | , C. & pone lateri GF in diretum F HA. 
Per- "PerH 6 duc 1Lparall. EF; cui occurrat DE b z1.1. | 
produta adI. per I F dutz retz occurrat D G 
*% "7 protrafta ad K. PerKbduc KL parall. GH; 
cui occurrant E F, & I H prolongatz ad M , & 
' L. Erit F L. Pgr. quzſitum. 
lelo- Nam Pgr. FLE=FD=Ba&ang MFH .,,.. = 


GB _—_— GFE=C. Q. E. F. d 15.4 
dias SAGAR ALV. 
par* 


HE, * B on G HL 


it &>* ; 1/5 


1ang. 
—_ £- | 
Ad datam reftam tineam F G dato yeRilineo 
ABCD equale parallelogrammum F L conſtitnere, 
in dato angulo yeftilineo E. 6 
; Drum refilineum reſolye = _ 
Z © 8. BAD, BCD. , = Fac Ppr. FH = ita ut MD 
: , ang, E=E. producta FL ofa (ad HI) vs <a 


34 EVCLIDIS Elementorum | 


b 19. ax, IL = BCD. erit Pgr. FEL=bFH=+ILc = 
cenſr,  ABCD. Q.E.-F. 
Schol. 


c H F 
&—> 


D 


Hinc facile invenitur excefſus HE, quo reQti. 
lineum aliquod A ſuperat reftilineum minus B ; 
nimirum {1 ad quamvis retam CD applicentur 
Per. DF = A. & DH=B. 


PROP. XLVL 


Com———— A data reita t- 
B G nes A D quadrs 
tim A C deſenf 

bere. | 

«nr,7, $ s Erige duas pet 
" pendiculares AB, 


b 3.1, 
3-0 | wo b @quale ' 
| ate AD 34 
A — if junge B C. dice 


factum. | h 
© eonfly, Cum enim ang. A+Dc= 2 Ret. derutt 
_ 038%. AB, DC parallelz. Sunt vero etiam e zqual 
e econfty. l quaitig 
f54.% fergo A D,B C pares etitam ſunt , & parallelz 
ergo _ AC elt parallelogramma , & xqui 
$4491. latera. Aoguli quoque omnes reQti ſunt, g quon! 
9.4f. amunusAelt reftus. hergo AC eſt quadratun 


md XY mw cc.c _ 


-Q.E.F. 


Eodem modo facile deſcribes retangulum, 
quod ſub datisduabus reftis contineatur. 


: 


PRO! 


Tu” PAR 


Liber TI. 


Tas ALVIL 


In vettans 
ulis mmian- 
J a BAC 
T quadratum 
) 1B E, quod p,1 
of latere B C 
. reftum angu« 
_ ” 6 lum B A to 
$6. Jubtendeme 
2ntur deſtribitar » 
equale eft 
F GY , BO. 
; J lateribus AB, 
- 4 D M E A C reftum 
_— angulum continentibus deſcyibuntur. 
ejenty Tunge AE, AD; & duc AM. parall. CE. 
is pet Quoniam ang. DBC « = FBA ; adde com» 3 14.9x, 


munem ABC, erit ang. ABD = FBC. Sed & 
AV AB6 =FB , &BDb= BC- c ergo triang. OW 
qual® * aBD= FBC. atqui Pgr. BM.4=2 ABD ; & 54," 


tf, 
$6 Pgr. BG 4= 2 FBC (nam GAC elt una reta © 64+ 

- Uh, per hyp. & 14. 1.)e ergo Pgr. BM = BG. St» 

 mili diſcurſu Pgr. CM = CH. Totum 1gituF 

CW, BE=BG+CH. Q.E.D. 

Jualesg 

allets Schol. 

 £quy 

your Hoc nobiliflimum , & utilifſimum theorema 

ratum. ab inventore Pythagora, Pythagoticum dici me- 

a ruit. Ejus beneficio quadratorum additio , & 


ſubſtraQtio perficitur ; quo ſpeRant duo ſequen= 
tla problemata. 


RO! C 2 PROBL, 
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Ander. Tetq, 


b 47.2. 


C3 an, 


EVCLIDIS Elementorum 


PROBL. I. 
Z 
Datis quoteunque qua- 
dratis, unum omnibus &- 
quale conſtruere. : 
% Dentur quadrata tr1a, 


C £ quorum latera fint A B, 

E #{ BC,CE. aFac avg. re- 

F, aumFBZ infinita has 

£ ,ACbentem latera, in eaque 

8 transfer BA, & BC, & 

AB — Junge AC, berit A Cq 
” a . = A Bq +B Cq. Tum 

E E BAC transfer ex BinX; 


& C Etertium latus da- 
tum transfer ex Bin E , &junge E X > berit 
EXq = EB; (CEq) + BX q(ACq)c = CEq 
—= ABq-+BCq. Q_E. F. 


FRO A 


) 


E Datis duabus yeftis in- . 


equalibus A B, B C, ex- 
hibere quadratum , quo 
quadratum majoris AB 
excedit quadratum mi- 


Pay noris B C. 


L , 
Centro B intervallo BA deſcribe circulum. ex 


C erige perpendicularem C E occurrentem pe- | 


ripheriz in E. & ducatur BE. @ Erit B Eq 
(BAq) we 4 If CEq. bergo BAq = BCq= 
CEq. Q.E.F. 


PROBL. 


_ TM 


ſc 
{ 


2 BL. 


Liber T, 37 
PROBL. 3. 

C Notis duobus quibuſ- 

o_ lateribus trigon® 
r eftanguli ABC , reli- 
quum invenire, 

Latera reftum angu- 
lum ambientia faint AC , 
AB , hoc 6. pedum, 
luds. ergocum AC q 4-1. 
—+ ABq = 64 + 36 
= 100 = B Cq. erit BC 
=+/ 100=10. 

p 6 | Nota fint deinde la- 
: A teaAB, BC, hoc to. 
pedum » ullud 6. ergo cum B Cq «= ABq= =_ 
100 - 36 = 64 = A Cq. erit Aq=/ 64 © : 


== 3. 


PROP. XLVIII. 


D St quadratum quod ab und 
latere B G trianguli deſcribi- 
*uy » equale ſit eis "1 a reli- 
quis triangult lateribus AB » 
AC deſcribuntur quadyatis , 

- angulus BAC comprehenſus 

ſub A By A C reliquis duobus trianguli lateribus , 


 reftus eſt, 


Duc ad AC perpendicularem D A = A By & 
junge C D. 

Iam CDqe=ADq+ACq = ABq+ 247.1. 
ACq=BCq. *ergo CD = BC. ergo trian- * Yideſeq. 
gula C AB, CAD , {1bi mutuo zquilatera ſunt ; Pr 
quare ang. CABb = CAD <= Re. QED. cyp. 

Schol. 


Aſumpſimus exinde quod CDq. = BCq, 
ſequi CD= BC. Hoc yero manifeſtum het ex 
{equentt theoremate. 

C 3 THE- 
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NNM 


EVCLIDIS Elementorum 


THEOREM A. 


Linearum equalium A B, C D, equalia ſunt 
quadrateAF, CG ; && quedretornm equalium 
NK, Þ M equalia ſunt lateral K, LM. 

Pro 1 Hyp. Duc diametros E By HD. Li- 
_ AF = 6 2 triang. EAB = 62 triapg. 

CD=«eCG.Q.E.D. 

2. Hyp. Sifiertpoteſt , fit LMC—IK. fac 
LT=IK); s fitque LS = = L Tq. ergo LS 
b=NKc=LQ.4Q.E.A. ergo LM ==IK. 


Coroll. 


Eodem modo quzlibet reQangula inter fe 


Zquilatera zqualia oſtendentur. 


FT ——_ | 


Q 
] 


(4 


ſunt 


lum 


Ii 
Jang. 


fac 
LS 
IK. 


er fe 


f 


IB. 


# 
» 


« 
% 


| 


LIB. IL 
Definitiones. 


A — I 


2, Mae parallelogrammum tc... 
egulum A B C D contineri di- 
citur ſub reftis duabus AB, 
A D, quz reQtum comprehen- 
dunt angulum. 

Quando igitur dicitur reftangulum ſub B A, 
AD 3 velbrevitatis cauſa, reftangulum B A Dy 
vel BAxAD, (vel Z Apro Z x A) deſignatuy 
retangulum » quod continetur ſub BA, & A Dad 
reftum angulum conſtitutis. 


SF 


nz 7 


11. In omni parallelogrammo ſpatio FHIK 


© unumquodg3 eorums quz circa diametrum illius 


ſunt, parallelogrammorum, cum duobus comple- 
mentisGnomon vocetur.ut Pgr FB + BI + GA 
(EHM) eft Gnomon. item Pgr. FB + BI + EM 


GKA) eſt Cnomon. 
, 4 F C 4 PROP, 


40 EVCLIDIS Elementorum 


PROP. I. h 
H1G Si fuevint due vette lines 
AB, AF, ſeceturque ipſa- | 
rum alters A B in quot-, 
cunque ſegments AD , DE, 

D FE ECEB: reftangulum compre- 
henſum ſub illis duabus re |, 
Ris lineis AB, AF, equaleeſt eis , que ſub in- 
ſefta A F , & quolibet S— AD, DE;: 
E B comprehenduntur reftangulis. 
s Statue A F , perpendicularem ad AB. « per 
F duc infinitam F G perpendicularem ad A F. 
«Ex D, E, B erige perpendiculares DH, E1, 
B G. erit A G rettangulum fubAF, AB, & 
b1gex.t, beſt zquale retangulis AH,DIl,EG, hoceſt. 
©34) (quiaDH, EL, AFepares ſunt) reQtangu-? 
lis fub AF,AD; ſub A F, DE;ſubAF, EB. 
Q.E. D. / 
| Sc hol. 


Propofitiones decem prime hujus libri valent 
etiam in numeris. Reliquas quilibet tyro exami-' 
net. pro hac, fir AF5, & AB 12, ſeftus in 
AD s5,DE3,& EB 4. Eſtque 6x12 (A G): 
= 72. 6x5 (A H) = 30. 61inz3(DI)==18,' 
| denique 6x4 (EG) = 24. Liquet yero 
30 + 18 + 24 = 72, 


PROM Ik 


Si: vefla linea Z 
I fit utcunque ;; 


a 11.1. 


\ 


reftangula » que 
| zota Z, , oh quoli 
Segmentorum A, E comprehenduntur , equalia fun 
ei, quod 4 tota Z, fit, quadrato. \ 
Dico Z A + Z E=Zq. Nam ſume BZ. 
vr. #® EiqqueBA+BE=BZ ; hoc oft (ob B=Z| 
ZA + ZE = Zq. Q.E.D. 


P x OP 


) 


£ lines 


ie ipſas | 


| quote , 


» DE,' 


ompre- | 


us re, 


ſub in- 
DE,: 


, 4 per 
dAF. 
» EI, 
B, & 
hoc eſt 
tangu-” 
EB 
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PROM ILL 


$i refta lines Z ſetta 
—— ſe uteunque ; yeftangu- 
E Um ſub rota Z , & 
uno ſegmentorim E com- 
prehenſum, equale eſt illi, quod ſub ſegmentis A, E 
comprehenditur, vettangulo , & illi quod 4 predifto 

ſegmento E deſcribitur, quadrato. 

Dico. ZEZAE—+Eq.« Nam EZ = EA+,,. 
E E. 
PROP. IV. 


Si refta linea Z, ſe- 

— P—_—_— ſit utcunque ; Qua- 

BE dratum, quoda tota Z, 

En : deſcribituy , equale eſt , 

; ty que a # rw A, E deſcribuntur , qua- 
s, & & [ gmen 1 

bendicur, EL Pe —_—_ 

Dico Zq=aAq.—+Eq.2 AE.eNamZA—Aq+ 

AE.a& ZE =Eq —+ AE. quum igitur Z A + 

ZEb — Zq» cerit Zq =#Aq+Eq-+2AE. b..z. 


A 3. 4 


Q.E. D. C 1.6x, 
£ F ÞD Aliter. Super AB fac 
| quadratum AD » cujus 
diameter E B. per divi- 
fiogis punftum © duc 
H G 3 Perpendicularem CF; & 


per G duc H I parall. 
A CB AB. 

Quoniam ang. EHG=A 
reftus eſt, & A E Bd ſemirectus , e erit reliquus 44.Cor.33.1 
HGE etiam ſemireRus. Ergo HE f= HGg= #6. 
EF g = AC. þ proinde BF ccatois eſt retz pies. 
AC. eodem modo C1 elt C Bq. ergo AG, GD qr" 
retangula ſunt ſub AC, CB. Quare totum 
quadratum A D &= A Cq -+ C Bq + 2 ACB. 

Q. E.D. | 
Corol!. 


EIB - AS > oo AS. ns Gee 


Pen CO 


i 
| 
i 
| 
| 
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ao oa 
> pw > 
wy w to 


£3, ax, 


EVCLID1sS £icliienior um 
Coroll. 

7. Hinc liquet parallelogramma circa diame- 
trum quadrati efſe quadrara. 

2. Item diametrum cujuſvis quadrati ejus au- 
gulos biſecare, _ 

3-Si A=.,. Z;erit Z4=4 Aq, & Aq = Zq- 
item © contra, fi ZqQ= 4 Aquerit A=!Z. 


PROP. V. 
— ————; $i retta linea 
A #4 AB ſecetur in 
equalia ACb 
CB, &> non equalia A D, D B, rettangulum ſu, 
inequalibys ſegmentis AD » DB comprehenſum._ 
una cum quadyato , quod fit ab intermedia ſeftio_ 
num C D , equale eſt et , quod & dimidia C B de 
ſeribitux, ananens. 
Dico C Bqz= AD B—+C Dq- 


{CC Bq. 
Aquantur Js CDq—+ CDB—++ DBq+ CDB 
enim a }CDq+ bCBD(cAC xBD) +CDB 
CDq+d ADB. 


Scholium. 
Si A B aliter 
C ED dividatur » prop'= 
us ſcilicet puntto 
biſetionis, in E; dico AEB *— ADB. 

Nam Ak Ba= CBq —CEq.& ADBs=CBq 
— CDq. ergo quum CDgqCTCEq,ert AEBCT 
ADB. Q.E. D. 

Coroll. 

Hine ADq + DBq © AEq—+ EBq. Nam 
ADq+DBq+z ADBb=ABqb—=AEq+EBq 
+2 AEB. ergo quum 2 AEB 2 ADB , ent 
ADq+ DBgq©AEq+EBq. Q.E.D. 

Unde 2. ADq—+ DBq = AEq«c+EBq =2 
AEB =z ADB. 


PROP. 


es 5 IT p 


er 


Wo 


Liber IT. 
STS nOP VL 


Si refta linea A 


| St - bifariam ſecetur » & 

ills yetta quepiam {t- 
nea E in direftum adjiciatur; rettangulum compre- 
henſum ſub tota cum adjetta (ſub. A + E),& ad- 
jefta E , una cum quadrato , quod > dimidia : A, 


equale eſt quadrato d linea » que tum ex dimidia 


TEA 


] 
þ 
, 


tum ex adjefta componitur, tanquam ab una ' 
- 


E deſcripto. 


A—+ 


Dico 1Aq (# Q.'A) +AE+Eqz=zZzQ.!A 2483. 


-+ E. a Nam Q, : A-+E =. Aq+Eq—+AE. 


© Corll. 


Car.4 2. 


Hincſi tres retz E, E +{ A, E+A fotin' 


proportione Arithmetica , retangulum ſub ex- 
tremis E, E -+ A contentum , Una cum quadra- 
to exceſſus * A , exquale erit quadrato mediz 


E+: A. - 
PROP. VIL 


<7; refta linea 


Z ſer 


—— utcunque ; Quod 
E Aa&tota Z,, quodque ab 

uno ſegmentorum E , 
utraque ſimul quadrate, equalia ſuntilli » quod bis 
ſub tota Z, , & difto ſepmento E cemprehenditur , 


reftangulo, & illi , quod & reliquo ſegmento A fit, 


quadrato. 


Dico Zq+Eq==2 ZE-+Aq.Nam Zqe#=Aq , OS 
+ Eq+2AE.&2 ZE b—=8Eq +2 AE. by 3. 


Coroll. * 


I differentiz duarum quarum- 
cumque linearum Z, E, #quale eft quadratis u- 


triuſque minus duplo reRangulo ſub ipſis. 


© Nam Zq+ Eq= 2 ZE=Aq=zQ. Z= FP, ©c7a@ 


P 


ROP. 3J.*x. 
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v4.2. 
d Cor.4, 3. 
£4. 2+ 


EVCLIDIS Elementorum 


PROP. VIIL 

Si refta linea Z, ſe. 
$9" nate. "Bt mms, cetur utcunque ; rettan- 
A E gulum quater compre- 
henſum ſub tota Z,, &- uno ſegmentorum E, cum eo, 
quod a re/iquo ſegments A\ fit » quadrato , equale eſt 
et, quod & tota Ze ditto ſegmento E, tanquayy ab 

una linea Z+E deſcribitur, quadrato. 
Dico 4 ZE+Aq=ZQ. Z-+E. Nam 2 ZEz= 


Zq+Eq=- Aq.ergo 4 ZE+AqaeZq+eEqt: \ 


ZEb6=Q.Z—+E. Q.E. D. 
P-R OÞP. IL. 

"Ou ——+—þ Si refta linea 
PY = WW AB ſecetuy in &- 
qualia AC, CB, 
& non aqualia AD, DB. quadraza,que ab inequa- 
tibus totius ſegmentis AD, DB fiunt, ſimul dupli- 
cia ſunt , &-ejus , quod & dimidia A C , &+ ejus, 
quod ab intermedia ſeftionum CD fit , quadrati. 

Dico ADq+DBJz = 2 ACq+2 CDq. Nam 
ADq+DBRq=ACq—+CDq- 2ACD—+DBJ. 
atqui 2 ACD (bz BCD) + DBqc= C*q 
(ACq) + CDq.dergo ADq+DB4 = 2 ACq 
++ 2 CDq. Q.E. D. 

PROP. X 


Si refta lines A ſece- 

Da mr bifariem , adjiciatuy 

autem ei in reftum gqne- 

: piam linea ; Quod X tota 

A cum adjuntta E,v quod ab adjuntta E, utraque 

ſimul  quadrata » duplicia ſunt & ejus, quod a di- 

midia; AQ ejus , quod & compoſita ex dimilia z 

&+ adjuntta, tanquam ab una ' A + E,deſcriptum 
eſt, quadrati. # 

Dico Eq+Q. A+E, hoc eſt « Aq-+2 Eq+2 
AE=2 Q. ! A—+2 Q.: A+E. Nam 2 QzAb 
= :Aq& 2 Q.' A+E c=:Aq+2Eq+2z AE. 

i PROP. 


=—_— — 


Liber IT. 45 
=" 7 W 4 
c B Data reftam li- 
_ neam AB ſecare in 
1 's HG , ut comprehen- 


jw ſub tota A By 
"+ altero ſegmento- 
rum B G reftangu- 
- lum , equale ſit ei, 
F. quod & yeliquo ſeg- 
mento AG fit, quadrato. 

Super A B a deſcribe quadratum A C. latus a 46. +. 
AD b biſeca in E. duc EB. ex E A produdta ca- þ io. 1. 
peEF=EB.adAFa« ſtatue quadratumA H. 

Erit AH=ABxBG. 

Nam protrafta H G ad I; Reftang. D H + 
EAqe=EFq4=EBqe=BAq+EAq. ergo D H SÞ 
f=B/\q 4=quad. AC. ſubtrahe commune A 1; e47.:. 
fremanet quad. AH=GC; gid eſt AGq=ABx f3*- 
BG. Q.E. F. 


D 


P 
br 
mw 


Scholium. 
Hzec Propoſitio numeris explicari nequit 5 

 neque enim ullus numerus ita ſecari poteit, ut # eid.6 13. 
produftum ex toto in partem unam equale fit 

quadrato partis reliquz. 

EF W941i" 

In amblygoniis triangulis ABC 
A quadratum , quod fit @ latere 
AC angulum obtuſum A B C 
ſubtendente , majus eſt quadratis » 
c D que fiunt & lateribus AB, BC 
obtuſum angulxum A B C com- 
prehendentibus, reftangulo bis comprehenſo. , &> ab 
uno laterum B C , que ſunt circa obruſum angulum 
ABC, in quod , cum protrattum fuerit , cadit per* 
pendicularis AD, & ab aſſumpta exterius linea BD 
me yoann A D prope angulum obtuſum 


Dics 


EVCLIDIS Elementorum 


Dico A Cq = CBq + ABq=—+ 2 CB x BD. 
Namittag' ACq. 

xqualia J, CDq + AD4q. 

ſunt in-Yþ CBq + 2 CBL ++ BDq+ADq 
ter ſe CBq + 2 CBD c—+ ABgq. 


Schol. 
Hinc , cognitis lateribus triangulz obtuſanguli 


Y 


ABC, facile invenjentuy tum ſegmentum BD inter * 
perpendicularem A D, & obtuſum angulum ABC | 


interceptum, tum ipſa perpendicularis AD. 

Sic; Sit AC 10, AB 7, CB 5; unde ACq 100, 
ABq 49,CBq 25. Proinde ABq + CBq = 74. 
hunc deme ex 100, manet 26 pro 2 CBD. unde 
CBDerit1;z. hunc divide per C B 5, provenit 
23 pro BD. quare AD inyenitur per 47. I. 


TAO LCL, 
A In oxygonits triangulis ABC 


quadratum a latere AB angh-. 


lum acutum A C B ſubtendente , 
minus eſt quadratis , que fiunt & 
e ateribus AC, CB acutum an- 
gulum A CB comprehendenti- 


bus, rettangulo bis comprehenſo , | 


& ab uno laterum B C , que ſunt circa acutum an- 


gulum ACB, in quod per cars AD cadit, & 

ab aſſumpta interius linea D C ſub perpendiculari 

A D, prope angulum acutum A C B. | 
Dico ACq + BCq= ABq+2B CD. 


ACq=—+BCq. 
Nam zquan- J* A Dq—+ D Cq + B Cq. 
tur ata ADq+BDq+2BCD. 
eA Bq + LS 2 * 
Coroll. 


Hinc etiam cognitis lateribs trianguli AB C, 
invenive eft tam ſegmentum DC incer perpendicula-? 


x BD. 


-ADq 


ſanguli 
) anter 


4 


| ABC ; 


q IT00,z 
= 74. 
. unde 
Ovenit 


ABC 


angh- 
dente , 
frunt 4 
mM an- 
ndenti- 


henſo | 


um an- © 


iculari 


2. 


Bk 


Liber IT. 


rem A D, &* acutum angulum A B C interceptum 
quam ipſam perpendicularem A B. 

Sit AB 13, AC 15, BC 14. Detrake A Bq 
(169) ex A Cq+B Cq hoc eſt bx, 225 + 196 
= 421 5 remanet 252 pro 2: BCD ; unde BCD 
exit 126. hunc divide per BC 14, provenit 9 
pro D C.undeAD=+x: 225 =$1= 13. 


C\ 


E 

Dato vettilineos A equale quadratum M L in- 
venire. 

« Fac reftangulum D B = A, cujus majus la- ,,. , 
tus D C produc ad F, taurCF= CB. bBij- duo. a. 
ſecaD FinG , quo centro ad intervallum G F 
deſcribe circulum F H D , producatur C B , do- 
nec occurrat circumferentiz in H. Erit C Hq = , 
*ML=A 


47 


X11 V- 


OY 


a vl 


P RO P. 


46. x. 


© conſftr_ 


Ducatur enim G H. Eftque Ac=DBc= AS 
DCF4=GFq= GCqe=HCqe=ML eZ, 
Q.E. F. = 


3.4x, 


L I B. 


64 
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LIE IL 


Definitiones. 


5 þ Quales circuli (GGABC, 
Fe HDEF)ſunt,quorum dia- 
| metri ſunt zquales , vel 
&l quorum que ex centris 
| refz linex GA, HD, 
ſunt #quales. 


I1. Reta linea -A B cir- 
culum F ED tangere dict- 
tur, quz cum circulum tan- 
gat » {1 producatur circulum 
F non ſ{ecar. 

- Recta F G ſecat circu- 
lum F ED. 


III. CirculiDAC, ABECitemFB G, 
A BE) ſe mutuo tangere dicuntur,qui ſe mutuo 
rangentes ſeſe mutuo non ſecanr. 

Circulus BEG ſecat circulum FGH. In 


? 


Liber IF1, 


F mu K I V. In circulo 
R GABD zqualiter di- 

ſtare a centro dicun« 

tur retz linez FE 
H j—— MKL, cum perpendi- 
G IN culares GH, GN quz 
a centro G 1a 'ipſas 
yY ducuntur, ſunt zqua- 
D F 3 les. Lo autem 


\ abefſe illa B C dicitur, 

in quam major perpendicularis G I cadit. 
V. Segmentum 
B cieculi (AB C) eſt 


figura > que ſub 
rea _ AC, 
& cireuli peripheria 

A (0 ABC compreteadi- 
cur, 


V I. Segmenti autem angulus (CAB) eſt , 
qui ſub retta linea CA , & cuculi peripheria AB 
comprehenditur. 

V I I. In ſegmento autem (ABC) angulus 
(ABC)eſ, cumin ſegmenti peripheria ſum- 
ptum fuerit quodpiam punttum B, & ab ill61n 
terminos re&tz ejus linez A C , quz ſfegmenti 
baſis eſt, adjunez fuerint retz linez A B, C B, 
is inquam angulus ABC ab adjundtis illis ligeis 
A B, CB comprekenſus..,, ., TITS 

VIII. Cum vero comprehendentes anguy- 
lum A B C:reftz linez AB, B C aliquam ad» 


muyrt peripheriam ADC , ulli angulus ABC ins 
D IX. Se- 


fiſtere dicitur. 
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EVCLIDIS Elementorum : 

| " R I X. Setor autem circult | 
(ADB) eſt , cum ad iphus cir- 
culi ceatrum D conſtitutus fu- 
exit angulus ADB 3; compre- 
henſa nimirum figura A D B. 
& aredtis lineis A D , B D an- 

gulum continentibus , & a pes, 
ripheria A B ab illis aſumpta, 


ka 
X. Similia circuli ſegmenta (ABC , DEF) 
ſunt > quz angulos (A B'C, D E F) capiunt a+. 
quales ; aut in quibus anguli ABC , DEF inter 
ſe ſunt xquales. 
PROP. L : | 
B Dati cinult A B C 
centrum F reperive. } 
Duc in circulo re- 
aam AC utcunqz,quam ' 
F biſeea in E. per E duc 
perpeadiculare DB. hane 
biſeca in F.erit F centru, 
R C Si negas , centrum 
eſto G , extra retam ; 
D DB (nam in ea eſſe non' 
poteft, cum ubique extra 
F dividatur inzqualiter) ducanturque GA, 
GC,GE. Vis Gcentrum efſe ; ergo GA=' 
G C; & per conſtr. AE=EC, latus'vero GE 
commune eſt; þ ergo atguli GEA ,' GEC pares). 
& e proinde rei ſunt. 4 ergo avg. GEC = FEC. 
ret, eQ. E. A. 


Coroll, : 


i" 
li 
| 
| 95 


dl 


4 


circult 


us CIt- 
us fu- 


mMPre- 


F 
DEF) 


10t 2+ 
> 1ntet 


BC 


lo re- 


quam 


E duc 
}.hane 
entru. 
ntrum 


eQtam 
e non' 


e extra 
GA, 


F-}| 


oGE 


pares 4 
- FEC. 


Coroll, 


dl 


4 


Liber TIT, 
Coroll. 
Hinc , ft in circulo refta aliqualinea B D ali- 
quam retam lineam A C bifariam & ad apgules 
reRos ſecet, in ſecante B D erit ceatrum. 


Fi 


Facillime per normam invenitur centrum vertice tude Tuck, 


Q ad circumferentiam applicato, Si enim reQa 

DE jungens punta D, & E , in quibus nor- 

me latera QD QE peripheriam ſecant , biſece- 

turin Ay erit A centrum. Demoaſtratio pen- 

det ex 3t. hujus 
| TacekEF IL 

Si incirculi C A B periphe- 
ria duo quelibet punfta, A, 
B accepta fuerint , refta lines 
AB», que ad ipſa punita ad- 
__ » intra circulnm ca- 

t. 

Accipein rea A B quod- 
ris puntum D , &ex centro C duc C A, C Dz 
CB. &quoniamCA,= CB ,berit ang. A= 
B: Sed aug.C D Be © A; ergoang. C DBE 


B. 4ergo CB CC D.atqui CB taptum pertin- © 


git ex centro ad circumferentiam z er = eo- 
uſque non pertingit. ergo puntum t lntra 
circulum. Idemque a de quovis alio 
punto refz A B. Tota igitur A B cadir 1ncra 
circulum. Q. E. D. | 

D 2 Goyoll. 


P 


4 15.af. 0. 


ds. kf, 


c16,1, 
ry. 1. 


ho 


a by. 

b 15. def. t. lat 
c8.1. 

d 10 af 1, EFC paras, &dconſequenter rei. Q. E. D. 


e hyp. 


23.0x, 


- pendicularis eft 


EVCLIDIS Elementorum 


Coroll. 
Hinc , Red circulum tapgens , ita ut eum 
non ſecet, in unico punto tangir. 


P SOd LL 
$i in circuls EABC 


N retta quelam lintza BD 
per ceniyum extenſa 
quandam A C non per 
centrum extenſam bifa- 
riam ſecet , (in F) & 
ad anpulos rettos ipſam 

FF” : 


- ſecabit ; > ſi ad angu- 
ds los reftos eam ſecet , bi- 
[9] fariam quoque eam ſe- 
cabit. 
Ex centro E ducantur E A, E C. 
I.Hyp. Quontam AF a = FC,& EAb— EC, 
uſque EF commune eſt , c erunt anguli EFA, 


2.Hyp. Quoniam ang. EFA ,— EFC,& aug. 
EAF f—= ECE , latuſque EE commune » £ erit 
AF == FC. BiſeRta eſt igitur A C. Q. E. D. 


Coroll, 
Hine , io triangulo quovis @hilatero & Iſo- 
ſcdle linea ab angus verticis ? mw baſim, per- 


++ fi. & contra perpendicularis 
ab apgulo yerticis biſecat baſim. 


Ta:0-2;- T1 


$i in. cirxeul}y ACD.. 
due reftz lines AB, CD 
' ſeſe mutko ſecent non per 
centrum E extenſ@ » ſeſe 
mutwo bifariam n0n ſeca- 

bant. 
Nam {i upa per cen- 
trum 


um 


Iſo- 
7 per- 
llaris 


Fiber ITT. 52 


trum tranſeat , patet hanc non biſecart ab alteraz 
quz ex hyp. per centrum non tranlit. 
Si neutra per centrum tranſit , ex E centro 
duc E F. Sijam ambe AB , CD forent biſetz 
in F, angili EFB > EFD 4 amboeſlent rectt , & 2 3. 3. 
proiade 2quales. b Q. E. A- dg, «x, 


PRO MR VY 


$i duo girculi 
BAC,BDC ſee 
mutuo ſecent , non 
erit illorum idem 
centrum BE. 
Alias enim du- 
A tis ex communi 
D centro E redtis 
E B, E DA, efſent 
E Da—E Ba — 215.df.. 
EA.bQ.E. A. Þv9&. 


Son. VL 


S; duo circuli BAC, 
BDE, ſeſe mutuo interius 
\ tangant (in B) eorum non 
erit idem centram F. 
A F Alias dutis ex centro ' 
F reQtis F B, F D A, efſeat 
FDs=—= FB« = FA, 215 fn, 
bQ. F. N. hatin 


D 3 PROP. 


#4 


EVCLIDIS Elementorum 


PROP. VII. 


Si in AB diame- 
tro circuli quodpiam 
ſumatur punttum G , 
quod circuli centrum 
non fit , ah eoque pun- 
fo in circulum qu- 
dam vrefte lines 


dunt ; maxima qui- 
dem erit ea (GA) 
in qua centrum F , 
minima vero reliqua GB. aliarum wero illi,que per 
centrum ducitur » propinquioyr G C remotiore G D 
ſemper major eſt. Due autem ſolum reRe lines 
GE GH equales ab eodem puntto in circulum ca- 
dunt , ad utraſque partes minime G B , vel maxi- 
me GA. 

Ex centro F ducreftas FC,FD,FE; &e fac 
ang, BFH = FE. 

1. GF + FC (hocet GA)s - GC. 


* + 
'2. Latus F Gcommuneeſt, & FC b—= FD, 


atque ang. GFCcT GFD g ergo baſ. GC 


CGD. QUE.D. 
3- FB(FE)e"I GE—+GE. ergo abla- 
to, communi F G f remanet BG "J E G. 
D 


£ Latus F Gcommuneeſt, &FE=FHz; 

atque ang. BFH , = BFE. h ergo GE = GH. 

Quod yero nulla alta GD ex puntto G zque- 

tur iph GE, vel GH, jamjam oſtenſum eſt. 
}. D. 


PROP. 


GC, GD » GE ca- | 


ROP. 


Liber ITT. f5 


PR oe. VITL. 

$; extya circu- 
A lum ſumatur pun* 
tum quodpiam A » 
ab eoque punto ad 
circulum deducan« 
tur quedam linee 
AI, AH, AG, 
A F , quarum. ung 
quidem AI peycen- 
trum K protenda- 
tur , relique were 
ut libet ; mceavam 
peripheriam caden- 
tium reftarium linge 
1 H arum maxima qui= 
dem eſt illa A 1, 

que per centrum ducetur, 4/irrum autem ei que per 
centrum tranſit propinquior AH remotioreAG ſem-. 
per major eſt. In convexam vero peripheriam ca- 
dentium rettarum linearum minima quidem eſt illa 
A B, que inter punttum A , & diametrum BI in:- 
teyponituy ; dliarum autem ea , que et minime pro- 
pinquior A C remotiore A D ſempey minoy eſt.Pue 


G 


* autert tantumrete linee AC, AL equales abreo 


punito in ipſum circulum cadunt , ad utraſque par- 
tes minime AB, vel maxime Al. 

Ex centro K ducretas K H,KG, KFjKC, 
KD,KE. &ſacarg. AKL=AKC. 

i.AI(AK+K H)sZ AH.Q.E.D. 

2. Latus AK communeet ;kKKHD=KG; 
arque ang. AKH © AKG. bergo baf. A HC b14 6 
AG. Q-E.D. 

3. KA « "AKC— CA. aufer hiac inde #- ., .. 
quales KC, KB, derit AR war” wo * 06,0 

4 AC+ CKe "DAD + DK. aufer 
hinc inde zquales CK, DK, femt ACTI 


AU. Q. E, D. 
_ "Latus 


Ez1.1, 
f 5, ox, 


F 4 


56 EVCLIDIS Elementorum 
' $. Latus KA eſt commune&KL=KC 
geeſe. athuearg. AKLge = AKC, bergo LA = 
4 4 CA. hiice vero nulla alia Zquatur , ex mox 
oltenſs. ergo, &c. 


FROM LK 


\ 


Siin circulo BCK acce- | 


ptum fuerit punftum aliquod 
A,& ab eo puntto ad circu- 
{um cadant plures , quam dug 
rele lines equales A By 
AC, AK, acceptum pun- 
thum A eentrum eſt ipſaus 


circult. 


_— 


87.3. Nam # a nullo punto 
extra centrum plures quam duz refz linez #- 
quales duci poſſunt ad circumferentiam. Ergo A 
eft centram. Q. E.D- 
P ROP. X. 
4 Circulus TAKBL 
” _— IEKEL 
in þluribus quam 
I (Bm = punts non 
M ſecat. 
* He NR - Secet » {1 fteri 
| ms ' poteſt , in tribus 
puntis I KL 
Innftz I K KL. 
C 71, *bifecentur in M 
©4071, 3, E & N. « Ambo 


circuh centrum 


habent in fingulis perpendicularibus M C, N H, - 


& proinde in earum intexſetione O. ergo ſe- 
bg.3. 4, cantes circuli idem centrum habent, b Q.F. N. 


P koe, 


Liber 11 71. 57 


Xl. 


$i duo circul; 
GADE,FABC 
ſeſe intus contin= 
gant ,atque accepted 
fuerint eorum cen- 
traG, F ; ad ee- 
ram cenira adjun. 
ft refta linea F G, 
& produtta , in A 
contaftum circulo- 
rum cadet. 


$1 fiert poteſt , rea F G protratta ſecet cir- 
eulos extra contaftum A, {ticutnonFGA, fed 
FGDB fit reQta linea. ducatur G A. Et quia 
GD«s=GA,& GB b"A GA,(cumrefta FGB , up. 
tranſeat per F centrum majoris circuli) erit G B - j- 


—2 GD.cQ.E. A. 
= 3 Wo $95 7 


Si duo cireuli ACD , BCE ſeſeexterins contin- 
gant, linea refta A B que ad eorum centra A, B ad- 
jungitur, per contattum C tranſibss, 


$1 fieri poteſt , fit reta ADEB ſecans circulos 

' extracontatum C in puntis D, E. Duc AC, 

CB. critAD—+EB (A C-+CB) «{AD-a:r. 

EB. bQ.E.A. SA 
PROP. 


5$ EVCLIDIS Elementorum : 


PROPFB, XIIT. 44 
Circulus | El 
A. CAF rg. 
culum BAH 
non tangit in | ep 
þluribus pun« | 
B tis , quam 
c uno A , (ioe 
intus » froe 
extra tangat, | 
Ti FF 1. Tangat, + | 
ſi_fieri po* * 
i... oh reſt , intus | 
E in puntis 
A, H. 6 Ct- F 
TR G go refta |} 
CB centra F* 
connettens, fi producatnr cadet tam in A, quam ' C 
b ug. af. 2. 1H. gs. nds b=CA, & BHC"F 
er5.df.i, CH. efit BA(BH) © CA.Q.E.A. © C 
6g.ox. 2. Sin dicatur exterjus contingere in puntis j! 
as. 6. F. & F, edutta rea EF in utroque circulo erit. 
Circuli Igicur ſe mutuo ſecant , quod non por 
nitur. 
PROP. XIV. , 


- Incixcxloa EABC 
equales' yrefle lines 
ACBD, equalitcr 
diſtant & centro E. & 
que AC, BD «quali- 
tr diſtant a centro » #&- 
quales ſunt jntey ſe. 
Ex centro E duc ' 
perpendiculares E 
PIR EG :£quz bilecabunt AC, DB. connefte E A 


A 


”—_— 


E B. 
d7.ex, i. Hyp. AC=BD.ergzAF6=BG.ſed & | 
EA 


, Liber ITT. 7. 


'FA—=EB. crgo FEqe= E Aq =A Fq= 4 
EBq = BGqc—EGq.dergo FE=EG.Q.E.D. TOS 


Fiat + 2.H9P.EF=EG.crgo AFq e=EAq—EFq == 4 Sel {fn 
BA JE Bq —E Gqe= GBq ergo AF4= GB, 
git in eproinde AD = BC. Q._E- 1. _— 
on. | PROP. XV. 
wm TAK B In circulo GABC 
eve maximd quidem linea 
Coe eſt di meter A D; ali- 
kde, + arum aurens centre G 
*þ  \ propingquior FE remo- 
ngat, - 1 tiore B C ſemper ma- 
_ 4" 
, -* Duc GB,GC. 
Cs Diamerer A D (3 aig.vef r, 
the GB+GCNTTIC be q 
| .E. D. 
entra F © ELL C 2. Sit diſtantia 
_ G1 GH. accipe GN = GH. per N duc 


KL perpend. GI. junge GK , GL. & quia 
* GK = GB, & GL = GC; eltque ang. KGLET 


nts 5 IM 6. 
ri | BGC eerie KL(FB) OD LP D. REP 
1 PO* Que C D 

C I A D ab *extremi- 


tate diame- 
'BC G tri H A cnjuſ- 
lines que circuls 
alitcr BALH ad 
: & | angulos reffos 
quali- ducitur z ex- 
« tra ipſum cir- 

culum cadet 
duc e& in locum 
kB, inter ipſam 
EA; reftam line- 

am 5 "Ou peri- 
*d & pheriam com- 
EA preben= 


\ 


60 


® 19. 1, 


b 19, 1, 


EVCLIDTIS Elementorum ' 


prehenſum altera refta linea A L non cadet , & ſo / 
micircalt quidem angu/us BAL quovis angulo acuti © 
yeftilineo B A L major eſt ; reliquus autem D AÞ.c 
minoy. 4 C 

1. ExceatroB ad quodris puntun F inte, 
Aa A C ducrettam B F. Latus BF ſubtenden 1 
apgulum rettum BAFs# majas eit latere BA, r 
quod opponitur acuto BFA. ergo cum B A (BG) 
pertingat ad circumferentiam , B F ulterius por: 
rigetur , adeoquepuntum F, & eadem ration: 
quodyis aliad rex A C , extra circulum litun 
efit. Q. E. D. 

2. Duc BE perpendic. AL. Latus BA oppolr 
tum redo angalo BE Ab majus elt Jatere BE, 
quod acutum BAE ſubtendit : ergo puntum E, 
adeoque tota E A cadit intra circulum. Q.E D, 

3- Hinc {equitur angalum quemvis acutum, 
nempe EAT augulo contaftus NAT majacen 
eſſe. Item ang 11m quemvis acutum BA L an; 
galo ſernicircuii BAL minorem efle. Q.E.D. | F 

Coroll. < 

Hits, reta a diamertt circuli extremitate F. 
ang alo reftos data ipſum circulum tangit. 

Ex 3c propotitione paradoxa conſequuntur,& 
micabilia 5eac malrazque yide apud 1aterpretes. | 


TAG MATIL 


FE A dato pinto A reftam 
lineam A C ducere , que 
datum circulim D B C 
tangdt. s 
Ex D dati circul: 
centro ad datum put! 
' tum A ducatur ret» 
D A ſecans peripheriam » a 


. * 2 rt 
ina R. Cntro D deſcriil 


—__ be per A aliun circulum 
AE” 


p 


w I Liber 117, "7 


2 & ſo A E: & ex B duc perrencicularemadAD, quz 
ulo acuti occurrat circulo A E tn Ee ducE D occurrentems 
nD Al.cruloBCinC. x A ad C diulia recta tanger 
; circulum DB C. 
F inc NamDB-==DC,&DE«=—=DA,& ang. aus. af 1, 
tenden D communis ef! ; þ ergy ang. ACY — EBD, bas. 
re BA, reft. c ergo AC tangit circulum C. Q.E.F, © cor. 16.3. 


A (BG) Pxkop. XVIII 
10s por: s $i circuſttm FE DC 
ration tangat retta quepiam 
n litun linea AB, 4 centro as 
tem ad contattum E ad- 
oppo: jungatiy retta quedam 
ie BE, lneaF E 3; que adjun- 
tum E fla fuerit FE ad ipſam 
Q.E D, contingentem AB Pere 
-ucum, endicularis crit. 
Tn Si negas » ſitex F centro alia quadam F G 


# perpendicularis ad contiogentem,s fecahit ea Cit-as, gf z, 


.D. : __ 
 culum in D. Quum 1gicur ang. FGE rectus 
& dicatur b erit avg. F E G acutus. c erro FB E Þ £717.14. 
tate ad —_—_ S e19. 1, 
: (FD): FG. a4Q. E. A. ; in, ty 
ff, 9 
- PROP. XIN. 
ntur,& a. 
Pretes. A. - B , « CIYCH,UMR Oo 
" he tigerit rvefln que- 
piam lmea AB, 4 
contaftu avtem C 
reftam F retta linea C E ad 
3 que angrlos rettos ip/f 
>) B C tangents (X1FOFUP > 
in excitatz C E 
circoli EF: erit centrinm crcu= 
li. 


Lary | negas, ſit centrum extra CEinF, &abF 
ad contaftum ducarur F C. IgZicur ang. FCB 


el refus eſt ; & aproinde par angulo E CB refto 
evlum - Pf bypoth. b Q. E. A. : $7 
AE; PROP. 


q 


62 EVCLIDIS Flementorum 
PROD Li 


A£A A 5D 
WARE GEES! 


In circulo DABC , anguins BDC ad centrum 
duplex eſt anguli BA C ad peripheriam,cum fuerit 
eadem peripheria BC baſis angulorum. 

Duc diametrum ADE. 

© 32.1. E xternus angulus BDE s=DAB—-DBAb= 
d 5.1, : DAB. Similiter ang. EDC = 2 DAC. ergo 
in primo caſu totus BDC = 2 BAC; ſed in ter 
e200, fiocaſuereliquus angulus BDC=zBAC 
Q. E.ÞD. | 
 Fnon £3L 1 


Tn circulo EDAC qui in eofem ſegmento ſunt ar, 


gli; DAC & DBC ſunt inter ſe equales. 
1. faf. Si ſegmenrum DABC temicirculol 
majusz ex centro E ,duc ED,EC. Eritque 2 an! 
en.j Asc=E,=3B. Q.E.D. ; 
2. Caſ. Sin ſegmentum ſemicirculo majus nc! 
fuerit, ſumma angulorum trianguli ADF 2qu/ 
tur ſummz atgulorum 1n triangulo BCF. Dt 
big. r. mantur 1ac inde AFD þ = Bi-C, & ADB eZ 
© per lee /\ CB, remancut DAC = DBC. Q. E.D. , 
PRO! 


© >. i#-a-> ts 


Ln WY 


Liber 111, 63 


Snodq EASII 
Quadri/ateyo- 
B rim ABCD in 
circulo deſcripto- 
rum anguli ADC , 
ABC , qui ex ad- 
verſo , duobus re- 
tis ſunt equates. 
- DucAC,BD. 
A C Avg. ABC + 
BCA-+BACq®3.1 
hs = 2 ReR. Sed 
| BDAb=BCA, Dos 
& BDCb=BAC.cergo ABC+ADC=: Ref. ca 
Q. E. D- 
Coroll. 


1. Hinc , * A B unum latus quadrilateri * eide ſeq. 
in cicculo deſcripti producatur , erit angu- #4" 
lus externus E BC zqualis angulo intergo 
ADC, quiopponitur 1 ABC , quieſt dein- 
ceps externo EBC. ut patetex 13. I. & 3.ax. 

2. Item circa Rhombum circulus defcribi ne- 
quit ; quia adyerſi ejus anguli vel cedunt duobus 
retis, yel eos excedunr. 


SCHOOL. 


$i in quadyi- 

E /:tero ABCD 
angult A , & C 
ut ex adyerſo 
duobus rettis e- 
quantuy » circa 


quadrilaterum 
carculus deſerihi 
poteſt. 


Nam circu- 
lus per quoſh- 
ber 


oF) EVCLIDI S Elementorum 

bet tres angulos B, C, D trankbit (ut patebit ex | 

5.4.) dico eundem per A tranſire. Nam 1 neges, 

tranſeat per F. ergo dutis reftis BF, FD, BD ; 

+ ang.C+F e==z Re&t.b=C-+ Ac quare AZF. 
C 3 9x, 4Q. E.A. 


ETIW +55: 7 
B Super eadem be 
PD Aa lines AC duo, 
Q% {RV circulorum ſegmen- 
E ta A BC 3 A D C 
A ſimilia &+ inequa- 
lia non conſtituentur ad eaſdem partes. 

Nam fi dicantur finulia , duc CB fecantem 
circumferentiasinD, & By &junge AD , ac 
210 def. 3, AB. Quiaſegmenta ponuntur fimiliaz s erit ang. 
d.6:, ADC=ABCbQ.E.A. 


na ©o08 TALLY, 


Super & 
qualibus rettii 
lmneis A C, 


E D F fimilia” 
circulorym ſe« 
pv lÞ F gmenta ABC, 


DEF fun 
Go inter ſe & 


£ E 

FN 0 qualia. | 
1s \ | Baſis p C 

ſuperpolita 
AD AD CF bh DF « 
congruet » quia AC= DF. ego pp 
ABC congruet ſegmento I) E F (alzss enim 
"oY aut intra cadet , aut extra, « #(quezta ſegmen- 
*3" tanoneruntſimilia , contra Hyp,' aut faltem 
partim intra, partim extra, adeaque ipſum 1n tri 
bus pundtis fecabit. 6 Q. E. A )'g proinde (e- 
e8..,x gmeutum. ABC= DEF. Q.E.D. od | 
R OF 


Liber 111, 


tex | Prov. XXV. 
>PCS3 . . . 
D; Circuli ſegmento 


A B C dato 3 deſcri- 
bere circulum , cajus 


hag 
Subtendantur ut 
| A\ F & cunque duz reQtz 
duo $ AB, BC z quas bi- 
| ſeetain D, & E. Ex D, &, E duc ndicu- 


DC lares DF, EF occurrentes in punto F. Hoc 
erit centrum circuli. 


£4 Namcentrumetam in DF, quam in EF aGr.i.k 
exliſtit. ergo in communi punto F. Q. E, F. 

—_ PROP. XXVI. 

I 

t aDL, 

>" 


 refti PF \ D 
A C, $ OE. 

In equalibus circulis GABC, HDEF equales an- 
ABC, 24 equalibus peripheriis AC,DF infiſtunt,ſioe ad 
Z ſunt centra G, Hyſtve ad periphery. BE conſtituti inſiſtant. 
"we" Ob circulorum zqualitatem, eſt GA= HD, 

, & GC= HF item per hyp. ang. G=H, 

AC. © 20 AC=DF. Sed & ang. Bb—= : G= e Ap 
Hb=E. 4 ergo ſegmenta ABC, DEF fimilia , <bp. 
) F «} *&proinde paria ſunt. fergo etiam reliqua ſe- , > 4 
m_ gmenta AC, DF #quantur. Q. E.D. f z.ax, 


S enum? , * ; Scholium. 
e metrf In circulo ABCD , fit ar- 
alrem}! cus AB par arcuiDC ; erit 
n in trip AD parall. B C. Nam duQta 
nde e- | AC>s erit ang. ACB=CAD. a 26.5, 
2 uare per 27. I. 
not] _ 22x PROP. 


£ 
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EVCLIDIS Elementorum 
PROF XXVIL 


B [2 In equali- 
bus circulis , 

G ABC, 

HK HDEF , an 
gult qui &- 
qualibus þe- 

| D F in 


ſtunt, ſunt inter ſe equales , ſroe ad centra« G, H, 


ſive ad peripherias B, E conſtituti inſiſtant. 
" Nam hi fiert poteſt , fit alter eorum AGC © - 
D HE. fiaqque AGI = DHE. ergo arcus. 


Als = DF4+=AC.c Q.E. A. 
SCHOOL. 


F EF, que dutta 
ex A medio pun- 


Fo peripherie a- 


parallela eft ve- 
fe linee BC, 
que peripheriam 
illam ſubtendit. 
Duc < centro 
D ad conts 
um A reftam DA, & connefte DB, DC. 
Latus DG commune eſt; & DB =DC, atque 
ang. BDA « = CDA (ob arcus BA, CAbe- 
quales) c ergo anguli ad baliih DGB, DGC 


> 


Linea veRa 


licujus BC , cir-. 
culum tangit , 


=quales,& & proinde refti ſtint. Sed interni an* ' 


euli GAE , GAF eetiam reQti ſunt. fergo B C, 
EF ſunt parallelz. Q. E. D. 


PROP: 


—_— _—— — — 


F 


A A OP Þ 


m_ 


0 Add as 


* _ Currentem arcuiin B. Dico faftum. 


Liber 111. 
P ko?P. XXVIIL 
In equali- 
E us circulis 
HA 


GABC; 
H DE F, &- 
A == A —_ 
nee 2 
a D, F equales 
peripherias auferunt ; majorem quidem A B C ma- 
jori DEF, minorem autem AIC minori DKF. 
E centris G, H, duc GA, GC 5 & HD, HF. 
Quoniam GA = HD, & GC = HF), atque 


ACs=DF; berit avg. G= H. cergo arcus , 
© AIC=DKF. 4proinde reliquus ABC—=DEF. 


Q. E. D. : 
Quod fi ſubtenſa AC fit vel "AD F; erit 
ſimili modo arcus AC © vel "A DE. 
PROP. XXIX. 
bus 


= GABC, 
HDEF,c< 
nales periphe- 


In equali- 
circulis 


A 
| DEF &qua- 
les refte linee AC, DF ſubtendunt. 
Dut G A, G C; & HD, HF. Quia GA= 


HD; &GC=HEF; &(obarusAC, DF 
4 pares) etiam ang, G&—H; c erit baſ. AC=DF. 
- E. D. 


Hzc & tres proxime przcedentes intelligan- 
tur etiam de eodem circulo. 
PROP. XXX. pheriaw ABC 
Datam peripherians | 
bifariam TS 
Duc A C ; quam biſe- 
ca in D. ex D duc per- 
D C pendicularem D B oc- 


E 2 Tun- 


by. \ 
6.x 

c26. ; 
d yy 


a bys. . 
$4 s. 
C4.2. 


a4. 0. 
b z.ax. 
Cc Jt. rL, 
dio def.1, 
Eeor. 179.1, 
F 43, 3. 


A ox, 


EVCLIDIS Elementorum 


Tunganturenim AB, CB. Latus D B.com- 
muneeſt;&AD a=DC; & ang. ADBb= 
CDB. eergo AB= BC. 4quare arcus A B== 
BC. Q.E. F. _ 


ES 0k XETT 


In ceirculo angulur \ 


E F ABC » quiin ſemi. 
circulo, reftus eſt ; qui 
autem in majore ſe- 
gmento BAC , minq 

A reffo; qui vero in mi- 
D nore ſepmento B FC, 


major eſt-refto. Et in- 


ſuper angulus majorit 

ſegmenti refto gqui- 

dem major eſt , mint- 
ris autem ſegmenti angulus, minor eſt retto. 


- , 0 
Ex centro D duc DB. Quia DB = DA, erit 


ang. A = DBA, pariter ang. DCB a = DBC. 
þergo ang. ABCZ=A+ACBc=EBC, 
4proinde ABC, &EBC redti ſunt. Q.E. D. 
ecrgo BAC acutus eſt. 'Q. E. D. ergo cum 
BAC—+BFCf= 2ReeritB F C obtuſus. 
denique angulus ſub reftaC B , & arcuB AC 
major eſt reto A B C. fattus vero ſub CB, & 


B F C peripheria minoris ſegmenti,reto E BC 


£ minor eſt. Q, E. D. 
SCHOLIP7/ M. 


In triangulo reftangulo ABC, [i hypotenuſi 
A C biſecetur in D , circulus centro 1) , per Ad 
ſeriptus tranſibit per B, ut facile ipſe demonſtrs 
bis ex hac, & 21, 1. 


PROD. 


Liber ITT, 69 


_ PR oP. XXXI1. 
Eras Si circulum teth 
be: D gerit aliqua retta li- 
nea AB, & contaftu 
autem producatur que» 
dam refta linea C E 
circulum ſecans : an- 
-—_ F.uiECB> ECA, 


= 


quos ad contingen- 
tem facit , «quales 
: « ſunt tis , qui in alter- 
_—_ y TR _ vis \(circult ſegmentis 
EC, conſiſtunt, angulis EDC, EFC- 


Liar AB (# perinde enim eft) þ ergo C D eſt dia- $26-3- 
qui-- Meter: cergo ag. CE D:in ſemicirculo reftus ei. 5, 
ning Eft-dergo ang. D++ DCE= Reft. e=ECB+ _ 
DCE. fergo ang.D== ECB, Q.E. D. f 3.95. 

js | Cum igitur ang. ECB + ECAS== 2 Rett. bs. 2 


nc, Þ=D—+F; auferbincinde zquales ECB > & jy. 


E. D. PROP. XXXIII. 

cum Super EET 
tuſus. ta refta li- 
AC E nea A B de- 
By & Hf ſeribere civ= 
BC culi ſegmen= 


: rum AIEB 3 
A quod capiat 
: » G angulumAlB 


equalem da- 
tenuſ; to angulo ve- 
' A dt ' flilineo C. 
nſtre « Facang. BAD=C. per A duc A Eper- azz. s, 
pendicularem ad H 1). ad alterum termioum 
datz AB fac ang. ABF = BAF. eujus alterum 
latus ſecert AE in F. centro F per A-deſcribe 
circulum » quod tran{ibit per B (quia avg; _ 
E 3 = 
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þ -onflr, 
£0. i, 


d eor.16.3. 
©32. 3». 
feronflr, 


EVCLIDIS Elementorum 


b—=F AB,cideoqueFB—=FA); ſegmentum 
AIB eſt 1d quod quzritur. 

Nam quia H D diametro A E perpendicularis 
eſt, 4 ravgit HD circulum, quem ſecat AB. ergo 
avg. AIBe=BADf=C. Q.E.F. 

PRoP. XXXIV. 
A dato circulo 
ABC ſegmentum 
capiens angulum 
B equalem data 
D angulo rettilineo 
D 


© Duc rectam 

| S 7 E F,quz tapgat 
datum circulumin A.b ducatur item AC faciens 
ang. FAC==D. Hzc auferet ſegmentum ABC 
caplens aveulum B c = CAF 4—=D. Q.E.F, 


PROP. XXXV. 


Siin cireulo FBCA due yretelince AB,DC 
feſe mutuo ſecuerint » reflangulum —_—_— 


[ 


.* 


Liber ITT, ”1 
mum ſub ſegmenti: AE, E B unins , equale eft ej quod 
: ſub ſegmentis C E , E D alteyius comprehendituy , 
Laris reftangulo. 
ergo teſt I. Siretz eſe in centro ſecent , res cla- 
ra eſt. 
2. Siuna AB tranſeat per centrum F , & re- 
reulo liquamC D biſecer , duc F D. Eſtque ReRang, 
num AEB + FEqes= FBqb= FDqe = EDq—+ »g.s. 
ndere- FEq4=CED —+FEq. eergo Reftapg. AEB * 3.481. 
ulum = CED. Q.E. D. | iy.- 


| d byp. 
data 3- St una A Bdiameter fit , alteramque C D *3-*- 

lines fecet inzqualiter , biſeca C D per F Gpetpendi- 

cularem ex centro. 

Ram ReQang. —; -+ FEq. 

ngat FFRq (FDg . . 

KDA Aquan- $ FO GDa. rigs 4% 

ABC Ffurilta } pGL ++GEq—+ Reftang. CED. bg. s. 

E.F, i_&FEqQ+CED. k 47.4. 

Ergo Reftang. AEB = CED. 1 3, ax, 


4 $1 neutra retarum A B , C D per centrum 
tranſeat , per interſetionis puntum E duc dia- 
metrum G H. Per modo demonſtrata Redtang. 
AEB = GEH = CED. Q.E.D. 


PROP. XXXVI. 


) Y Y 
*L T 
C 5 
a C 


c $i extra circulum E BC ſumatur punttum alti- 
D quod-D , ab eoque puntto in circulum cadant dus 
_ refie linee DA, DB ; quarum alters DA circulum 

I E 4 ſecety 


EC LY NN 
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EVCLIDIS Elementorum 


ſecet , altera vero D B tanget ; Quod ſub tota ſe. | 


cante D A, & exterius inter punitum D , & con- 
wvexam peripheriam aſſumpta D C comprehendituy 
reftangulym, equale erit et , quod a tangente D B 
Ueſcribiear, quadrato. 

I, Caf. $i ſecans A D tranſeat per centrum E, 


junge E B ; efaciet hac cum D B reftum angu- 


| 
lum; quare DBq+EBQ (ECqQ)b=ED 
ND DCs ECq4ces ADx DC= 
D Bq. Q.E. D. 

2. Caf. Sin AD per centrum non tranſeat, 
duc EC,EB, ED;atque EF perpend. A D, quare 
s biſefta eſt A C 10 F. 

Quoniam igitur BNQ + EBq b— DEqb= 


EFq + FDqe=EFq+ADC + FCQ a= 
:* ADC+CEq(EBq); ecritB Dq— ADC. 
QED. 


Coroll. b 


'A x. Hinc , & a pundto 
quoyts A extra circulum 
aſſumpto , plurime linez 
retz AB , AC circulum 

FF AFfecantes ducantur , reRat- \ 
ula comprehenſa ſub totis 
D ineis A B, A C, & partibus 
externis AE , AF interſ 
ſunt zqualia. Nam fiducs 
B tur tangens AD z erit CAF 
= ADqe= BAE. 


F 


2. Com | 


Liber 111,” © 7; 


2, Conſtat etiam duas 
reftas A B, A Cab codem 
punto A duttas , que cir- 
culum tangant » inter ſe 
#quales ele. 

Nam #1 ducatur A E ſe- 
cans circulum ; erit A Bq 
== FANS= ACq-. 


E 
3- Perſpicuum quoque eſt ab eodem punto 


A extra circulum afſumpto , duci tantum poſſe 
duas lineas, A B, A C quz circulum tangant. 
Nam fi tertia A D rangere dicatur z erit A D 
e=ABc=AC.dQ.F.N. C21.cor, 
4. E contra conſtat , fi duz rex zquales 48 3, 
A By AC ex puutto quopiam A in convexam 
peripheriam incidant , & earum una A B circu- 
lum tangar, alteram quoque cicculum tangere. 
Nam 1 fieri poteſt, non A C, ſed altera A D 
circulum tangat. ergo A De = ACFf=AB. ex.or. 
$SQ.E.A. f bp. 


SASORS EALRASVIL 


$i extra circulum E B F 
ſumatur punftum D , ab 
eoque in circulum cadant 

F due refie lines D A, DB; 

quarum alters D A tircu- 

B lum ſecet , altera DB in 
eum incidat ; fit autem 

quod ſub tote ſecante D A, 

&+ exterius inter puntum 

& convexam peripheriam 

A aſſumpta D C , comprehen- 

ditur reftangulum y equale ei , quod ab —_—_ 


#r2,ex, 
g #07.16.3. 


EVCLIDIS Elementorum 


D B deſcribitur quadrato , incidens ipſ# DB cir. 
culum tanget. 

Ex D« ducatur tangens DF ; atque ex E cen- 
tro duc ED, EB, EF. Quia DBqb == ADC 
c= DFq,deritDB=DF. SdEB=EF, 
& latus E commune eſt ; *ergo avg. EB.D 
=E FD. Sed EFD rettus eſt, fergoEBD 
etiam reftus eſt. g ergo DB taugit curculym. 
Q. E. D. 


Covell. 


Hinc, 6 avg. EDB = EDF. 


L1B, 


T5 ; 
LIB. IV. 
Definitiones. 


1 reQilinea in figura re&i- 
inea inſcribi dicitur , cum fin- 
guli ejus figurz , quz infcribi- 
rur, anguli tingula latera ejus in 
qua inſeribitur, tangunt. 

Sic triangulum DEF eſt in. 
ſeriptum in triangulo ABC. 

\ E IL. Similiter & figura cir- 


D ca figuram deſcribi dicitur , 
cum {1ngula ejus, quz circum- 
B* F ſcribitur , Jatera ſ1ogulos e<jus 


figurz angulos tetigerint z cir- 
ca quamilla deſcribitur. : 
Ita triangulum ABC eſt deſcriptum circa 
tri angulum DEF. 


OD 
_ H F 


ITI. Fipuraretilinea in circulo inſcr i & di- 
citur, cum linguli ejus figurz , que infcr i firur, 
anguli terigeriat circuli peripheriam. 

I V. Figura vero reftilinea circa circulum 
deſcribi dicitur, cum fingula latera «jus, que cir- 
cumſcribitur, circuli peripheriam tanguart. 

_ V- Similiter & circulus in figura reQilinea 
inſcribi dicitur z cum circult peripheria ſiagula 
latera tangit ejus figurz) cui inſcribicur. 

VL lus autem circa figuram ng 


76 FVCLIDIS Elementorum 
dicitur, cum circuli peripheria fingulos tangi 
eJus figurz, quam circumſcribit, angulos. 


VII. Refta linea in cir- 
culo accommodarl1 , ſeu coa- 


4 ptari dicitur » cum &Jus Cx- 
| CNS trema in circuli peripheria 
A E ſuerint; ut rea linea A B, 


P Rt oO Þ. I. Probl. [. 

In dato circulo 
ABC -reftam li- 
neam A B accom- 
C \modaye aqualem 
date refte linee 
D., que cirenli di- 
ametro A C non 
(it major. 


3 3.pof Centro A 'ſpario AE= D «deſcribe circulum - 


& 3.1. 4 6 . 
b 15.defy, dato circulo octurrentem in B. Erit dufta 


—_—_ zAM=a=_=LrNEF 


P Ro p: \I T.. Probl. 3: 


f 


. A uU " In da- 


" tO CINCH 


_, 


D lo ABC 
| 


. triangs- 
oy C lum ABC 
deſcyi- 


bere da- 


B fo trt- 
angulo 


DEF equiangulum, | 


907. 5. Reta GH circulum datum @« tangat 1n A. 
5 Fac avg. HAC=E ; b& avg, GAB= F,& 
lunge BC. Dicofaftum. 

Nam 


t. 


] 


ypie 


| CIs 


Liber 1, 77 
Nam ang. Be = HACq4=E ; & ang. © 3k 3. 


Cc= GAB4=EF; e quare etiam ang. BAC=D. , = 
ergo triang. B A C circulo inſcriptum triangulo 


DEF zquiangulum eſt. Q.E.F. 
PROP. II Prob... 


w  - 

Circa datum circulum LABC triangulum LNM 
deſcribere, dato triangulo DEF equiangulum. 

Produc latus E F utrinque. # Fac ad centrum 823+ e. 
I ang. AIB= DEG. & ang. BIC = DFH. 
deinde in puns A, B, C carculum 6 tangant b:7. 3. 
tres retz LN;LM, MN. Dico fattum. 

Nam quod coibunt retz L N,LM,MN, 
atque ita rriangulum conſtituent , patet 3 © quia 
anguli LAI; LBI 4 reQti ſunt , adeoque duQta 
AB angulos faciet LAB, LBA duobus reQtis mi- 
nores. Quoniam igitur ang. AIB + Le= 2 © $#b.31,r, 
Ret. f—DEG— DEF; & AIBg—DEG; herit , >... 
avg.L—=DEF.Simili argumento ang, M=DFE. - $.9x. 
kergo etiam ang. N == D. ergo triang. LNM wa 
circulo circumſcriptum dato E D F elit zquian- 


gulym. Q.E. F. 


C1nz.ax, 
dis. 3. 


PROP. 
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| of con ”, 
d _ 


©216,1, 


PForr, Herige 


EVCLIDIS Elefnentorum 
PROP. IV. Probl. 4. 


In dats trian- 
gulo ABC cir- 
chlum EF G in- 
ſeribere. 

Duos angu- 
los B » & C s h 
ſeca rettis BD, 
C D cocunti- 
C bus in D. Ex 
D 5 duc perpen- 
diculares D E, DF, DG. circulus centro DB per 
E deſcriptus tranſibit per G, & F , tangetque 
eria latera trianguli. . 
Nam ang. DBE « = DBF; & ang. DEBd= 
DEB; & Jlatus DB commune eſt : eergo DE = 
DF. Simuli argumento DG = DF. Circulus igi- 
tur centro D deſcriptus tranſit per E,F,G ; & 
cum anguli ad E, F, G ſint reQi z tavgit omnia 
triapyult latera, Q. E. F. 


Scholium. 


Hinc , cognitis lateribus trianguli , invenientur 
eorum ſegments , que fiunt acontaftibus circuls in- 
UG riptt. Sic, Fl 

SitAB 12, AC 18, BC 16. Ert AB+ 


remanet 10 = BE -+BF. ergo BE, vel BE =x. 


proindeF C, vel C G = 1. quare GA, yel 
AE == 7. 


PROF. 


- B C=28.ex quo ſubduc 18=AC =AE—+FC, ' 


m— 


OP. 


| 


Liber IV, ”y. 
PROP. V. Probl. 5. 


Circa datum trianzulum ABC circulun FABC 
deſcribere. 

Latera quzvis duo B A , A © @ biſeca perpen» a10,& 17.1, 
dicularibus D F , E F concurrentibus in F. Hoc 
erit centrum circuli, 

Nam ducantur retz FA, FB, FC. Qnontim 
ADb=D3 ; & latus D F commune eſt ; & wn 


FDA « = FDB, 4eric FR=FA. eodem modo g ,vgr.i 


Fae. 


F C = F A: ergo circulus centro F per dati tri- ceonflr, & 
anguli angulos By A, C tranſibit. Q, E. F: yg 
Coroll. 
* Hinc , fi triangulum fuerir acutangulum, g,, , 
ceatrum cadet intra triangulum; fi retangulumy 
in latus re&o angulo oppolitum ; {1 denique ob- 


tuſangulum, extra triaagulum, 


Schol. 

Eadem methodo deſcribetur circulus , qui 
tranſear per data tria punMta , non in una reta 
linea exiſtentia. 

PXOP, 
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b16. 3. 
C29. 3. 


dzr. 3. 
e29.def. 1, 


a'19. 3, 


bi8 ;. 
cas. 1, 


d34.1, 
© 15. def. ,, 
f 29, def 4. 


EVCLIDIS Elementorunt ; 


PROP. VI. Probl. 6. 
In dato ciyculo 
A D EABCD gue 


inſ(cribere. 

E 4 s Duc diame» 
tos AC,BD 
ſe mutuo ſecan- 
tes ad apgulos ' 

B - retos in centro 

E. junge harum 
terminos refis A B,BBC, CD, DA. Dico 
fatum. 

Nam quia 4 avguli ad E reQti ſunt  b arcus, 

& c ſubtenſz A B,B C, C D, D A pares ſunt. 

ergo A B CD zquilaterum eſt ; ejuſque omues 

ayguli in ſemicirculis, adeoque d refti ſunt. eecr- 
ABCD eſt quadratum , dato circulo ipſcri- 


ptum. Q.E.F. 
PROP. VII Probl. 9. 


F A GF_ Circa datum cir- 


F '”" culmm EABCD 
quadratumFHIG 
D deſcribere. 
B D Duc diametros 
| | | AC,BD fe mw 
# two ſecantes per- 
endiculariter. pet 
Hh C T me" extrema 4 | 
tangentes COnCur- 
rentes in F, H, I, G. Dico Rs Nam ©b 
angulos ad A, & Cbretos, c erit F G parall. 
HI. eodem modo FH parall. GI. ergo FHIG 
eſt parallelogrammum; & quidem reQangulum. \ 
ſed & zquilaterum , quia FG 4=HI4=BDe= | 
CA&4=FH q4= GI. quare FHIG eſt fquadra- 


tum? dato circylo circumſcriptum. Q. E. F. 
SCHOL, 


dratum ABCD. 


; Liber IV. a 


: dr eu ABCD TH 
( D uyaaratum 


culo circumſcriptum , du- 


ame» lum eſt quadrati EFG H 
zD H PE culo infriptl 

*Cal- C Nam re&ang. HB = #2 
rulos ' 'C HEF. & HD = 3 HGE. 
-1tro : per 41.1, 

rum 

Dico PROP. VIII. Probl. 8. 


In dato qua- 
D dratoABCD cn 
culaem TIEFGH 
inſcribere. 
Latera quadfa- 
@ t biſeca In pun- 
Qais H,E,F,Gz 
junge HF, EG 
& B C {ele ſecantes in I. 
circulus centro I 
116 per Hdeſcriptus quadrato inſcriberur. 
Nam quia AH, BF # pares ac 6 parallelz ,y, «., 
etros ſunt , c erit A B parall. H F parall. D C. eodem d34 o 
mu- modo A D parall. EG parall. BC.ergo1A, ©”: 
per ID,IB, IC ſunt parallelogramma. Ergo 
. pe: AHd=AEe=HIDZEI=IF=IG.Circulus igi- 4y..x 
; duc tur centro I per H deſcriptus 'tranſfibit per $34 * 
acur- Hy E, F, G, tangetque quadrati latera , cum an- 
1 ob guliad H, E, F, Gfintreti. Q.E. F. 


ICUS3 
ſunt. 
mues 


E 
4 


h 
L1y 


_ 


F PROP. 


22 EVCLIDIS Elementorum 


PROP. IX. Probl. g. in 


Circs da. 
tum quadra- | 
tum A BCD Ju 
circulum E A. fan 
BCD deſcri. 22 

FE E bere. ſ A 
3 D Duc dix BD 
metros A C, 2c 
BD ſecants A = 
in E. centro Q-1 
C E per A de. 
{cribe circu- 
um. Is dato quadrato circumſcriptus eſt. 
& geer. 38, t, | Nam anguli ABD , & BAC « ſemireti ſunt; C 
_ b ergo EA == EB. eodem modo EA = ED= 2 Re 
E C. Circulus igitur centro E deſcriptus pe 
A,B,C,D dati quadrati angulos tranhit. Q.E.F, 


STASOM 1, Probl. 10. 


by 


Tſoſcele 


triangu- ] 
lum ABD 
conſtituere ) 
quod habe- 
at utrumgque 
eorum que 
ad haſin 
unt ang 
no By In 
ADB dy. 14932 C 
plum vel. ®D 
ui A. utrun 
Accipe ad yer 
quamyis PE ar 


retam AB ſeca i 5 — & biſ 
a 11,2, » quamsſecainC,ita ut AB x BC = # vec 
v2. 0p Centro A per B deſcribe datos BD; __ 
'T 

10 * 


da. 


(dra- 


CD 


E A- 
ſeri. 


dia- 
? C, 
[ates 
nfero 

de- 
Ircu- 


ant ; 


d þ—— 


E.F, 


ccipe 
1s 

3D; 
10 


. tentiz in By & E. conne@te reftas CB, BA, AE, © 


Fiber IV. 8 
in hoch accommodaBD=A C, & junge AD. dr. 4 
erit triang. ABD quod quzritur. 

Nam duc D C; & per C D A «deſcribe circu- e g. 4 
lum. Quoniam AB x BC — ACq. 4liquet BD 437. % 
tangere cireulumA CD, quem ſecat CD. eer- ard, 
20 ang. BDC = A.ergo ang. BDC<4+CDA f=— 834.1. 
A+ CDA= BCU. ſed BDC+ CDA = 5, 
BDA k = CBD. kergo ang. BCD = CBD, 16. * 
ergo DC =DB n= AC.» quare ang. CDA= 
N= DE ergo ADB = 2 A = ABD. 
Q. E. F. 


Coroll. 


Cum omnes anguli A, B, D oconficiant 5 93% & 
2 Reft. (2 Re.) liquet A eſſe» 2 ReR. 7 


#, + 148 FT; 


F 
B E 


CE G HM 

In dato circulo ABCDE pentagonum equilate- 
rum & equiangulum ABCDE inſcribere. 

« Deſcribe triangulum Iſoſceles FGH, habens 
utrumque angulorum ad ba{im duplum aoguli 
ad yerticem. þ Huic # uiangulum CAD inſcri- * 
be circulo. Angulos ad bahim ACD, & ADC 
e biſeca retis D B , C E occurrentibus circumfe- 


210.4; 


+ 


9g. 
ED. Dico faftum. 
| F 2 Nam 


34 


d16 3. 
© 29 3. 


fiy. 3+ 
$ 3.4x- 


Pety. Nerig, 


EVCLIDIS Elementorum 

Nam ex conſtr. l1quet quinque angulos CD, 
CDB, BDA, DCE , ECA pares etfe ; qu: ares 
arcus e & ſubrenſ# DC,CB, BA, AE ,D&+ «- 
quantur. Pentagonum igitur xquilateruin elt. 
Eſt ver@ etiam #quiangulum, F quia ejus anguli 
BAE, AED &c. inliftuot arcubus £ zqualibus 
BCDE, ABCUD, &c. 

Hujus problematis praxis facilior tradetur ad 
IO. 13. 


Coroll. 


Hinc, angulus pentzgoni 2quilateri & aqui- 
anguli xquatur ? 1 2 Rect. vel - 5 Rect. 


Schol. 
7 li _ 
Wniverſaliter figure inpay! im later: m inſcrib; r 


tuy circulo beneficio triangulorum Tſnſcelium qui 
rum enguli equales ad baſim multiplices ſu nt ear 


qui a7 ? verticem ſun, ang: — 1116177 TCOFO latts | 


yum figure in circalo ; nſeribumus opel ſofceltium tri 
angulorum, quorum anguti ad baſim mu (tiplices ſeſ- 


quialteri ſunt eorum, qui ad verticem ſan, angult | 


Tum. 

C Tr tn triapgalo Ifaſcs 
— ), 6 ang. A=s 

— 3 AD eric < i 

Ge $I A=4CG 

_ AB Jatus Enneagy 

: t -, &C. Sin vero AZ 

A I; C z erit A B latus qu# 

drati. Et hi A=2 :C 

ſubtendet AB ſextam partem circumſerentia:p7 

riterque fi A =3s C ; erit AB latus e(tagon\, 


&C. * 


PROT 


©quz1, 
tema 
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PROP, X(TI. Frobl. r2. 


- =; 

Circa datum circulum FABCDE pentagenim 
equilateriim & equiangulum HIKLG deſcribere. 

« Inſcribe pentagonum ABCDE azquilaterum , A 
& xquiangulum ; duc & centro reftas F A, F By * 
FC,FD,FE, ufque totidem perpendiculares 
GAH, RI ,ICK, KDL, LEG concurrentes 
In punctis H,1l, K, L,G. Dico factum. Nam 
quia GA, GE ex uno punto G b tangunt circu- þ, ,,, vg z. 
lum, ceretGA=GE.4ergoang. GFA ex eor.z6. 3. 
GFE. ergo ang. AFE = 2 GFA. eodem mo- ds, «, 
do ang. /\ FH = BEB; & proinde ang. AFB = 
2 AFH. Sed avg. AFEe== AFB. fergo ang. , . 
GFA — 4 FH, fed & ang. FAH gz = rAG5z;fs as. 
& latus FA elt commune, s ergo HA =AG = 8! 4*- 
GE=EL,&c. k erro HG, GL,LK, KI, tnx. 
IH latera peatagont equantur : ſed & angul! 
et1amy utpote t xqualium AGF, AHF , &c. du- 1 z3. «, 
ph ; ergo, KC. 


Coyoll. 


Eodem pato y f1 in circulo quzcunque = 
zquilatera & 2quiangula deſcribatur , & ad ex- 
tema ſemidiametrorum ex centro ad angulos 


F g dufa- 


36 


ag.t. 


b byp. 
c conſtr, 
roy 4 


e byp. 


fir.ax, n 
K 2G, 1. 


h eor,16 3, 


EVCLIDIS Elementorum 


duQarum, excitentur linez perpendiculares, he 
perpendiculares conſtituent aliam fguram toti- 
dem laterum & angulorum zqualium circulo 
circumſcriptam. 


P RoOP. XIII. Probl.1;. 


gono equrlatero 
& equiangulo 
ABCDE Ccircu- 
Iecm F GHK im 
ſcribere. 
Duos penta- 

onl avyulos A, 
& B © viſeca re- 
&is AF , BF con- 
currentibus in F, 
Ex F duc perpendiculares FG, FH,Fl, Fk, 
F L. Circulus centro F per G deſcriptus tanget 
omnia pentagoni latera. 

Duc F C, F D, F E.Quoniam BAb— BC; 
&latus B F commune eſt ; & ang. FB Ac= 
FBC, dcrit AF=FC; & ang. FAB — FCE. 
Sed ang. FAB e = - BAE e= - BCD. ergo 
ang. FCB = *' BCD. eodem modo anguli tota- 
les C, D, E* omnes biſeRti ſunt. Quum igitur 
ang. FGBf— FHB, & ang. FBH = FBG, & 
latus FB ht commune , g erit FG== FH. Gmili- 
ter omnes FH, FI, FK, FL, FG aquantur. Er- 


go circulus centro F per G deſcriptus tranſit per 


H,I,K,L ; 6 tangitque pentagoni latera , cum 
anguli ad ea punRa finr refti. Q. E. F, 


Coroll. 


Hine, {1 duo anguli proximi fgurz equilate- | 


rx & zquiangulz biſecentur,& a punto, 1a quo 
cocunt linee angulos biſecantes, ducantur rectz | 


lincs | 


In dato pentd- \ 
/ 


— 


— 


nta- 
A, 

re- 
con- 
1 F. 
F K, 
poet 


3 C; 
o— 
CB. 
ergo 
oOta- 
21tur 
» & 
nilt- 

Er- 
t per 


\ 
/ 


| 


cum 


late- | 


quo 
etz 
LCP 


Liber IV, $> 
linez ad reliquos fgurz angulos z omnes anguli 


figure erunt iſei. 
Schol. 


Eadem methodo in qualiber figura 2quilatera 
& #quiangula circulus deſcribetur. 


PROP. XIV. Probl. 14. 


| 


& nn kh” ID 


Circa datum Pentagonum equilaterum Or &- 
quiangulum ABCDE circulum FABCD deſeri- 
bere. 

Duos pentagoni angulos biſeca reftis AF, BF 
concurrentibus 1n F. Circulus centro F fer A 
deſcriptus pentagono circumſcribitur. 

Ducaatur enim FC, FD , FE. « Biſet itaque 20:03. 4 
ſunt anguli C, D, E. bergo FA, FB, FC, FD '* 
FE zxquantur. ergo circulus centro F deſcriptus, 
per A, B, C ,D;E, pentagoni angulos tranh- 


bit. Q. E. F. 
Schel. 


Eadem arte circa quamlibet fguram #quila- 
tera, & xquiapgulam circulus deſcribetur. 


F 4 PRor. 


ht. r, 
TA 5 
E£ eor.1tz l, 
d 16, 3. 
£29. 6 
F 27-3. 


ddr. Tg. 
21: 1 


EVCLIDIS Elementorum 


PROP. XV. Probl. 15. 

A In dato ctirculo G- 
ABCDEF hexago- 
num & aquilaterum 
& equiangulum A B- 


4, 
CDEF inſcribere, | 
Duc ddiametrum / 
"IO. AD 3 centro D per ' 
& centrum G deſcribe 


circulum , qui datum 
ſecetinC, & F. duc 
diametros CF, EB. | 
junge A B,B C » '* D, 
DE,EF, F A. Dico 
fatum. 

Nam ang. CGDs =+2 Rett.«s =DGE 6—= 
AGFb=AGB.c "ys BGC=!' 2 Reth.—FGE. 
d ergo arcus e & ſubtenſe AB,*BC,CD, DE , 
EF zquantur. Hexagonum igitur zquilaterum 
eſt : ſed & zxquiangulum, f quia ſinguli ejus an- 
guli arcubus 1aliſtunt zqualibus. Q. E. F. 


he 


Corol/. 


_ eee ee... oY 


r.Hinc latus Hexagoni circulo inſcripti ſemt- | 
diametro xquale eſt. 

2. Hinc faciletriangulum zquilaterumz ACE 
18 circulo deſcribetur. 


Schol. Probl. 


Hexagonum ordinatum ſuper data refta C D ita 
conſtrues. © Fac triangulum CGD zquilaterum 
ſuper data C D. centro Gper C, & D deſcri- 
be circulum. Is capiet Hexagonum ſuper data , 
CD. | 

| 


PROF.' 


Liber IV. 
PROP. XVI. Probl. x6, 
A. 


D Q 


—«e. 


In dato circulo AEBC quindecagonum equi/a- 
terum & equiangulum inſcribere. 
Dato circulo « inſcribe pentagonum equila- 


terum AEFGH ; b itemque triavgulum equila- ® 


terum ABC. erit BF latus quindecagoni quzliti. 

Nam arcus A Bc eſt - , vel i peripheri#, cu- 
j as AFelt; vel 5+ ©rgorreliquus B F = _- pes 
riph. ergo quindecagonumzcujus latus B F , #- 
quilaterum eſt ; ſed & xquiangulum 4 cum fin- 
guli jus anguli arcubus infiitant zqualibus z 
quorum unuſquiſque eſt '3 totius circumferen- 
t1z. ergo, &c. " 

Schol. 

Circulus di- p48, 16,&c. per 6, 4» & 931+ 
viditur Geo- 3463 l2,&c. per 1 5 ,42& 9,I. 
metrice in 5, 10,20, &c. per 11,4, & 9,1. 
partes I5,30,60,&c.per 16,4 & 9 1. 

Czterum diviſio circumferentiz in partes datas 
ettamnum defideratur;quare pro figurarum qua- 
rumcunqz ordinatarum conſtrutionibus ſepe ad 
mechanica artificia recurrendum eſt , propter 
quz Geometrz pra(tici confulcadi ſunt. 

LIB 
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d u7. 4+ 


90 


SIM Ye 
Definitiones. 
Ix Ars eſt magnicudo magnitudi- 
S% Nis, minor majoris , cum minor 
metitur majorem. 


I I. Multiplex autem eft major 
: minoris , cum minor metitur ma» 
Jorem. 

I TI. Ratio eſt duarum magnitudinum euſ- 
dem generis mutua quzdam fecundum quantt- 
ratem habitudo. 

In omni ratione ea quantitas » que ad aliam ve- 
fertar, dicituy antecedens rationis; ea vero, ad quam 
alta refertuy , conſequens rationis dici ſolet. ut in 
r4tione 6 ad 4; antecedens eſt 6, & conſequens 4. 

Nota. 

Cnjuſque rationis quantitas innoteſcit dividendo 
antecedentem per conſequentem. ut ratio 12 ad 5 
effertuy per ' _ item quantitas rations Aad B eſt 


©; - Qucre non raro brevitatis cauſa , quantitates 


rationum /rc deſignamus : => wel ==,ve —z5 
hoc eſt, ratio A ad B major eſt ratione Cad D , 
vel et equalis , vel minor. Quod probe animad- 
vertat, quiſquis hec legere volet. 
Rationis,(yeproportionis ſpecies,ac diviſtones vi- 
de apud interpretes. 
I V. Proportio vero eſt rationum ſimilitudo. 
Reft ins que hic vertitur proportio z proportiond= 
Fitas, (ive analogia dicituy ; nam proportio idem de- 
notat quod ratio, ut pleriſque placet: 
| V. Rationem habere inter ſe magnitudines 
dicuntur , que poſſuat mulciplicatz ſe mutuo 


ſuperars. : 
VI. In 


/ 


Sf MAS os ae 


Liber V. 

E. I2. Az 4. B, 6. G, 24. VI. In el- 
F, 30. | C,1o. D,15. | H, 60. de ratione ma- 
goitudines di- 
cuntureſle , prima A ad ſecundam B, & tertia 
C ad quartam D , cum primz A , & tertiz C 
#quemultiplicia E, & F a ſecundz B , & quar- 
tz D zqu2multiplicibus G , & H, qualiſcuaque 
fit hzc multiplicatio, utrumque E, F ab utroque 
G, Hzvel una deficiunt, vel una =qualia ſunt » 
vel unaexcedunt , fi ea ſumantur E, G; & F, H 

quz inter ſe reſpondent. 
Hujus nota eſt ;:.,utA.B:: C.D. hoc eſt 
AadB, & CadD in eadem ſunt ratione. ali- 


quando (ic ſcribimus _ ideſt, A.B:: C.D. 
VIIL.Eandem autem habentes rationem (A.B:: 
C.D) proportionales vocentur. 
E,30. | A,6.B, 4. 1 G, 28. VIII. Cum 
F, 60. | C,12.D,9. | H, 63. vero aquemul- 
tiplictumy E mul- 
tiplex prime magnitudinis A exceſſerit G mul- 
tiplicem ſecundz B ; at F multiplex tertiz C 
non excefſerit H multiplicem quartz D; tunc 
prima A ad ſecundam B majorem rationem 
habere dicetur , quam tertia C ad quartam D. 
S1 5 = » neceſſarium non eſt ex hac definitio- 
ne, ut E ſemper excedat G ; quum F minor eſt 
quam H; ſed conceditur hoc fieri poſſe. 

I X. Proportio autem in tribus terminis pau- 
ciſſimis conſiſtit. Quorum ſecunda eft inſtar 
duorum. 

X.. Cum autem tres magnitudines A, B, C 
proportionales fyerint , prima A ad tertiam C 
duplicatam rationem habere dicetur ejus , quam 
habet ad ſecundam B: at quum quatuor magni- 
tudiaes A, B, C,D,proportionales fueriat,prima 
A ad quartam D triplicatam rationem habere 

dicetur 
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dicetur ejus » quam habet ad ſecundamB ; & 
ſemper deinceps uno amplius , quamdiu propor- 
tio extiterit. 

Duplicata ratio exprimituy fea=F bis. Hoc 
eſt, ratio A a4 C diplicatae/t yationis A ad B. 
Triplicata autem fs —F ter, id eſt , ratio A ad 
D :riplicata eft rations A ad B. 

= dengtat continue proportionales.ut A,B,C,D; 
iten'2 ,6,18,64 ſunt = 

X I. Homologx, ſeu ſuniles ratione, magnt- 
tu.lines dicuntur z antecedentes quidem antece- 
dentibus, confequentes vero conſequentibus. 

Uh A.B::C.D;tmAG&C, quamB & 
D hemo/oge magnitudines dicuntur. 

X 11. Alterna ratio, elt ſumptio antecedentis 
ad antecedentem , & conſcqueautis ad conſe- 

tentem. 

tft A.B::C.D. ergo aiterne , vel permu- 
tan 1o, vel viciſim, AC :: B. D.per 16. 5. 

In hac definttione, & 5, ſequentibus imponuntur 
zomina ſex molis argamentand; , quibus mathema- 
tict frequentey vtuntuy 5 quarum illationum vis in» 
nitiruy propoſetionibus hujus libri > que in explica- 
tinnibus citantury. 

XIII. Inverſaratio , eſt ſumptio conſequen- 
tis cen antecedentis , ad antecedentem velut ad 
contequentem. 

Tt A.B:: C.D. ergo inverſe , B.A :: D.C. 
fer £Or. 4,5» 

XIV. Compolitiorationis , eſt ſymptio an- 
tecedentis cum conſequentezcea unius, ad ipſam 
conſequentein. 

It A.B:: C.D. erzocomponends, A+B.B :; 
C-+D.D. per 18. 5. 

X V. Diviho rationis , eſt ſumptio excelſvs , 
qguo copſequentem ſuperat antecedens, ad ipſam 
conſequentean. 

" 


Liber V, 


Vt A.B:: C. D. ergo dividends, A-B.B :; 
C- D. D. per 17.5. 

X V I. Converho rations , eft ſumptio ante= 
cedentis ad exceilum , quo ſuperat aurecedens 
ipſam conſequentem. 

VtA.B :: C.D. ergo per converſam rationem, 
A.A-B:: C. C- D. per COL.19.5. 

XVIL. Ex zqualitate ratio eſt, fi plures 
duabus f1nt magnitudines z & his ala multiru- 
dine pares , quz binz ſumautur , & in eadem 
ratione 5 cum ut in primis magnicudinibus pri- 
ma ad ultimam y lic & in ſecundis magnitudtni= 
bus prima ad ulrimam eſe habverir. Vel altiter 5 


-ſumptio extremorum , per ſubductionem me- 


diorum. | | 

VIII. Ordinata proporiio eſt , cum fue» 
rit quemadmodum autecedens ad conjequentem, 
ita antecedens ad conſequentem ; fuerit eriam ut 
conſequens ad aliud quidpiam , ita conſequens 
ad aliud quidpiam. 

tf A.B;:D.E. itemB,C::;E.F. crit ex 
equoA.C::D.F.per 22.5. 

X I X. Perturbara autem proportio eſt ; cum 
tribus politis magnitudinibus » & aliis , qua lint 
his mulcitudine pares , ut in priniis quidem 
magnitudinibus ſe habet antecedens ad conſe» 
quentem, ita in ſecundis magaitudinibus ante» 
cedens ad conſequentem : ur autem in primis 
magnitudiuibus conſequens ad aliud quidpiam, 
fic 19 ſecundis maguitudinibus aliud quidpiam 
ad antecedentem. 

Vt A.B:; F.G.item B.C:: F.F. erit ex 
equo perturbate A.C :: E. G.per 23.5. 

X X. Quotlibet magnitudinibus ordine po- 
ſitis , proportio primz ad ultimam componitur 
ex,proportionibus prime 2d ſecundam , & fe» 
cunde ad tertiam » & tertiz ad quartam , & ita 
deinceps, donec extiterit proportio. | 

Stat 
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EVCLIDIS Elementorum 
Sint quotcunque A, B,C,D3z ex hac def. 
B .C 


"oy" 
=p" p* 
Axioma. 


A.quemultiplices eidem multiplici,ſunt quoqz 
inter ſe zquemultiplices. 


PROP. Lb 


A__< 


= = SD EF 
| — _—_— | —— 


Si [int quotcunque magnitudines AB , CD, 
quotcunque magnitudinum E, F equalium numeroy 
ſingule ſimgularum , equemultiplices; quam multi- 
plex eſt unius E una magnitudo AB , tam multi- 
plices erunt & omnes AB+CD omnium E-+F. 

Sint AG,GH, HB partes quantitatis A B 
ip E zquales. item CI, IK, KD partes quan- 
titatis CD ipfi F pares. Harum numerus il- 
larum numero zqualis ponitur. Quum igitur 
AG—+CI=E—+F; : & GH+IK—=E—+FE; « & 
HB—+KD==E—+F; liquet AB+CD zque mul- 
toties continere E+F , ac una AB unam E con- 
tinet. Q. E. D. 


PROP. 


Py 


8 6.698, 


wn. 


on 
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PRo?. IL 
Si prima A B ſecunde C eque 
fuerit multiplex , atque tertia D E 
quarte F ; fuerit autem & quints 
HP B G ſecunde C eque multiplex » 
atque ſexta E H quarte F , evit 
&- compoſita prima cum quints 
(A G) ſecunde C «que multi- 
plex, atque tertia cum ſexta (DH) 
BT E quayte F. 
Numerus partium in A B ipfi 
| C zqualium xquabs ponirur 
numero partium in DE iph F 
n zqualium. Item numerus par- 
tiym 1n B G ponitur #qualis aumero partium 
in E H. aergo numerus partium in AB+BG 3.x. 
zXquatur numero partium 10 DE++EH. hoc eſt 
tora AG #quemultiplex eſt iplius C , atque to» 
ta GH iplius F. Q. E.D. 
PROP. INN. 
M. Sit prima A ſecunde B 
equemultiplex , atque tertia C 
| quarte D ; ſumantur autem 
+» MI EL, FM equemulciplices pri- 
me & tertie ; erit & ex 
+ equo, ſumptarum utraque utri- 
| L uſque equemultiplex : alters 
quidem E I ſecunde B , alters 
antem F M quarte D. 

Sint EG, GH , HI par- 
of tes multiplicis E I ipk A 
| ' pares; item FK, KL, LM 
partes multiplicis F M ipſi 

| | C xquales. « Harum nume-3 54,p. 


I 


rus illarum numero #qua- 
4 tur. porro A,z1deſt EG , vel 
gABFCD G H, vel GI ipſius B poni- 
tur 2quemultiplex atque C,vel FK, &c.iplius D. 
b ergo 
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b.s. 
$. 


a 3.5. 


o bp, 


«© 6&fs, Gf Erit iimiliter F ©, =, "AH, ergo liquet? | 


Q. 
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bergo E G+GH zquemultiplex eſt ſecundz 
B ,atque F K+ KL quartz D. « Simili argu- 
mento EL CE H + HI) tam multiplex eſt 


T 


, 


ipfius B , quam FM CF L-+L N) iphus D. 
.E.D. 


PR ODd.TY. 


Si prima A ad ſecundam B 
eandem habuexit rationem , & 
tertia C ad quartam D ; etiam 
E & F equemultiplices prime 
As & tertie C ad G, &H 
equemultiplices ſecunde B , & 
quarte D » juxta quamvis mul- 
tiplicationem , eandem habebunt 
rationem , ſi prout inter ſe re- 
ſpondent , ita ſumpte fuerint, 
(E.G ::F.H.) 

Sumel1, & Kipſarum EE, & 
F; item L & M ipſarum G , & 


H zquemultiplices. « Erit I | 


iplius A zquemultiplex atque 
K ipſius C ; « pariterque L 
tam multiplex ipſhhus B quam 
M ipfius D. Itaque cum fit A, 
Bb :: C.D ; juxta 6 def. fi 


, =, "1 L;confequenter ' 
parimodo KT, =," IM. 


ergocum I, & K ipſarumE, 
& F ſumptz fint 2quemulti- 


plices, atqueL, & M ipſarum G & Hz erit juxta 
7.def. E.G ::F.H. Q.E. D. 


Coroll, 


Hine demonſtrari ſolet inverſa ratio. 
Nam quoniam A.B :: C.D, fiE ©, = 


quod 


| 


: 
: 
} 
# 


| 
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quod 1G ,=,"AE , efle BC, = wp 
4 ergoB.A :; D.C. Q. E.D. d6.def 5. 


ET WA 


&—=y ants S magnitudo 
E B AB magnitudi- 
- nis CD eque 


fuerit mulriplex,atque ablata AE ablata CFzertam 

reliqua EB relique FD ita multiplex erit , ut tora 

AB totius CD. : | 
Accipe aliam quandam GAzque relique FD 

ita ſit multiplex, arque tota AB totius CD, vel _. 

ablata AE ablatz CF, s ergo tota GA+AE 

totius CF + FD equemultiplex eſt,ac una AE **:#- 

unius CF,hoc eſt,ac AB iplus CD.b ergo GE== þ 6.ax; 

AB, c proinde, ablata communi AE , manet GA ©3.«« 

= EB. ergoz &c, 


PROP. VE. 


Si due magnitudiner AB , CD 
5 [ duarum magnitudinum E , F {int @- 
'B quemultiplices ; & detrafte quedam 
ſmt, AG, & CH, earundem E,o+ F 
1G Hj e wemultiplices ; & reliqueGB , 
D eiſdem E , F aut equales ſunt, 
aut eque ipſarum multiphices. 
Ty Nam quia numerus partium in 
AB ipfi E zqualium poritur @- 
ualis numero partium in CD ipſi 
zqualium ; nem noumerus par- 
| 1 1 | tiumin AG zqualis cumero par- 
AE FC tiuminCH. f hinc AG , inde 
CH detrahatur , « remanert numerus partium in , 
reliqua GB xqualis numero partium in H D. 
ergo ſi GB ſit E ſemel , erit HD etiam C ſemel. 
hGB fit E aliquoties , erit HD etiam C to- 
ries accepta. Q. E, D, 


T 


MLLY 


G PROP; 
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PRoe. VII. 
Equales A 
A— D —— &B ad een- 
ep * a 6 b— dem C ean- 
B* "=. = ' dem habent 
rationems & eadem C ad equales A & B. | 
Sumantur D & E zqualium A & B zque- \ 
multiplices , & F utcunque multiplex ipfius C; 
ab. serit D =E.quare i D ©”, —=,""A Fyerit ſimi- 
b6 def 59. liter EC ,=,"IEF.b ergo A. C :; B. C.ioverſe 
cer4'F igiturC. Ac:: C.B. Q.E.D. 
PRES Schol. 
Si loco multiplicis F ſumantur duz #que- 
, multiplices , eodem modo oſtendetur zquales | 
magnitudines ad alias inter ſe zquales eandem * 
habere rationem, L9 
PROP. VIII. 


Inequalium magnitudinum A B, C, 
maj'y A Bad eandem D majorem ratio- | 
nem habet, quam minor C. Et eadem D | 

E ad minorem C majorem rationem habet , | 
quam ad majorem AB. 

Ex majori AB aufer AE = C. fu- 

4 matur HG tam multiplex iplius AE, 
ACD rel C , quam GF reliquz FB. Multi j 
AIT plicetur D , donec ejus multiplex IK | 
| major evadat quam H G', fed minor | E 
quam HF. 
J "=_ Quoniam HG ipfius AEs tam mul- B 
ds [ tiplex eſt , quam GF ipſius EB) b erit 4 
totaHF torius AB zquemultiplex 
atque una HG unius AE , yel C. ergo 
Gl cum H FC” IK (que multiplex el 
| ' D) ſed HG "DJ IK , cet 
C 
4 = — —— . E. D. 
lk DB Q 
| Rurſus 


FN 


*9.def eg. , 
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Rurſus quia IK © HG, atIK "2 HF (ut 
prius ditum) 9 erit Rc Da Q. RE. D. 


{ PROP. IX. 
4 | Que ad eandem eandem habent ratiouem, 
L.- equales ſunt inter ſe.Et ad quas eadem ean- 
Lo dem habet rationem,ee quoque ſunt inter ſe 
g | | equales. 
ſe | 1. Hyp. SitA. C:: B.C. dico AB. 
A BCNamfitAC”, vel IB , «crit ideo ,s. 5, 
| = - Cv l , contra Hyp. 
Þ | 2. Hyp. Sit C,B:: C. As dico A=B. ham 
| fitA © B, b ergo © ©>—S«contra Hyp. bsg. < 
-  £ T3 JW 
' oof | Ad eandem magnitudinem rationem ha- 
0 | bentium, que majorem rationem habet, illa 
:D | | major eſt ; ad quam vero eadem majorem 
& > | ! rationem habet, illa minor eſt. 


AB G I1.Hyp.Sit J_ .Dico AC-B. Nam 

\F, ſi dicatur AB, 4erit A, C:: B.C. contra ay, g. 
uſt: Hyp. SinA”IB , b erit 2—Izetiam contra gg, g, 
1not | Hyp. AM C ; Ys 

| 2, Hyp. Sit £5. Dico B "A A. Namdic 

mul- B=A.cergo C.B:: C. A. contra Hyp. vel *7-f- 
dicB ©” A. 4ergo <>—<etiam contra Hyp. 4d8F. 


PR 


G z PROP. 
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PROP. XI. 
G————H wm nm nnnee 
A C ==> E—— 

B = =D — F - 
K = L — M _ 
Que eidom ſunt eedem rationes , & inter ſe ſunt 


eedem. 
Sit A.B:: E. F.item C. D :: E.F. dico A. B 
:: C.D. ſume ipſarum A, C , E zquemultiplices 
G, HI; atque ipfarum B,D, F zquemulrtiplices 
ow. K, L,M. Erquoniams A.B::E.F.f GC,= 
Caf s- "IK, b eritpari modoIt” , =, "2M. pari- 
terque quias E.F:: C. D. IG, =,"AM, 
berit H limiliter 3==," 9 L.ergoh Gf, => 
26ars "2K, eritfimiliter HT, =; 773 L, c quare 
s A.B::C.D. QE.D. 


: Schol. 

Quz eiſdem rationibus ſunt exdem rationes, 

ſunt quoque 1ater ſe exdem. 
PRos. XII. 

G——— —  H</ I Fg 4 
Arr—_—_— = -—*- .E- — 
B—— D—— F——— 
K A | HANGS 


Si ſent magnitudines quotcunque A, & Bz C & 
D; E,& F proportionales; | —— ſe habue- 
rit und antecedentium. A. 6d unaw conſequentium B, | 
ita ſe habebunt omnes antecedentes, A,C, E ad om- | 
nes conſequentes, B, D, F. | 

Sume antecedentigm 2quemultiplices G,H,l; *? 
& conſequeatium K, L, M. Quoniam quam f 
» Ly. multiplex eſt una G unius A > «tam mulripli- | 
ces ſunt omnes G, H, I omnium A,C, E ; par | 
riterque quam multiplex eſt una K unjus B,, | 
« tary multiplices ſunt omnes K, L, M omni» | 
um B,D,F 3 1 GTT,=, "DF. eric —_— 
_ 


D— 
xX _—__ 


n 


LES, 
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G+Ho+IC,=,"IK-+L+M. 6 quare A,B Þ>6.ff.s, 


:: A+C+E.B+D—+F. Q. E.D. 
Corok. 
Hiac , fi fimilia proportionalia ſimilibus pro- 
portionalibus addantur, tota erunt propottiona* 
lia. 


P x 0 2. XI1L. 


I — 


Armrmmmm_. co EO mmraanec I SG 
B |  AEEEER Bow monte 
K wn L— —- M 


Si prims \\ ad ſecundam B eandem habnevit ra- 
tionem,quam tertia Cad quartam D;tertia vero C 
ad quartam D majorem habuerit rationem , quam 
quinta E ad ſextam F ;prima quoque A ad ſecundam 
B majorem rationem habebit, quam quinta E ad ſex- 
tam F, 
Sume iplarum A , C , E zquemultiplices 
G, H, I : ipſarumqueB, D, F Yom 
K,L, M. QuiaAB::C.D ;:h HCL, 4erit q gaf s. | 
GETK. Sed quia Jo » b fieri, poteſt ut fit, L.uf.s 


Hc—-L, & I non CM. ergo fieri poteſt ut 
GK, &I non TM. cergo ef Q. E.D. <8 df 6. 


SCHOL. 


Quod GEE » crit quoque "I , Item fi 


A CS o . A-_CCO_dOE . 
3 Cai & ff = 75 Gi 
A E 
3DF* 


G3 PROP. 
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PRkRoP. XIV. 


Si prima A ad ſecundam B eandem 
habuerit rationem , quam tertia C ad 
quartam D; prima vero A , quam tertia 
C majcy fuerit; erit & ſecunda B major 
quam quarta D. Quod {i prima A fue- 
rit equalis tertie C , erit & ſecunda B 
| | <qualis quarte D; ſi vero A minor,& B 
minor erit. 


4 Sit ACC. ergo 35+ b ſed 


40 ABCD B=D- c ergo Jo .4ergo BD. 
HA $- Similtargumento fi ATIC, derit B "I D. Sin 
« #94, ponatur A=C ; ergo C.Be:: A.BYf:: C.Þ, 
; g ergo B=D. Quz E. D. 

SCHOL. 


A fortiort , Tt- w_ » atqueATCC , erit | 


DÞD. Item 6 AB, erit C=D. Et At, 
yel "AB, erit pariter C ©; vel "2 D. 


P KOP. XV. 
B Partes C & F cum pariter multipli- 


# prout ſibi mutuo reſpondent, ita ſuman- 
| tur. (AB.DE::C.F.) 

JH Sint AG , GB partes multiplicis 
ABiph C zquales: item DH, HE 
| partes multiplicis DE ipfi F 2qua- 


| 

a by. ro #quatur. ergo quum bAG. C:: 

b7. 5. AC DF DH. E; 6atque GB. C :: HE. F. cerit 
| AG+GB(AB)DH+HE(DE)::C.F. 

Q.E. D. 


PROP, 


E cibus AB, & DE in eadem ſunt ratione, | 


les. « Harum numerus i1llarum nume- - 


wy Ry 
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T AW, LVL. - | 


F— C—— X 
| <21980a S I G—_—_— 
= > —_ H oemmnypunmmmmmCc 


Si quatuor magnitudines A, B, C, D proportio» 
wales fuerint 53 & viciſiim proportionales erunt, 
(AC::B.D.) 
Accipe E & F zquemultiplices ipſarum A 
& B. ipſarumque C & D equemultiplices G & 
H.Itaque E. Fs :: A.B.b:: C.D#:; G.H. Quare #1g.g. 
fh ET," G, ceritlinyliter FC”, =, "A 06. & 
H.dergo A.C:: B.D. Q. E.D. 14. $. 
SCHOL. 0AfS. 
Alterna ratio locum tantum habet , quando 
quantitares ejuſdem ſunt generis. Nam Hetero- 
genez quancitates non comparantur. 
PROP. XVII. 
N . Si compoſite magnitudines 
proportionales fuerint CAB.CB 
:: DE. FE;) he quoque diviſe \ 
 Þ O | proportionales erunt.CAC.CB :: 
L DE. FE.) 
| i. Accipe GH, HL, IK, KM 
| M | ordine xquemulrtiplices ipſa- 
rum AC, CB, DF, FE. item 
| LN, MO equemultiplices ip- 
z 5 ſarum CB,FE. Tota GL tati- 
Hp us AB «tam multiplex eſt, ,, , 
kK quam una GH unius AC)b id beonftr, 
| E eſt quam IK ipſius DF ; c hoc ©* 5- 
eſt quam tota IM totius DE: 
{ Item HN (HL + LN) iphus 
CB 4 zquemultiplex eſt , 4,5. 
ac KO(KM+ MO) iphus 
; FE. Quum 1gitur per byp. 
: : AB,BC:: DE. EF. f 
D I1gL&©,=,nD HN;etiam fi- 
G 4 militer 
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#6.4/5. militer eerit IM ©, =," KO.aufer hinc inde 
few, @Equales HL, KM. fireliqua GH =, 1 
g6def.s, LN>ferit fimiliter IK ©, =, "A MO. 8 unde 
AC. CB :: DF. FE. Q.E.D. 
PROP. XVIIL. 
F Sidiviſe magnitudines ſint proportio- 
nales CAB.BC :: ]'E. EF,) he quoque 


C 1 G compoſite proportionales erunt (AC. 
* CB::DF.FE.) 
B 41 {E Namſiferipoteſt , fit AB, CB :; 
_ DF. FG "> FE. @ ergo erit divifim 
b bp. & 11, | AB.BC:;:DG.GF. b hoceſt D G, 
$. GF :: DE. EF. ergo cum DG=-—DE, * 
2 AD cert GFCCEF. Q.E.A. Simile 
dg..s. Aabſurdumfſequetur, fi dicatur AB. CB :: DE.GF 
CFE. 
CUOR FILL 
C St quemadmodum to- 
A- l B tum AB al totum DE,| 


F E ita oblatum AC ſe ha- 
buerit ad ablatum DF; 
er reliquum CB ad reliquum FE , ut totum AB ad 
totum DE, ſe habebit. 
6 be. Quoniame AB. DE:: AC. DF, beritper- 
9's” mutandoAB. AC::DE. DF. c ergo divitm , 
5 hp. & 11, AC. CB :: DF. FE. quare rurſus b permutando 
$+ AC.DF :; CB. FE;4 hoc eſt AB.DE :: CB.FE. 
Q. E. D. 


RENSEIINE 


Coroll. 

t. Hiac , & fimilia proportionalia fimilibus 
proportioualibus ſubducantur,reſidua erunt pro- | 
portionalia. 

2, Hinc demonſtrabitur converſa ratio. 

Sit AB. CB :: DE. FE. Dico AB. AC :: DE. 

þ —4 . DF. Nam « permutando AB.DE :: CB. FE.b er- 
o AB. DE:: AC. DE. quare iterum permutan 

to. AB. AC :; DE, DF, Q. E,D. 
| PROP! 


6 


% + 
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de U X 
_ PROP. XX. 
de | Si [nt tres magnitudines ABC; 


& alie D, E,F ipſis equales nn- 
| mero, que bine & in eadem ratio- 


B.C;:E.F;) ex £quo autem 


| ne ſumantur (A. B:: D. E, atque 
| | prima A major fuerit, quam tertia 
| 5 | f5 | C;erit e quarta D major quam 
I 22 1: f 7 : ſexte F., Quod {i prima Atertie 
fim ABCDEF C fuerit equalis; erit & quarts 
G. D equalis jexte F. Sin illa minors 
DE, | hee quoque minor erit, ; 
nile Hyp. Si A CC. quomiam 4E.F; :; BC. a bp. 
GF 


_ C A 
b erit inverſe F.E ;; C.B. <c Sed _— d__ 


F A D 8.5 
— — — __ . . P P d bol. . 
= 37; od = *ergoDT"F. QIE.D dfeb 09 


>. Hyp. Simili a-gumento , fi A "AC, often- 
DE, detur D © F. #*.9 
; 3. Hyp. Si A=C. quoniam F. E::C.B::gi.s.& 


e ha- . 
JF, fA.B;;D.EgeitD=F. Q.E.D. 9. 5- 
B os | PROP. XXL. 
| Si [int tres magnitadines A,B.C; 
Log & alieD,E,ÞF ipfis equales nu- 

s meyo , que bine & in eadem ratione 


ſumantur , fueritque perturbata eo- 
rum proportio, (A.B:;:; E.F. at- 
| queB.C::;D.E;) ex quo 4u- 


mann oummu_—__ 


| tem prima A quam tertia C major 
| "1; * fuerit ;erit & quarta D quam ſexta 
_ ABCDEF FE major. Quod ſr prima fuerit tey- 
tie equalis , erit & quarta equalis 
DE ext: ſin illa minor , hac quoque minor erit. 
| 1. Hyp. ACC. Quomiam #D. E::B.C, « yy, 


| we es i 
tan” | inyertendo erit E.D :; C.B. atqui —b"A —, pg, 
os c ergo 


== 
= 
7 


mr 
laz] 
—  —— ———— — 
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eſctel 14,5, £0199 E DA, hoc eſt E. 4 ergo D CF. 
- $. D on F 


QED. 
z. Hyp. Similiter, fi A JC, erit DQF. 


7.5. 3. Hyp. St AZC. quoniamE.De:; C.B :: 
_ 3 eA.B::fE, F.gerit D=F. Q. E, D. 


TAkDA XIE 
| Si ſint quotcunque magnitu- 
, dines A, B,C ; &+ alie ipſts 
' { equales numero DEF, que 


bine & in eadem ratione ſu- 
mantur (A.B :; D.E. &B. 


! 
{ 
E F Otate in eadem ratione erunt 
K (A.C:: D.F.) 


D;&1I, KipſarumB,E; 


quemultiplices 
Quoniams A.B:: D.E, 
berit G. I :: H. K. eodem 
# 1 modo, erit L. L :: K.M, er- 
' 20 kh GF =, I Loft 


a byp. | 
! 
| : 
©20. &. | | H.C—,=,"IM;%rgo A.C 


by $. 


d6.def 5. 


xquall A.N::D.O. Q. E.D. 


PROP. 


C::E. F;) & ex equali- | 


M 
| Accipe G, Hipſarum A, | 


item L, M ipfarum E, F - * 


:: D.F. Eodem padto {1 ul- |; 
terius C. N:; F.O, erit ex | 


A ti. E—  . ———_ 


2 P. 
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PROP. XXIIL. 
$i ſint tres magnitudines A,3,C, 
alieque D, E, F ipſes equales nu- 
mero, que bine in ealem ratione 
ſumanturz fuerit autem pertarbets 
||] | earum proportio. (A.B:: E. F.& 
3 * B.C::;D. E. ) etiam ex equalitate 
La #1 eadem ratione exunt. 
TH Sume G,H,L, iplarum A,B,D; 
| item K, L, M ipſarum C,E, E 


=quemultiplices. eric G. Ho; 
A.Bb::FoFa:: LM. porro quia if. Fo 
| | bB. C:: b.E.enitcH.K:: 1.L. Þ bp. 


ſe juxta 21. 5. quare it GT”, 

=, 2K, erit ſimiliterl——,=, = 

M. 4prounde A. C::D.F.Q.F,D. a6 uf gs. 
Eodem modo 11 plures fuerint 

magnitudinibus tribus z &c. 


Coroll. 


| ergo GzH;K; & I, L,}M habeat © $8. 


Ex this ſequirurrationes ex iiſdem rationibus = > 


compolitas eiſe 1nrer fe ea{dem. item , earuu- 
dem rationum eaſdem partes 1nter ſe eafdem efle. 
ERS k ATILV. 


A omf-os Si prima AB ad ſe- 
C—— B GC cundam C eandem habue- 
D * rit rationem quam tertid, 


Fowonwmwwen B -IY DEadquariam F ; habue» 
rit autem & quinta BZ ad ſecundam C candy 
rationem , quam ſexta EH ad quartam F ; etiam 
compoſita prima cum quinta (AG) ad ſecundam C 
eandem habebit rationem , quam tertia cum ſexta 
(DH) ad quartam F. 

Nam quia # AB. C: : DE. F. atque ex hy. } $44 s. 
& inverſe C. BG :; F. EH, eritbex xquali AB. 
BG :; DE. EH. ergo —— A G, 
BG:: UH.EH. *item BG. C :: EH, F. b ergo © 98 

rurſus ex xquo, AG, C :; DH, F. Q. E. D. 
PROP... 


2 


x08 


e byp. 
by. s. 
©1989. 


+ "4 


"FW * 
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PROP. XXV. 
Si quatuor magnitudines proportio. 4 
| 2 nales fuerint ( AB. CD ::t.F.) 


D maxima AB e minima F reliquit 
CD e&> E mdjores erunt. 
Z | Fiant AG=E;&CH=EF.) 
[ Quoniam AB. CDea::E,F b :+ 


AG.CH. c erit AB.CD::; GB. 
HD. dſed AB :— CD. eergo | 


| | GBC-HD. atquiAG+F =E=+ {, 

ACE F CH. ergo AG+F +GB—_E+! ,, 

CH—+HD, hoceſt AB + F OE+ qi 
AED.  * | 


: 
Quz ſequuntur propoſitiones non ſunt Eu- | 
clidis ; fedex aliis deſumptz,ob frequentem ea» | G 


rum uſum Euclideis ſubjungt ſolenr. w 
PROF. XXVLI. | 

A——C— Si prima ad ſecun- 

B — þ dam habuerit majorem 

E propertionem , quam 


. . [ 
tertia ad quartam; habebit convertendo, ſecunda ad | 
primam minorem proportionem » quam quarta ad | 


- A C D ond ; 
Sit — — q — — - : 
7. Dico = © -<, Nam concipe 


©_ 8 E 

1 «ergo = >= bquareACE. cergo ! : 
B B D d 
- m— E, d vel I Q.E, D. | q 

PROP. XXVIIT. 

A——---C . Si prima ad ſecun- | © 
B D----- dam habuerit majorem | ® 
E- proportionem, quam ter- | 
tia ad quartam; habebit quoque viciſiim prima ad 
tertiam majorem proportionem, quam ſecunda ad } | 
quartam, * Sit 
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SY DW 2 a n_C 
—=C"= Dico = = = 
Sit JH 1 D G ©75 Nam Puta—= = 


«ergo A CE. bergo == c vel QE.D. zo," 
P Ro?P. XXVIII. £16. $. 
—_— 
A : "M Wy "SPN. 
D E F 


Si prima ad ſecundam habuerit majorem propor- 
tionem » quam tertia ad quartam ; habebit quoque 
compoſita prima cum ſecunda ad ſecundam majoerem 
propertionem , quam compoſita teria cum quarta ad 


 quartam. 
- AB__DE ;_ AC__DE , 

Sir BC=" EE. Dico -—T EF- Nam cogita 
GB__DE AB— GB. add i BC, a0 
38G — gp ©g0 ABC B. adde utriaque ' «5. 

D 
hd my AC__GC,, WE b4 x 
erit ACT_GC. c ergo BC BC. hoc eſt TY ks 
Q. E.D. 


CO OI 


PROD ESIL 


a 
TR. Tr 
Si compoſite prima cum ſecunda ad ſecundam 
majorem habuerit proportionem , = compoſita 
tertia cum quarta ad quartam; habebit quoque divi- 
dendo prima ad ſecundam majorem proportionem 
quam tertia a4 quariam. 
Sic AC_D7 ico 33, DE 


\C bg Intellige 
BC” EF. BC © EF. S 
GC DE 
_— 7] « ergo SEP Gn. auſer commune a0, C, 
AB CB TD 
6 0 _— _— 4 m_ 6 8, Co, 
BC erit AB GB. cergont tn rel = dos 
QE.D, PROG 
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PROP. Þ % < 


| B Si compoſita pri. | 
A—-l C macum Re 
DooemomimommofooceF ſecundam habuerit | 
E majorem propertio- ' 


4 
| 
{ 
nem ,quam compoſt. 
ra tertia cum quarta ad quartam 3 habebit , per | | 
converſronem rationis » prima cum ſecunda ad pri-) / 
mam minorem rationem , quam tertia cum quarts | , 

ad tertiam. 


c:i6 $. Wy BC EF 
638 5; c ivitur <=) —- #4 ergo c endo |, 
5: tendo igitur —="I go , componendo 


a oo GÞ- = I QÞ, . 
Sit =CS Dico = "2;F+ Nam quia | 
ACas DF Rog, OR AB DE E 
a bvo- —_ ividendo _— CC” — c conver 
_ 6. BU FE, erit d BC EF. f 


AC _.DF = 
= ah Q. E. D. 


, 1 
7” x W + +» 47 | 
A——------D --» Si ſinttres magni-} 
BY errnmnecnnnen, Score tudines A, By C,&: 
Ls Þ=-co alie ipſis qu ale! | 
G numero D, E, F;: 
H ſitque major propor-\ 


tio prime priorum ad ſecundam , quam prime poſte- 

riorum ad ſecundam (5 LE ?) irem ſecunde pri J 

orum ad tertiam majoy , quam ſecunde poſteriorum | 

ad tertiam ( EX) erit quoque ex &qualitatt | 1 

major proportio prime priorum ad tertiam » quan, : 
( 


. A A D 
prime poſteriorum ad tertiam ( ET 7) 


= - E A 
$167 . m__ > ERP Ann 
b» j Concipe = =xF. acrgo EG. bergo - 
rſus puta === < ,——- d ervo fort 
cs 5 Ru Pp gu ergt G os ro 'F 


A 4 om - 
= 70 *quare ATHs proiade = E, ye] 
Q E. D: 7 267 


4 pri- 

xp 
uerit | 
prt1i0- * 
1þoſt- 

» fer} 
d pri- ) 


vari 


quia | 
nYet- . 


zendo |, 


Jagni- | 
Co! 
q +4 altt | 
TY 1 
ropor-| 
poſte- 

& pri 

-iorum | 
alitatt 


quan 
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PURA EESXIL 


A—- D --» Si fmt tres mapnitu« 
B E—- dines A,B.C ; & alie 
Cn— E— FM equales D, E, F; 
Crenammmmnmec Irque major proportio 


" HONEPRICNE" prime priorum ad ſe- 
rundam » quam ſecunde poſteriorum ad tertiam 


A E 
(> _— z) item ſecunde priorum ad tertiam ma» 
jor quam prime poſteriorum ad ſeeundam(— Sz) 
erit quoque ex equalitate major proportio prime pri- 
orum ad tertia,quam prime poſteriorum ad tertiam 
(2=» 

e&- r/ 

Hujuſce demonſtratio plane fſimilis eft de- 
moanſtrationt prxcedentis. 
PRoP. XXXIIU. 

E Si fuerit majoy proportis 
A—- :utsA8 ad tm. D 
CommmnnfpoeeD quam ablati AE ad abla- 

E tam CF ; erit + reliqui 
EB ad reliquum FD ma- 
for proportio, quam totius AB ad totum CD. 


L F AE N 
Quoniam — TT -- þb erit permutando 


CD CF, 

ap cd ergo per converhonem ration! 
AE C8: go F 10nem 1001s 
AB CD «= AB EB 
=_ y—_ ermutando igitur — 2 - 
ts "fp. F MP þ "A 
Q. E.D:. 

Þ ROP: 


abp, 
bay. # 
C30. 5. 


2 


EVCLIDIS Elementorum 
PROP. XXXIV. 


hnnmmwwomane) =» $3 int quot- 
Barnard BD = —- cunque magni- 
"nl " NETECER tudines, &> a- | 


G— H lie ipſis equa- 
les numero , ſitque major proportio prime priorum 
ad primam fofteriorum, quam ; wo ad ſecundam; 
& hec major quam tertie 4d tertiam , &+ ſic dein- 
ceps : habebunt omnes priores ſimul ad omnes poſte- 
riores ſimul , majorem proportionem » quam omnes 
prioves, relitta prima , ad omnes poſteriores , relitta 
geoque primaz minorem autem,quam prima priorum 
«d primam poſteriorum ; majorem denique etiam, 
quam ultima priorim ad ultimam poſteriorum. 

Horum demonſtratio eſt penes interpretes; quos 
adeat, qui eam deſiderat. nos omiſimus , brevitatic 
fludio ; & quia illorum nullus uſus in his elemen- 
fs. | 


LIE 


— 


OFE 


113 


LIB, VI. 
uot Definitiones. 
gnt- 
4* A 
"A 
ons ( D 
am; 
ein. \ 
ſte ? 
its 90 Imiles figure reftilines funt 
rum A CABC, DCE,) quz & an- 
az 4 wy ſingulis #quales 
i abent; atque etiam latera, quz 
7K0s | _ circum angulos zquales , pro- 
atis | portionalia. 
en. (Ang B=DCE;& AB. BC::DC.CE. 


item ang. AD ; atque BA. AC :: CD. DE. 
denique ang, ACB=E. atque BC. CA :: 
CE. ED. 


II. Reciproce git- 

>) tem ſunt (BD, BF;) 

cum in utraque figura 

G antecedettes , & conſe- 

quentes rationum ter- 

mini fuerint. (hoc efts 
AB. BG :: EB. BC.) 


—_— 


ELF 
A— » mms -.# III Secun- 
yu 


C m extremairty 

& mediam ratio- 

nem rea linea A B ſea eſſe dicitur, cum ut 

tota A B ad majus ſegmentum AC,zita majus ſe- 

__ A Cad minus C B fe habuerit. (AB. 
C:AC.CB,) 

I V. Alti- 


114 EVCLIDIS Elementoram *'| 


$ 
r 
F 


I V. Altitudo cujuſque 6 * 
gurz ABC eſt linea perpen- 
dicularis A D , a vertice A 


D £24 baſim B C deducta. 


V. Ratio ex rationibus componi dicitur , cum | 
rationum quantitates inter ſe multiplicatz » ali- 
quam effecerint.rationem. 

Pt ratio A ad C , componitur ex rationibus A 1 


Arf.$. ” mo WU 27 # | 
digs. «dl B, & Bad C. nem + & = & ge | 


DPaonr'k 8 1 


Triangenula A BC,! 
E A. F ACD, G parallels.) 
= gramma BCAE | 
CDFA , quorum ea- 
dem fuerit altituds,. 
ita ſe habent inter ſe,* 
H B CD T «tbeſes BC, CD. 
3.0, « Accipe quotyis BG, HG, iplt BC xquales; 
item DI=CD. & connete AG, AH, AI. 
b 38.1, 6 Triangula ACB, ABG,AGH equaantur;b - / 
tem triang. ACD — A DI. ergo triangulum ! 
ACH tam multiplex eſt triangult ACB, quam | 
balis H C baſis B C. & zquemultiplex. eſt tri- | 
at*;. ACI trianguli ACD, ac baſis CI bafis CD. 

e447 :. cum igitur fi HC ©7,=, "ACl, cerit ſimiliter 
41. # triang. AHC ©, =, "IACI. dideoque BC, 
$. 5. CD:: triavg. ABC. ACD::epgr. CE. CE. 

Q.E. D. 


Gy 


*«. kk  -= 


Schol- 


"oa 


chol: 


Liber VT. , TIM 


Schol. 
VU R_— if un 
PA \ 
[| 
B Le GC IKE MF 


Hinc, triangula ABC, DEF, & parallelo- 
gramma A G B C, D E F H, quorum equales ſunt 
baſes BC, EF, itaſe habent t altitudines AL,DK. 


aSumeIL —= CB; & KM=EF ; ac junge ih 
LA, LG, MD, MH. liquet efſe triang. ABC. 27-5 
DEF::bALI DKM::cAL DK:; 4 pgr. C..6 


AGBC. DEFH. Q. E. ÞD. 
PROP. IL 


A Si ad unum trianguli ABC 
latus Þ C, parallela dufta fuerit 
retfta quedam linea DE , hec 
proportionaliter ſecabit ipſcus 
trianguli latera (AD. BD :: 
AE. EC.) Et {# trianguli la- 
N Etera proportionaliter ſefta fue- 
R rint (AD. BD:: AE. EC) 
que ad ſeftiones D, E adjun#4 
fuerit refta linea DE, erit ad reliquum ipſius trian+ 
guli latus BC parallels. Ducantur CD, BE. 
1.Hyp. Quiatriang. DEB« = DEC ; berit ay.«, 
triang. ADE. DBE:: ADE. ECD. atqui 7,5. 
triang. ADE. DBEc:: AD. DB, & triaug. ,, , 
ADE. DECc:: AE. EC. gergoA D. DB ::4yui. 5. 
AE. EC. , 
2. Hyp. QuaAD.DB:; AE. EC. ehoc 41.6. 
elt triang, ADE. DBE :: ADE. ECD; 
Ferit triang. DBE = ECD. gergoDE, BC f9 5. 
lyar parallelz. Q. E. D. 83% 
H 2 Schol. 
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Sn @.0 oO» 


woe 
">; 


EVCLIDIS Elementorum 
_ Sehol. 

Imo , & plures ad unum trianguli latus paral- 
lelz dutz fueriat,erunt omnia laterum ſegmen- 
ta proportionaliaz ut facile deducitur ex hac. 

FS ©O8d INL 

Si trianguli BAC angulus 
BAC bifariam ſettus &, ſe+ 
cans autem angulum retta li- 
nea A D ſecuerit &+ baſim , 
baſis ſegmenta eandem habe- 
qo_ bunt rationem quam reliqua 
D E ip/ſus trianguli latera (BD. 
DC::AB.AC.) Er fi baſis ſegmenta eandem 
habeart rationem quam reliqua ipſius trianguli late- 
ya (BD. DC::AB.AC.) refa linea A D que 
a vertice A ad ſeftionem D ducitur , bifariam ſecat 

trianguli ipſius engulum BAC. 

Produc BA ; & fac AEZAC. &junge CE. 

1. Hyp. Quoniam AE = AC, erit ang. ACE 
s = EB 8= . BAC c = DAC. dergo DA, CE 
parallelz ſunt. © quareBA.AE(AC) ::BD. 
DC. Q. E. D. 

2. Hyp. QuomamBA. AC. (AE): BD. 
DC.Fferunt DA, CE parallelz : g ergo ang. 


Wt” 


BAD, = E; & avg DAC £=ACE b==E. k er- | 


0.a4ng. BAD = DAC. biſetus igitur eſ ang. 
AC: Q.E. D. 
TRODB IVY, 


Equianguloyrum rriengs- 
loum ABC, DC E. pro« 


o Portionalia ſunt latere > que 


Circum equales angulos B , 

DCE (AB.BC::DC. 

| CE ». &.) & homologs 

B GC EfſmiltviaB, DC, &c 
que equalibus angulis ACB, ESc. ſubtenduntur. 
; Statue 


DS SE FC 


AQ, I 4 


wiwvicnleol.. 


ts 
ac 


LO I 


TOE Ents 


ls ICS. hl as 
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Statu* latus B C indire&tum lateri CE, & 
produc B A, ac ED donec « occurrant. 6.5. T, 
Quontam ang. Bb = ECD, c ſunt BF,CD gz, 
parallelz. Item quia ang BCA b = CE Dycſunt <8. «. 
CA, EFparallele. Figara igitur CAF D eſt 
parallelogramma. dergo a F=CD;d&AC dz4 1. 
=F D. Liquet igitur AB. AF(C:))*:;BC, **5 
CE. f permutando igitur AB. BC :: CD. CE. f 46 x. 
eltemBC.CE::FD.(AC) DE. fergo per- 
mutando BC. AC :: CE. DE. quare etiamg ex 
quo AB. AC:: CD. DE. ergo, &c. s 
Corll. 
Hinc AB. DC :: BC. CE :: AC. DE. 
Schol. 
Hine f in triangulo FBE ducatur uni lateri FE 


-—_ AC ; erit triangulum ABC ſmile tori 
E. 


18. $, 


FROM V. 


D $i duo triangu- 
A lABC,DEF 
latera propartiond- 
E F lis habeair (AB: 
BC::DE EF. 


& A ew C :: 
DF. EF. item 

B MC AB.AC:;:DE 
D F) equiangala erunt triangulay & equales habe- 
bunt eos angulos, ſub quibus homologs latera ſubten- 
duntur. 

Ad latus E F# fac ang. FEG=B;4& ang: ay. 
EFG = C, b quare eriam1 ang. G == A. ergo Ar 
GE.EFe::AB.BC ::4DE. EF: eetgo of,, 
GE=DE. Item GF FEe::AC. CBd:: =—s 
DF. FE. ergo GF = DF. Triangula 1gitur (gt 
DEF, GE F fibi mutuo #quilatera ſunt, Fer 
ang. D = G= A. f&avg. FED=FEG=b. 


2 
$ proiade & ang. DFE = C. ergo, &, R $33 
3 


R©OP. 


I 1D EVCLIDIS Elementorum 


PROP. VI. 
$; duo trians 
A D gula AB C, 
DE F unum an- 
F - gulum B uni an- 


" gilo DEF &« 

qualem , & Cir- 

_—_— = cum equales an- 

B ? gulos B, DEF 

laters proportionalia habuerint (AB. BC::DE. 

EF, ) equiangula erunt trianguia ABC, D E F; 

equaleſque habebunt angulos , ſub quibus homologa 

latera ſubtenduntur. 

ON. & Ad latus E F fac ang. FEG=B,& ang. FFG |, 

ty ==C.- unde & ang. G=A. ergo GE. EF6:; p 
dg. 5. AB. BC c:: DE. EF.dergo DE = GE. atqui 
7" ang. DEFe=Bſ/=GEF. g ergo ang. D 
4%. = G=A. bproindeetiam ang. EFD=C. 


It. fs 
* ap 
W PROF. VII. 


[T5 


—— O—— 


. $i duo trianguli 

A D ABC , DEF Sn, 

.* angulum A uni angh- | 

G lo D equalem , circa © 

autem alios angulos 

ABC, E laterapro- 

A E. portionalia habeant 
(AB.BC:: DE. E F;) reliquorum autem ff- 

wul utrunque C, F aut minorem aut non minorem 

refto, —_—_ erunt triangula ABC, DEF, & 

equales habebunt eos a1-gulos circum quos proportia- 

nalia ſunt latera. . ; 

2byp. © Nam fi fieri poteſt , fit ang. 'ABCE E. fac <1 
b32, 1, ;gitur ang. ABG = E; ergo cum ang. A «= D 
x b erit etlam ang. AGB —=F. ergo AB. BG c:: 
f2 F. DE. EF «+: AB. BC. eergo BG — BC. F ergo | pc 
geor. 19.0, Ag. BGC= BCG. £ ergo avg, BGC. velC! A 


minor 


8 


[ow | 


—_ — IT. 
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minor eſt refto; £ proinde ang. AGB, vel F re. 899413.1, 
Qo major eſt. ergo aneuli C & F non ſunt e. 
juſdem ſpeciei, contra Hyp- 


PROP. VIIL. 
Si m tyiangnlo ye- 
Fangulo ABC , ab an- 
ulo refto B A EE an 
Leſin B C perpendicu- 
laris AD dufta eft ; 
gue ad perpendiculd- 
rem triangula A D By 
ADC , tum toti trian- 
:K/0 ABC, tum ipſa inter ſe, ſimilia ſunt. 
Nam ang. BA Ca=BD A«=CDA.& a nx. 
ang. BADb=—=C.&«c b —B. ergo per Þ 33. *. 
4. 6. & 1 def.6. 


Coroll. 
Hinc 1. BD. DA © :: DA, DC. b cr def 6 
2. BC. AC:: AC. DC. & CB. 
BA :; BA. BD. 


£ © / We p< 


A data refta 
linea A B im» 
E - peratam partem 
1 (A G)auferre. 
? Ex A duc 
0 inknitam A C 
utcunq;,in qua 
« fume. tres 5zax;1, |} 
< — AD, DEE F 
A G of #quales ut- 
cunque, junge F By cui ex D 6 duc parallelam, ,. , 
DG. Dico fattum Li 

\JI + . 

Nam GB. AGe:: FD. AD. ergo 4com- ce .6. 
ponendo AB. AG :: AF. AD.ergo cum AD=. as 
AF,et AG =" AB, Q.E.F. 

F H 4 PROP. 


| 
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PROP. X. 
Datam' reftam lineam 
AB inſeftam ſimilitey 
D ſecare fin F,G,) ut 
1 data altera AC, ſefta 
\ fuerit (in D, E.) 

GB Extremitates ſeftz 
& inſefz jungat refta 
azz, BC. Huic ex pundtis E, D « duc parallelas | 
E G, D Pre@z ſecandz occurrentes in G, & 
F. Dico fatum. | 

m—__ s Ducatur enim DH parall. A B. Eſtque AD. 
c34.,& DE6::AF.FG &DE.EC6;;:DI. IHe;; 


7.5 FG, GB. Q.EL,F 


wnmmee—ny, A 


| 
Hinc diſcimus yeftam datam A B in gn | 
quales paytes' (puta 5.) ſecare. id quod facilius | 
przſtabitur ſic; IM 
Duc infinitam AD,ecique parallelam BH eriam 
infinitam. Ex his cape partes zquales AR, RS, | 
SV, VN; & BZ, ZX, XT, TL; in fipgulis = 
par | 


eam cabunt datam A B, 

iter NamRL,ST,VX, N Zeparallelz ſunt. , ,, , 

) ut ergoquumAR,RS, SV, V Nb zquales (int, b conf. 
ſefta c erunt AM, MO, OP, PQ zquales. Similiter ©*-*: 


Liber VI. 


pauciores , quam deſiderentur in AB; tum retz 
ducantur LR,T'S, XV, Z N. he quiaquiſc- 


quiaBZ—=ZX, erit BQ= QP. ergo A B quin- 
; quiſeQa eſt, Q.E. _ OY , 


PROP. XL. 

ſ Datis duabus 
D reftis lineis A By 
AD, tertiam 

A: proportionalem 

C D E invenire. 
Junge BD, 
| &ex A Bprotrafta ſume BC= AD. per C 
duc CE parall. B D. cut occurrat A D pro- 

! duftainE.Erit DE expetita. 


— 


I 


er 


Vel ficsfac ang. A BC retum, 
& ang. ACD etiam retum. 
| beritAB,BC:;::BC.BD. 


" | P ror. 


I2ZI 


Nam AB. © BG. (AD) :: AD, DE. Q. E. F. az 6, 


brorg, 


) 


31, 3. 


zZVCLIDIS Elementorum 


ASS TIL 


Tribus datis yeftis lineis DE, E F ,D G, quar- 
tam proportionalem GH invenire. 

ConueCtatur E G. per F duc F H parall. E G, 
cui occurrat D G produfta ad H. liquet efle 
DE. EF s:: DG. GH. Q.E. EF. 


D Vel ita. CD = CB -+ BD ad- 


E .pta circulo, Circino ſume AB, 


- Erit ABx BE=CB x BD.þ qua» 
C C- AB. CB :: BD. BE. 


& 7 >} W +4 5 


Duabus datis ye- 

F tis lineis A E, EB, 
mediam proportio- 

nalem E F adinve- 


nire. 
£& EB Super tota A B 
diametro deſcribe ſemicirculum AFB: Ex E 
erige perpendicularem E F, occurrentem perl- 
pherizinF. DioAE. EF :: EF. F B. Dw 
canturerim AF, & FB. Ex trianguli s _ 
guli 


w# = vw pany vw Ie ot AAA ks . -FY 


7 mm 


a 4 


——— vr Pe» ok A aud. 


og 
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guli AFB reQo angulo deduRa eſt F E baſi 
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perpendicularis ; bergo AE. FE ::FE. EB., ,, 


Q. E.F. 


Coroll. 


Hinc , linea refta, quz in circulo a quovis 
punto diametrt , ipſi diametro perpendicularis 
ducitur ad circumferentiam uſque,media eſt pro- 
portionalis inter duo diametri ſegmenta. 


PROP. XIV. 


C Equalium , & 
H wm ABC uni 

EBG equalem ha- 
QF bentium angulum , 
parallelogrammorum 
BD, BE, yeciproce 
ſunt laters que cir- 
cum equales angu- 
los. (AB.BG::EB.BC:) Et quorum paral- 
lelogrammorum B D , B F, unum angulum AB C 
uni angulo E B G equalem habentium , reciproca 
ſunt laters que circum equales angulos , illa ſunt 
equalia. 

Nam latera AB, B G circa 2quales angulos 
faciaat unam re&tam: « quare E B,B C etiam in 
direftum jacebunt. Producantur FG , DC ; do- 
nec occurrant. 

1. Hyp. AB. BG 6:: BD. BH c:: BF. BH 14:: 
BE. BC. eergo &c. 

2. Hyp. BD. BHf:: AB. BGg:: BE. BC :: 
BF. BH, kergo Pgr. BD = BF. Q.E.D. 


& 


PROP. 


aſcb, 15.1. 


124 EVCLIDIS Elementorum 


P x OP. XV. L424 
A Equaliam , & nnum | 
ABC, wi DBE « - 
qualem habentium angus 
lum triangulorum ABC, 
DBE, reciproce ſunt 
Ci M laters , que circum &+ 
quales angulos (AB. , 
BE :: DB. BC) : Et quorum trianguloram ABC, | ,. 
D BE, un«m angulum AB C uni D B E equalem «1 
habentium reciproca ſunt latera , que circum equa- 
les angulos (AB. BE :: DB.B C. ) ille ſunt 
equalia. 
Latera C B, BD circa zquales angulos , ſta- ? 
aſb.1g x, fuantur bi in direftum 5 « ergo A BE elt refta 4 
- wS linea. ducatur C E, ; 
Js. 6. r. Hyp. AB. BE6:: triavg. ABC. CBE | 
gue ON triang.DBE. CBE. 4; DB. BC. e ergo, &c. | 
2. Hyp, Triang. ABC. CBEf:: AB. BEg :: 
hs. 6 D?. BCb :: triang. DBE. CBE. k ergo triang. 
ki1,@ 9:5- ABC = DBE. Q. E. D. 
PROP. XVI. 


H 


G| .D | 
{ ms WH | 
Il |? 
BE F ( bi 

| 


AFEC 


Si quatuor rette lines proportionales fuerifit 
(AB-FG::EF.CB, ) quod ſub extremis AB, | 
CB comprehenditur rettargalam AC equale eſt, | R 
quod ſub mediis EF,FG comprehendituy , ret 

guio E G. Et [7 ſub extremis comprehenſum rettan- | E 
galum A C equale fuerit ei, quod ſub mediis com- | 
prebendituy,reflangulo E Gyille quatuor rethe linte | 
proportienales erunt (A3. FG :: EF. CB.) 

| 1. Hyp- 


Ld tat 
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rt. Hyp. Angult B & F rei , ac proinde « 12.ex. 


| pares ſunt 3 atque ex hyp. AB. FG:;: BF. CB. 


bergo retang. AC = EG. Q.E. ÞD. wt 
2. Hyp. c Reftang. ACZEG 3 atque ang. © hos. 
B = F; dergo AB. FG;: EF. CB. Q.E. D. 4146 


Corolh 


Hinc ad datam ream lineam AB facile ef 
datum reftangulum EG applicare , e faciendo eu. 6 
AB. EF :: FG. BC. 


PROP. XVII. 


H 


Si tres rele linee int propertionales (AB. 
EF::EF.CB,) quod fub extremis AB, CB 
comprehenditur rettangulum A C, equale eft et , 
quod 4 media E F deſcyibituy z quadrato E G. Et 
7 ſub extremis AB, CB comprehenſum reftangu- 
lum A C, equale ſit ei , quod a media E F deſcyi- 
bitur, quadrato E G, ille tres rele linee proportis- 
nales erant (AB. EF :; EF. CB.) 

Accipe FG — EF. 

1. Hyp. AB. EFa;;EF (FG.)CB. ergo agg. 
Reftang. AChb— EGe = EFq. Q.E.D. d 66 

2. Hyp. Reftaug. A Cd = quadr. EG= cop ofa, 
EFq. eergo AB. EF :: FG(EEF.) BC. +166 


Coroll. 
Sit AinB= Cq. ergo A. G:: GB. 
PROP. 


12.6 


k 23.1, 


b conflr, 
C32, 1. 


dz,ax, 


© 4. 6. 


f 22, 5. 
gb. def.6. 


a t1,6, 


EVCLIDIS Elementorum 
SF AAGOL. AVLER 


- => 


A B £RNo 


A data vetta linea AB dato reftilines CEFD 


ſmile ſimiliterque poſitum reftilineum AGHB de- | 


: 


ſcribere. 


$ 
{ 


Datam reQilineum reſolve in triangula. « | 


fac avg. ABH = D; a& ang. BAH=—= DCEF 3 
«& ang A HG=—=CFE;«&arg. HA G= 
FCE. ReQilineum AGHB eſt qualitum. 

Nam any.Bb — D. & ang. BAHb6— DCE, 


<4 


Ha wa. 


e quare apy. AHB = CFD ; b item ang, HAG | 


— FCE,b & any, AHG = CFE.e« quare apy. 


G=—E; & totus ang.GAB4= ECD; & torus ' 
GHB4= EFD. Polygona igitur fibi mutun | 
Xquiangula ſunt. Porro ob trigona #quiangu- ? 
la, AB. BHe:: CD. DF. & AG. GH. e:: CE. 

EF. item AG. AH. e:: CE. CF. & AH. ABe:: * 


CF. CD. funde ex zquo AG.AB:;; CE. CD. | 


eodem modo GH HB ;; EF. FD. g ergo polygo- 


na ABHG , CDFE ſimilia {1wiliterque polita 


exiſlunt. Q. E. F. 
PROP. NIX. 


A Similia trian- 
As |\ D gula N BC, 
DEF ſunt in 


duplicata rati- 
one laterum ht- 
mologorum B C 


T3 M -7 - © EF. 
«Fiat BC.EF;;E F.BG. & ducatur AG. 
Qui 


I 


p DO p 


—_— 


Ea ee: © 4 


lan- 


| Liber VI, 127 
Quia AB. DE b:: BC.EFe:: EF. BG.& ang. beor.4.6. 
B= E; derittriavng. ABG==DE EF. verum {*97- 


; BC dug.6, 
triavg. ABC. ABG e::BC. BG; & f a £4,900 
ABC ABC... $90.5 


_ 2 : 
—_ © bis z ergo triang. —— hoc eſt Dis — 


Coroll. 


Hiac, ſi tres linex BC, EF, BG proportio- 
nales fueriat ; ut eltpri,na ad tertiam ta eſt tri- 
angulum ſuper primam B C deſcriprum ad tri- 
angulum ſager ſecuudam EF hmile funiliterque 
yak vel 1ta elt rriangulum ſuper fecun= 
dam EF deſcriptum ad rriangulum ſuper tertiam 
mile fimilicerque deſcriptum. 


Pko?P. XX. 


4. FAS 


Similia polygona ABCDE , FGHIK in ſimilia 
triangula ABC, FGHz; &ACD,FHI,& 
ADE , FIK dividuntur , & numero equalia , & 
homologa totis. (ABC. FGH :: ABCDE. 
FGHIK::A CD. F HI:;: ADE. FIK.) Ze 
polygons ABCDE , FGHIK duplicatam habent 
exm inter ſe rationem , quam latus homologum B C 
ad homologum latus G H. 

; 1. Nam 


*,$ 6, 


EVCLIDIS Elementorum 
I. Nam ang. Be=G;& AB. BCa:;FG. 
GH. bergo triavgula ABC, FGH ——_—_— 


ſant. eodem modo, triangula A E D, F KI afſi- 
milantur. cum igitur ang, BCA þ = GHE; & 
ang. ADEb6= FIK ; totique anguli BCD , 
GHI; atque toti CDE , HIK e pares fint, 4 re- 
manent ang. ACD = FHI; & ang. ADC = 
FiH; ennde etiam ang, CAD = HEFI. ergo 
triangula ACD, FHI fimilia ſunt. ergo , &c. 

2. Quoniam igitur triangula BCA, G HF 
ſimilia ſunt , Ferit ons —_ = bis. ob eandem 
cauſam £2 — ED bis.denique triang. DEA. 

HF1 — g7 25-denitg 2 TkE 
PE bis. quare cum BC. GHs:: CD. Hlg1 
DE- IK, b erit triang. BCA. GHEF:: CAD. 
HFI:;: DEA. IKF:: kpolyg. ABCDE, 


BC, - 
FGHIK ** Gn bis. 
Coroll. 


I, Hinc , { fuerint tres linez ret propor- 
tionales; ut eſt prima ad tertiam » ita erit poly- 
govum ſuper primam deſcriprum ad polygoaum 
ſuper ſecundam fimile fimiliterque deſcriptum. 
vel ita erit polygonum ſuper ſecundam deſcri- 
ptum ad polygonum ſuper tertiam {imile {imili- 
terque deſcriptum. 

Unde elicicur methodus figuram quamvis refti- 
lineam augend; vel minuendi m ratione data. Vt fi 
velis pentagoni, cujus latus C D,alind facere quin- 
ruplum. inter AB, & 5 AB inveni mediam proper- 
tionalem, Super hac * conſtrue pentagonum ſimile 
dato. hoc erit quintuplum dati. 

I 1. Hinc etiam » fi figurarum f:milium homo- 
loga latera nota fuerint , etiam proportio figur> 
rum innoteſcet ; nempe jayeniendo-tertiam pro- 


portionalem. | 
PROF. 


wh has 
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PROD. KIL 


KIN 


QueCABC, DIE) eidem reftilineo HF G 
ſunt ſimilia, ex inter ſe ſunt ſimilia. 
Nam avg.A « = He = D. & ang. Ca= Gardfs, 
«= E;& ang.Bao=Fa=I.«item AB.AC :3 
HF. KG::DL. DE.«s&AC. CB:: HG. 
GEF::DE.EI &AB.BC::HEF.FG:: DI. 
I E. ergo AB C,D IE fimilia ſunt. QE.D. 
PROMR AXEL 


þ | * M.' © 


A C DE FG ui 

Si quatuor yette linee proportionales fuerint 
(AB.CD*:EF. GH.) & ab is retilinea ſi- 
milia ſtmiliterque deſcripta proporticrlia erunt. 
(ABI CDK::EM.GO.) Et /ia reftis lineis 
ſimilia ſimiliteyque deſcripta rettilinea proportiona- 
lia fuerint (ABL.CDK :: EM.GO) ipſe etiam re- 
Re linee proportionales erunt.(aB.CD :;:EF.GH.) 


S_—__ 85... 22 
1. Hp-S57 = co 25 =* &0 bis #= Go $19-6, 


dergo ABI. CDK :; EM. GO. Q. E.D. 


AB, - IE. ABI _ Fo —— 
2. Hyp. c5 bis = & cor G0 an 29. 


bis. ereo AB. CD :; EF. GH. Q. E.D. d eveny 5, 
X I Schol. 
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Petr, Herig, 


EVCLIDTS Elementorum 
Schol. 

Hinc deducitky , & demonſiratur ratio multipli. 
candi quantitates ſurdas. ex gr. Sit 4/ 5 multi. 
plicandus in / 3. dico provenire 4/ 15. Nam ex 
multiplicationis definitione debet eſle, 1. y/ 3 :: 
y 5: produdt. ergo per hanc , q 1.q.y/ 3::9. 
v+ 5- q- produtt, hoc eff. 1. 3 :: 5. q. produf, 
ergo q.produtt. eſt 15. quare y/ 15 eſt produftus 
exy/3iny/ 5. QE.D. 

THEOR. 


E 


Si yefta lines AB ſea fit utcunque in D, rr 
Fangulum ſub partibus A D, DB contentum » of 
medivm proportionaledntey earum quadrata. Tten 
reFangulum contentum ſub rata A By» una part 
AD, vel D B, eft medium proportionale inter que 
dratum totius- AB , & tam dike parti 
A D, val D B. . vw « : 

Super diametrum A B deſcribe ſemicirculum. 
ex I erige normalem DE occurrentem peri 
riz in E. junge AE, BE. 

Liquet elſe AD. DE®::DE. DB. beep 
A Dq. D Eq :: D Eq. D B4. choc eſt, AD4} 
ADB :: ADB. DBq. Q. E.D. 

Porto, BA.AEd::A E.A D. eergoBly 
AEq:: AEq. AD4q. Ff hoc eſt B Aq. BAD: 
BAD. ADq. Eodem modo ABq. ABD : 
ABD. BDq. Q. E. D. 

Vel ficzfit Z=A—+E. liquet efſe Aq. AE ::4 
E ::4 AE, Eq. item Zq. ZA ::« Z.A.;:« 2 
Aq & Zq ZE ::+ Z.E::; ZE. Bq. Fs 

i KR 0” 


Liber V 1. 
PROP, XXII. 


A mn @Z#quiangule ! paralle- 
logramme AC , CE in- 
B -{C C0 ſe rationem habent 
/ cam que ex lateribus 
AC Fc 
iy. f Lon 3% 
_ = wt (s FCG 
DC 

| Er" 
Latera circa zquates __—_ C 8 {ibi in di- 
retum ſtatuantury & compleatur parallelogram- 


mum CH. 
ACS 456 CH; ___ BE DC 


w_ & "a* @T—=at 7 


Coroll, 


Hinc & ex 34+ I. patet primo, Triangula , que 
unum angulum (ad C) equalem habent , rationem 
habere ex ratiombus reftarum , AC ad CB, & LC 
ad CF, equalem angulum continentium. 

Patet fecundo , 
Y " Tg Reftangula ac * pro. 


inde & parallelo- 


B gramma quecungue 
f, rationem inter fe 
c hab 

os. abere compoſitam 
O C ex rationibus baſis 
; ad baſim , & alti- 


e F Wo tudinis ad altitu- 
KW | dinem. Neque--abt- 
F 'rer de triangalis 


: ratiocinaberis. 
Patee tertio , Quomodd trienoulorum dcparal- 
lelogrammorum proportio exhiberi poſsir. Sunto 
parallelogramma X & Z ; quorum baſes AC, 
CB; akicudines vero CL, CE. Fiat CE, CF : 
E&. Q. *erit X; Z:? AC. O. 
3 PROF, 


T21 


aſch is. 


es 


Andr Targ. 


if $. 


«35 


4 6.& 


132 EVCLIDTS Elementorum 
PROP. XXIV. 

In omni parallelogramms 

A U ABCD, que _ diame- 

E & trum A C ſunt parallels. 

gramma E G,HF, & tet! 

& inter ſe ſunt ſimilia. ; 

C Nam parallelogramma | 

E G, HF habent ſingula unum-angulum cum | 

toto communem.s ergo toti & hibi mutuo xqui- | 

a329.1, angula ſunt. a Item tam triangula ABC,AEI], | 

IHC, quam triangula ADC , AGI, IFC ſunt 

ba 6 jater ſe equiangula. bergo AE. EI :: AB. BC, 

| batque AE. AI:: AB. AC;b& AL AG:: AC, 

e124 5. AD. «c ex #quali igitur, AE. AG:: AB. AD. 

uUdf6 | ergo Pgra. EG, BD f1milia ſunt. eodem modo 

HF, BD fimilia ſunt. ergo, &c. 


PURSDR ARVY. 
| 
NY 
d{ Es 


ni 


Cr 


a] 


> 
WIE 


£\ 


Dato reftilines ABEDC ſimile ſimiliterque pv 
ſitum Þ, idemque alteri dato F equale, conſftituere. 
do G « Facrettang. AL = ABEDC. b item ſu 
e4z.6, BL fac triang. BM=EF. Inter AB, BHew 
veni mediam proportioualem N O. ſuper NO 
; 4 fac 


an ww £ Aa hd 


Liber V I. 
dfac polygonum Plimile dato ABEDC. Ecit 
hoc zquale dato F, 
Nam ABEDC(AL.)DP:: eAB, BHf:: 
AL. BM. ergo Pg=BM#»#=F.Q.E.F, 


PROP. XXVI. 


St a parallelogrammo 
A L B ABCb parallelogrammum 
E AGFE ablatum ſit , & fs. 


mile toti , & ſimiliter poſt- 
tum » communem cum eo ha- 
bens angulum EAG , hoc 
circa eandem cum toto dia- 
metrum AC conſiſtet, 
Si negas A C eſſe commvnem diametrum 
eſto diameter AHC ſecans E Fin H. & ducarur 
HI parall. A E. Parallelogramma E I, D Be« {- 


EF. 4proinde EH = EF.fQ, E.A. 
PROP. XXVIL 


Omnium parallelo- 


D N Eganmorm AD, 


Hh A G ſecundum ean- 
dem reftam lineam 
7 I A B applicatorum , 


deficientiumque fi. 
phyis parallelogram- 

A C KB wiCE, KI ami 

libus , ſtmiliterque po- 
frtis, ei AD, queda dimidia deſcribitur , maxi- 
mum eft AD, quod ad dimidium eſt applicatum , (i- 
mile exſiſtens defeFui K1, , 

Nam quiaGEs = GC, addito communi 
Kl,bernKE = CIc= AM. adde commune 
C G»derit A G= Gnom. MBL. ſed Gnom. 
MBLe"I CE (AD.) ergo AG "AD, 
Q. E. D. 


I 3 PROP, 
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d 18 6. 
| 4 


eor.20.6. 


f 1.6. 
814.5 


h -ongtr. 


224 6. 


dg. s. 
pg 


a43. it 
b 2.0x. 
c 36. 1. 

2,4x. 
©g,ex. 


milia ſunt. 6 ergo AE. EH:: AD. DCc:: AE. fo 


0 


ts 


HA af, 


25.6. 


EVCLIDIS Elementerum 
PROP. XXVIIL 


H FQ ca 


A : E 


Ad datam reftam lineam AB , dato reRilineo 


C equale parallelogrammum AP applicare deficiens 


figara parallelogramma ZR. , que ſimilis fit elteri ' 


parallelogrammo dato D. * Oportet autem datum 
refilineum C, cai equale AP _—_— eſt,non 
majus eſſe eo A F, quod ad dimidiam epplicatur, fi. 
milibus exſiſtentibus defeBibus , & ejus A F qued 
ad dimidiam applicatur, & ejus D , ci ſimile. de 
eſſe debet. 

Biſeca AB in E. Super EB «fac Pgr. E G 
ſimile dato D. 6 fieque EG = C-+I. c facpygr. 
NT = I, & fimile dato D, yel EG. duc diame 
trum FB. acFO=KN;z&FQ=KT. Per 
O, & Q duc parallelas SR, QZ. parallelogram- 
mum A PÞ eſt id quod quzritur. 

Nam parallelogramma D, EG, OQ, NT, 
ZR 4 ſunt f1milia inter ſe. Et Pgr. EG e=NT 
+Ce— OQ + C; fquare C == Gnom. 
> AO + PGb+ = AO + EP —AP. 


PROP. 


Liber VI, 135 p 
P Kkoy. XXIX. 


H wY 


Ad datam reftam lineam AB, dato reflilineo C 
equale parallelogrammum \ N applicare , excedens 
figura parallelogramma OP, que ſimilis ſit paralle- 
logrammo alteyi dato D. 

Biſeca AB io E. ſuper E B « fac Pgr. EG li- yy | 
mile dato D. 6 fitque pgr. HK =EG—+ C,& 
ſimile dato D vel E G. fac FELe=1IH; o&©*% 
FGM=IR. per LM duc parallels R N, 

MN. & A R parall. NM. Produc ABP , GBO. 
Duc diametrum FBN, Pgr. AN eft quefitum. 

Nam parallelogramma D, HK>LM,EG 
4 [imilia ſunt. *eergo pgr. O Þ ſimile eſt pgro Geonfin 
LM, vel D. item L Mf= HKſ=EG =þ C. fda 
g ergo C = Gnom. ENG, atqui AL» —= IB $35: 
k= BM. tergo C = AN. Q. E-F. $a 

PRop. XXX. ata 
C 


Propoſitam re- 
B 

3 H minatam AB, 

| extrema ac me- 

| dia ratione ſe- 


fam lineam ter- 
care. ( AB. 


D = A F GB.) 

s Seca AB an. 2, 
inG, ira ut ABxBG = A G4. þergoBA. *7 © 
AG ::AG. GB. Q.E. F. 


I 4 P R @P. 


136 EVCLIDIS Elementorum 


TRODM ILIAZL 


0" 1 ee” rn, 


E ly 
In reftangulis triangulis BAC, figura quevis 
BF a latere B C reftam angulum B A C } renar 
dente , deſcripta , equalis eſt figuris BG, AL , que 
prioriilli B F ſimiles, &- ſmiltter poſite 4 /gteribus 
BA, AC rettum angulum continentibus deſcri- 
buntur. 
Ab angulo retoB A Cdemitte perpendicu- 
2 cor, 8.6 | Jarem A D. QuoniamCB.CAs;::CA.DC. 
dcor.30.6., crit BF. AL::CB. DC; inverſeque AL. 
BF :: DC. CB. Item quia BC, BA a ;:; BA.DB. 
269. b erit BF. BG ;: BC, DB; ac invyertendo, BG. 
dſebol,1q q, BF :;: DB. BC. cergo AL + BG. BF :;: DC + 
exz.6 ÞJB.BC.dergo AL +BG= BE. Q.E D. 
Vel (ic. BG. BF e:: BAq. BCq. e & AL.BF:: | 
f:459 ACq. BCq. faigo BG+ AL. BF:: BAq+ 
g/i 4 5. ACq. bCq.g ergo cum BAq + ACq b =BCq. 
47-1. berit BG+AL=BF. Q. E.D. 


Coroll. 


Ex hac propoſitione, addi poſſunt, & ſubtrahi 
fignrz quevis ſimiles,cadem methodo, qua qu# 
drata adduntur & ſubtrabuntur , is ſchol. 47.1. 

PROP. 
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PROP. XXXIL 


Si duo trianguls 
ABC » DCE bl que 


| A. 
| D duo laters duobus 
; late ribys proportio- 
ndalia habeant (AB. 
B E AC::b C. D E)) 


E ſecundum unum an- 

galum A C D compoſita fuerint , ita ut homologa 
' eorum latera ſint etiam parallels (AB ad DC, 
' & ACadDE) tum yeliqua illorum triangs- 
lorum lateraBC, CE in reftam lineam collocate 
| reperientuy, 
| Nam any. As =ACD#®=D; & AB.nng.n. 1 
{ AC6:: DC. DE. cergo ang. B = DCE. ergo 26 
evit anog,B+Ad—ACE. fed avg. B+A—+ACBe==2 dr «x. 
ren Ret. fergo ang. ACE + ACB==z Ref. gergo f3*;.. 


que BCE eſt rea linea. Q. E. D. Ti 

ubus PROP. XXXIIL. 

ſeri 

icu- | Þ 

C. 

\ L. 

DB. 

3G. | 

; + 

p 

F: | 

By FE 

Ca. 

In equalibus circulis DBCA , HFGP , angult 

BDC, FH G eandem habent rationem cum peri- 
pheriis B C, F G, quibus inſiſtunt ; ſive ad centre 

ab! (utBDC, FHG,) ſive ad peripherias A, E 

m conſtituti inſiſtant : inſuper vero &+- ſeftores BDC, 

I FHG; quippe qui ad centra conſiſtant, 


Duc 


81% 


F VCL IDIS Flementorum 


Duc retas BY, FG. Accommoda CI==CB; 
& GL=FG=LP; & juoge DI, HL, HP. 

Arcus BCa=C I, item arcus FG, Gf., LP 
#quantur. b ergo ang. BDC=CDI þ& ang. 
FGH=GHL=LHP. Ergo arcus BItam mu 
tiplex eſt arciis BC, quam ang. B DI anguli 
BDC. pariterque zquemultiplex eſt arcus F P 
arcis EF G, atqueang. FHP anguli FHG. Ve- 
rum (arcus BI 7, =, "I F PÞ,c eric fimiliter 
ang.BDI cn, =, "1 FAP.ergo arc. BC.FG 6: 
ang. BDC. FHGe::BDC.FHGf:: AE. 


3 3 

Q. E. D. 4, 

Rurſus ang. BMC g —= CNI; » atque 1dcirco 
fegm. BCM =— CIN. kitem triany. BDC = 
h1 ; ergo ſetor BDCM — CDIN. Simili 
ratione ſeftores FHG , GHL, LHP #quantur, 
Quum igitur prout arcus BI ©," FGP,ita 
ſimiliter ſetor BDI _ » FHP.m erit ſe. 
BDC. FHG :: arc. BC. FG. Q.E.D. 


Coroll. 


Hinc x. + ſeftor ad ſeftorem , ſic angulus ad 
angulum. 
2. Ang.BD Cin centro eft ad 4 reftos , utar- 
cus BC cui inſiſtit ad r0tam circumferentiam. = 
Nam ut ang. BD C ad retum, fic arcus B C 
ad quadrantem. ergo BDC eſt ad 4 retos , ut 
arcus B C ad 4 quadrance » id eſt ad rotam cir- 
cumferentiam. item ang. A. 2 Re :: arc. B C. 
periph. 
Hinc 3. Inequalium circuloram arcus IL, BC, 
us equales ſubtendunt angulos , (foe ad centra » ut 
= L & BAC, ſrread peripheriam , ſunt ſe 
es, 
Nam TIE. periph. :: avg. IAL, (BAC;) 
4ReRt. item arc. B C. periph :; ang. BAC. 
4.Re. 


Q. > 


pi 


Liber VT, 
4. ReRt. ergo IL. periph :: BC. periph. proin» 
de arcus IL, & BC ſunt fimiles. Unde 


4. Due ſemidiametri AB, A C & concentriew 
peripheriis arcus auferunt ſmiles IL BC. 


LIB, 


139 
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LIB. VII, 
Definitiones. 


Nitas eſt , ſecundum quam w 
" pamquodque eorum que ſunt , 
upum dicitur. 
+, 11. Numerus autem eſt , ex 


I 11. Parseſt gumerus numer! » mindr ma- 
joris, quum minor metitur majorem. 

Omnis pars «þ eo numero nomen_/tbi ſumit , per 
quem ipſa numtrum, cujus eſt pars , metitur ; ut 4 
dicitur tertia pays numeri 12,quia metituy 12 


1 V. Partes dutem, cum non metitur. 

Partes quecunque nomen accipiunt 4 duobus illis 
numeris, per quos maxima communis duorum nume- 
rorum menſura utrumque eorum metitur, ut lo di 
cituy * numeri 15, eo quod maxima communis men 
ſura , nempe 5 netitur 10 per 2, 15 per 3, 

V. Multiplex vero major miuoris , cum ma- 
jorem metitur minors 

VI. Par numerus eſt , qui bifariam divide 
tur. 

VII. Impar vero numerus , qui bifariam 
non dividitur; vel,qui unitate differt a pari. 

VIII, Pariter par numerus eſt , quem par 
numerus metitur per numerum parem- 

I X. Pariter autem impar eſt , quem par ou- 
merus metitur per numerum imparem. 

X, Impariter vero impar numerus eſt » quem 
impar numerus metitur per numerum imparem. 

X I, Primus numerus elit , quem ſola unitas 
' metitur. 

X II, Primi inter ſe numeri ſunt , quos ſola 
unitas, communis menſurazmetitur, a 

Xl 


unitatibus compolita multitudo. | 


Liber V1. 


X ITI. Compoſitus numerus eſt , quem nu- 
merus quiſpiam metirur. 

XIV. Compoſiti autem inter ſe numerti 
ſunt , quos numerus aliquis communis menſura 
metitur, : 

In hac definitione & precedenti unitas non eſt 
numeras. 

X V. Numerus numerum multiplicare dici- 
tur, cum toties compoſitus fuerit is qui multi- 
plicatur, quot ſunt in ipſo multiplicante unica- 
res, & procreatus fuerit aliquis. 

Hinc , in omni multiplicatione unitas eſt ad mul- 
tiplicatorem ut multiplicatus ad produFtum. 

Nota , quod ſepe cum multiplicandi ſunt quivis 
numeri,puta A in Biliterarum conjunttio produFtum 
denotat. Sic AB =A inB. item CDE = Cin 
Din FE. 

X VI. Cum autem duo numeri ſeſe nuultt- 
Plicantes aliquem fecerint , qui faftus erit , pla- 
nus appellabitur 3 Qui vero numert ſeſe mutuo 
mulrtiplicariat , latera illius dicentur. Sic 2 (C) 
in 3 (D) =6= CD eff numerus planus. 

XVII. Cum vero tres numeri mutuo fſeſe 
mulrtiplicantes ſecerint aliquem » qui procreatus 
erit;ſolidus appellabitur; Qui autem numer mu- 
tuo ſeſe multiplicarint , latera illius dicedtur. 
Sic, 3 (C)inz3(D)ings (E) = 30 = CDE 
eſt numerus ſolidus. 

X V IL 11. Quadratus numerus eſt, qui #qua- 
liter zqualis , vel qui ſub duobus zqualibus av- 
meris continetur, Sit A latus quadrati; quadra- 
tus fic notatur, AA, vel Aq. : 

X IX. Cubus vero , qui #qualiter zqualis 
=qualiter, vel qui ſub tribus zqualibus numeris 
continetur. Sit A latus cabi ; cubus notatur ſic > 
AAA, vel Ac. 

In hac definitione , & tithns precedentibus , uni- 


ras eft numerus. 
X X. Nu- 


14r 
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 PFVCLIEDIS. Blementorum 


X X. Numeri proportionales ſunt , cum pri- 
mus ſecundi, & tertius quarti zquemultiplex eſt, 
yel eadem pars;yel deniq; cum pars primi ſecun- 
dum , & eadem pars tertii que metitur quar- 
tum , vel vice verſa. A.B:: C.D. hoceſt, 


Ty © "Wh 

X XI. Similesplani , & ſolidi numeri ſunt, 
qui proportionalia habent latera. 

Latera nempe non quelibet, ſed quedam. 


X XII. Perfeftus numerus eſt, qui ſuis ipſius | 


parribus eſt zqualis. 
Ur6. & 28. Numerus vero qui ſuis ipſrus par- 


tibus minor eſt, abundans appellatur ; qui vero me- | 


jor » diminutus. ut 12 eſt abundans , 15 eſt dimi- | 


nutus. 

X XIII, Numerus numerum metiri dici- 
tur per illum numerum , quem multiplicans, ye 
a quo multiplicatus, ilum producit. 

In diviſione , unitas eſt ad quotientem , ut divi- 
dens ad diviſum. Nota , quod numerus alteri linet- 
la interjefta ſubſcriptus diviſionem denotat. Sit 


= = Adivif. per B. item <= Cin A dif. } 


per B, 
Termini 'five radices proportionis dicuatur 


duo numeri,quibus incadem proportione mine | 


res ſum nequeunr. 
Poſtulata. 
1. POkuletur , cuilibet numero quotlibe 
ſumt polle xquales, vel multiplices. 


2. Quolibet numero ſumi pofle majorem. 
3 Additio, ſubtraftio , multiplicatio diviho, 
extrationeſque radicum , ſeu laterum,numero- 
rum quadratorum » & cuborym concedautur 
etiam, tanquam poſlibilia, 


p 


Axis 


teabaatd 


__ 


| 


. 


Liber V In. 
Axiomata. 


1.CY Vicquid convenit uvi zqualium nume- 
rorum » convenit & reliquis zqualibus 
numeris. 

2, Partes Edem parti , vel iifdem partibus, 
exdem, ſunt quoque inter ſe exdem. 

3- Qiu fumert Zqualium numerorum » vel 
ejuidem, exdem partes fuerint , xquales inter ſe 
ſunt. 

4+ Quorum idem numerus, vel zquales,ez- 
dem partes fuerint, zquales inter ſe ſuar, 

5. Unitas omnem numerum per unitates,que 
in ipfo ſuat, boc eit,per ipſummet numerum me- 
titur, 

6. Omais numerus ſeipfum metitur per unt- 
tatem. 

7, Si numerus numerum multiplicans , alt- 

uvem produxerit » metietur multiplicans pro- 
Juftum per multiplicatum , multiplicatus autem 
euudem per multiplicantem. 

Hinc nullus numerus primus planus eſt aut ſoli- 
dus, quadratus, vel cubus. 

$. $i numerus mmeram metiatur , & ille per 
quem metitur, eundem metietur per eas , quz in 
metiente ſunt, unitatesy hoc eſt,per ipſum nawme- 
rum metieatem. 

'9. Sinumerus numerum metiens, mulriplicet 
eum) per quem meticur vel ab eo multiplicetur, 
illam quem meticur, producit. 

Io, Numerus quotcunque numeros metiens, 
compoalitum quoque ex iplis metitur. : 

Ii. Numerus quemcupque numerum mett- 
ens > MEtirur quoque Omnem RUREEUM quem 
ile metitur, 

12, - Numerus' metiens tetum & ablatum » 
wecitue & roliquum. 

PROP. 
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ailaxy,” 
biz.ax 9, 


cy ax. 1, 


aC oxy. 


b 1.9. 


c eenfir, 
4d a1.0x 9, 
©13,0x,7,1 


EVCLIDIS Elementorum 


PROP. I. 
ef OD 33D St duobus numeris 
Coated 'F- - inequalibus propoſitis 


BO (AB, CD) detra- 

hatur ſemper minoy 

CD de majore AB (& reliquus EB de CD 

&c.) alterna quadam detrattione , neque reliquus 

anquam precedentem metiatur , quoad aſſumpta ſit 

wnitas GB; qui principio propoſitt ſunt numeri AB, 
CD primi inter ſe erunt. 

Si negas , habeant AB, CD communem men- 
ſuram, numerum H. Ergo H metiens CD, 
«etiam A E metitur ; proinde & reliquum F B; 
«ergo& CF, atque bidcireo reliquum F D 
« quare & ipſum EG. ſed totum EB metiebatur; 
b ergo & reliquum GB metitur, numerus uni- 
tatem. cQ.E. A. 


PROP. IT. 
9 6 Dnobus nume- 
hoogryes Þ cone B 1596 risdatis AB, CD 
6 3 non primis inter ſe, 
| + SOVEPT F..D 2 © 3 maximam eorum 
" hap 0 communem menſu- 


ram F D reperire. 
Detrahe minorem numerum C D ex majori 
AB, quories potes. Si nihil relinquitur , « patet 
ſum C D efſe maximam communem menſu- 
ram. Si relinquitur aliquid E B , deme huncex 
C D; & reliquum F Dex EB, & ficdeinceps 
donec aliquis F D przcedentem E B metiatur. 
(nam b hoc fiet antequam ad unitatem pervenia- 
tur.) Erit FD maxima communis menſura. 
Nam FD « metitur E By, 4ideoque & CF; 
e proinde & totum CD; 4 ergo ipſum AE; arque 
idcirco totum AB metirur. Liquer igitur F D 
communem eſſe menſuram. Si maximanm efle ne- 


nd 


Sy T > -. 


ror - Pry 


Liber Vir. 
235» ſit major quzpiam G.ergo G metiens CD, 
4 metitur A E, e& reliquum E B , 4 ipſumque 


45 


C F. eproinde & reliquuin F D, g major mino- \g «x.s, 


rent. k Q, E. A. 
Coroll. 


Hiac, numerus metiens duos numeros , me- 
ritur quoque maximam eorum communem men» 
ſuram. 


PROP. ITN. 
Sram it Tribus numeris datis A, B, C 
B........ 8 non primis inter ſe , maximan 
D ....4 corum communem menſuram E 
C coo. 6 reperire. 
oy Inveni D maximam com- 
F--- munem menſuram duoru A,B. 


Si D metiturrertium C, liquet 
D maximam eſſe trium communem mevſuram. 
Sit D non meritur C, efuidt falrem D, & C com- 


politi inter ſe, ex coroll. pracedentis. Sit igi- ' 


tur ipſorum D , & C maxima communis men- 
ſura E, erit E is quem queris. 
Nam E © metitur C, & D; zac D ipſos A , & 


a eonflr 


B metitnt ; b ergo-E metitur fingulos A, By C ; b oxy, 


nec major aliquis (F) eos metierur ; nam fi hoc 


affirmas', « etgo F metiens A, & B, eorum mas ceer.1.7. 


xtmam communem menſuram D metitur. Eo- 
dei modo, F metiens D , & C, ceorum maxt- 
mam communem menſuram E , 4 major mi- 
noremz metitur. e Q, E: A. 
Coroll, 

Hinc, numerus metiehs tres numeros » maxt- 
mam quoque eorum communem menſuram me- 
ritur, 


K PROF. 


d ſuppeſ. 


egaxy 
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b 3. def.7. 


c4.4f 7. 


«hyp. 


b ronff 
& 3.6x.1, 


c 1,4x, I, 


EVCLIDIS Elementorum 


PROP. LV. 
A comes 6 Omnis numerus A , omnit 
| JT, numeri B, minor majoris, aut 
B........- 18 pats eſt, aut partes, 
| PEE Si A & B primi fint 


inter ſe , crit A tot pat- 
tes numer! B , quot ſunt in A unitates. (ut 
6==5 7.) Sin A metiatur B , þ liquet A effe par- 

P. = - 

tem "ipſius B. (ut6=! 18.) denique fi A& 
B aliter compoliti inter* ſe fuerint » c maxima 
communis menſura determinabit , quot partes A 
conficiat ipſtus Bz ut 6 = 39. 


PROP. V. 
A oro 6 D ....4 
6 6 $--2 
BOW 08 Sb HLeoBoofy 


$i numerus A nnmeri B C pars fuerit , & alter 
D alterius E F eadem pars ; & ſimul uterque 
(A+D) u«triuſque ſimul (BC +EF) eaden 
pars erit, que unus A unius B C. ; 

Namf BC in ſuas partes BG, G Cipfh A 
zquales; atque E F in ſuas partes F H, HF iph 
D zquales reſolvantur ; « erit numerus partium 
in BC #qualis numero partium in E F. Quum 
igitur A+D6b= BG+ EH=GC-+ HF ent 
&A—+D toties in BC—+ E F, quoties A in BC. 


Q. E. D. 
Vel fic breyius. Sit a=x&b=y. cergo 
2 2 
a+b=x+y=x>+y. QED. 
$i - S 
Pp RO P. 


” 


— 


mane. Ae... 2 Lt... 


—_ 


PRoP. VI. 


| 4 4 St nu- 
A... G...B6 Da. H...E8 meris AB 


Cooooooe J F ...00 eee I2 mumeri C 


demC—+F, quz unus G B unius C; eclg0 


Vel fic. Sit a=2x. & b=2 y. 4ergo a++b== az.x, 1, 


*x+2y=2Zy +'x. QED. 
, y 3 PROP. VII. 
St numerus 
oh E...B$ AB mnumeri 
6 Io 6 CD pars fue- 
G..ws Ca Fon DIG Tit » qualis ab- 


latus AF ab- 
lati C F; & reliquus E B reliqui F D eadem pars 
erit, qualis totus AB totius CD. 

« Sit E Beadem pars nument GC, quzAB a1, pofp, 
ipſius CD , vel AE ipfius CF.b ergo AE +EB bg,y, 
eadem eſt pars iplius CF + GC, quz AE ipſius 
CF, vel AB iplius CD. cergo GF = CD. au- _ 
fer communem CF, 4 manet GC = FD. eergo g roy 
EB eadem eſt pars reliqui FD (GC) quz totus e2,9* 7. 
AB rottus CB. Q.E. D. 

Vel fic. Sita +b = 2z&c + d = y; atque 
tam Xx = 3 yy quam a==3 c;dico b —=; d. Nam 
3c+3df=;y= x$ = a+b.aufer utrinq; 

3 C&= az&bremanet 34d=b. Q. E.D. ha 
K 2 PROP. 
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a3.0x.1, 
b eonflr. 
C3,eax.1, 


dy, ”, 


© 9.4x.7. 


fi.2z, 

g 1, *x,1, 
byp. 

k 3 axy. 

1 8.9x 7. 


EVCLIDIS Elementorum 


PROP. VIIL. 
6 2 4 — $3 nume- 
” H,, G...E..L.. B 16 ras AB ns 
18 6 mert C D 
C ooocorooocemmercce B oo coce I) 2.4 partes fuerit, 


quales abla- 
tus NE ablati CF 3; & reliquns EB reliqui ED ec- 
dem partes evit, quales totus AB totins CD. 

Seca ABin AG, GB partes nnmeri C D; i- 
temAEinA H, HE partes numeri G F ; & fue 
me GL = AH = HE; © quare HG = EL, & 
quiab AG = GB,cettiam HG — LB. Cum + 
gitur totus AG eadem. ft pars totius CD , quz 
ablatus AH ablati CF; derit reliquus HG, 


vel E L,eadem etiam pars reliqui FD , que? 


AG iplius C DJ. Eodem pafto, quiaG B eadem 
pars eſt totius CD, quz HE, vel GL,ipfius CF, 
derit reliquus LB eadem pars. reliqui FD , que 
GBrotwsCD ; ergo E L-+ LB (E BYexdem 


eſt partes reliqui FD, quz totus AB totius CD. | 


E.D 


Vel fic facilius. Sit a+ b= x. & c + d=y, | 


Item tamy =2 x, quamc=2az vel equod 
idem eſt,3 y="2x;& 3 c=2 a,*Dico d =2h, 


Nam 3 c+ 3df=3;y=2 xf=2 a+ 2*b, | 


d=2a=—+ 2 b. aufer utriaque 


& Ergc 3 Cf 3 
I CHER, I 


3. ch= 2 a;& kmanet 3 d = 


Q.E. D- 


PROP. IX. 
& <00+ & $i numerus A numen 
4 4 BC pars fuerit,& alterD 
B,.. Goo. C8 alteriusEF eadem pars;& 
5D. viciſsim que pars eſt , aut 


reve 
Yn hoe © 20 partes primus A tertit D, 
eadem pars erit vel eedem 


parterzo+ ſecundus BC quarti EE. 


Pont 


| 


.l 


, 
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Ponitur A "ID. Sint igitur BG, GC, & 
EH, HF partes numerorum BC, EF,heiph A, 
iz iph D pares. Utrinqu# multitude partium 
zqualis ponitur, Liquet veto BG « candem eſſe gt?" 
partem, aut eaſdem pattes ipſhius E H, quz G C ds,vel6.y. 
ipfhus HF; bquareBC (BG + GC) ipſitts | 
EF CEH+HEF) eaden pars eſt aut partes, 
quz unus BG (A) unius EH(D.) Q.E. D. 
Vel ic; Sita=b:.& ec = d. dico 


— 


11 go: 3 
c=d. Namca=3d=d. OY? 
bi. Þ a 3b b. 
P.R'OP. X 
A. G.. B4 $i numerus A B nutmeri C 
Co 6 partes fuerit, & alter DE al- 
5 F terius F exdem partes ; & 
D....H..... E 10 viciſsim que partes eft pri- 
Þ porederoveced .i5s ws AB terti DE ,, ant 


pars , ealem partes erit & , 


'Y. h ſeeundus C quarti Fs ant pars. 


L 
od © 


Ponitur ABTADE, &C 1EF.Sinr AG), 


 þ, | GB,&DH, HE partes numeroram C, & F, 
'b, } tot nempein A By quotin DE. Conſtat AG 


SESSSOoT 


\ whe 


iphus C eandem effe partem, quz DH ipſius F. 
© quare viciſiim AG ipfius D H, pariterque G B 
iplius H E, & bproinde conjunftim AB iplius $9.7, 
DE eadem pars erit, aut partes, quz C iplius F. TI 
Q. E. D. 

Applicare potes ſecundam pracedentis demon- 


ſtrationem ettam huic. 


PkoPe. XI. 
4 3 Si fnerit, ut totus A B 
JR AY | ad totum CD,ita ablatus 
8 6 AE ad ablatum CF ; & 
rome Þ come: D14 reliquas EB ad reliquem 


K 3 FD 
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a4. 7. 
b 10, def. 
c « vels.y, 


£20, defy, 


210.def 7, 


dg. &10.7; 


EVCLIDIS Elementorum 


FDerit, ut totus AB ad totum CD. 

SitprimoABICD ;a«ergo A B velpar 
eſt, vel partes numeri C D; b ——— pars eſt, 
vel partes ipſe AE iplius CF; c ergo reli juus EB 
reliqui F D eadem pars eſt,aut partes , quz totus | 
AB totius CD. bergo AB. CD;:EB. FD. 
Sio fuerit A B © C D; codem modo erit juxta 
modo oftenſa, CD.-AB;: F D. E B. ergo in- | 
vertendo,AB. CD :: EB. FD. 


PROP. XII. 


A, 4. C,z. E,3. Si [int quotcunque ni | 
B, 8. D,4. F, 6. meri proportionales (A.} 
J 


ByyCDuEF) «6 
rit quemadmodum unus antecedentium A ad unum 
conſequentium B , ita omnes antecedentes (A + | 
C—+E) adomnes conſequentes (B + D—+ EF.) 

Sint primo , A, C, E minores quam By DF. 
ergo (propter eaſdem rationes) « erit A eadem 
pars aut partes ipſ1us B, quz C iplius D. bergo 
conjunttim A + C eadem erit pars aut partes 
iphus B+D, quz unus A unius B. Similiter | 
A+C—+ Dake pars eſt , aut partes ipſius | 
B—+D — F, quz A ipſius B, cergo A+C+ | 
EB+D+F::A.B. Q.F. D. Sin A,C,E, | 
iplis B, D, F majores ponantur , idem oſtende- | 
tur invertendo, 


POR ELL 


Si quatuor numeri proporti- 

Ro tÞ- Go i onales [int CA.B :: C.D. 

B, 5. D, 12, @&- viciſsim proportionales t 
runt (A.C::B.D.) | 
Sint primo A & C iplis B & D minores, | 
atque A "JC. Ob eandem proportionem « erit | 
A eadem pars, aut partes ipſius B , quz C ipſius 
D. g ergo viciſlim A ipſius C eadem pars eſt, aut 
partes , quezB ipſius D. ergo A. C :: B. , Sin 
po» 


—  —_y 


— 


fotus 


ny 
I 
= 
- z: 


vertendo. 


PROP. 


A, 9. D, 6. 
B, 6. E, 4. 
C,3. F,2. 


(A.B::D.E. &B.C:: E.F) etiam ex equali- 
tate in eadem ratione erunt. (A.C::DF.) | 

Nam quia A. B:: D.E, # erit viciflim, A.D :: a 13.7. 
B.E :;: « C. F. « ergo iterum permutando, 


A.C::D.F. Q.-E.D. 


TJ. 


B...3. E-...... 6. 


'Tiber VIT. 


ACCC; atqueA & C majores ſtatuantur , 
quam B & D, eadem res erit , proportiones in- 


XIV. 


PROP, XV. 


D. 


Si ſint quotcunque numeri 
A,BJC, & alii totidem D,E,F 
illis equales multitudine,qui bini 

ſumantur , &+ in eadem ratione 


$; unitas numerum quem- 
piam B metiatur jeque auten 
alter numerus D alterum 


quendam numerum E metiatur ; & viciſsim eque 
unitas tertium numerum D metietur,&- ſecundus B 
quartum E.. 

Nam quia 1 eſt eadem pars ipſius B , quz D 
ipſius E , «erit vicifſim 1 eadem pars iplius D, ag.yq. 


que B iplius E. Q_.E. D. 


PROD. 
$i duo numeri A,B ſeſe 
mutuo multiplicantes fece- | 
rint aliquos AB, BA, gent- 
ti ex ipſis A B, B A equales 


A, 3. 


AB, 12, 


A, rh 
B, 4. 


BA, I2, 


XVI. 


inter ſe erant. 


Nam quiaA B=AinB, «erit 1 in Atoti- 


es,quoties Bin AB. bergo viciſlim 1 in B toties 6 1, x. 


I51 


dif 9. 


erit, quoties Ain AB. atqui quoniam BA—=R c4o7. 
in A, 4erit 1 in B toties , quoties Ain BA. er- 


o quoties I in A By toties 1in B A 3 & cproin- 


AB= BA. Q.E.D. 


K 4 


PROP. 
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\ 


# 14.def.7. 


b 20.def.7. 
C03s F, 


a1. 7. 


b 17. 9. 


'EVCLIDIS Elementorum 
PROP. XVIL. 


As 3» Si numerus A duos nu 
B, > GC,4 meros B,C multiplicans fe- 
AB,6. AC,12. cerit aliquos AB, AC; ge- 


niti ex ipſis eandem ratig- | 
nem habebunt , quam multiplicati. (AB.AC :; 


B.C.) 
Nam quia AB—= Ain B, « erit 1 toties in 


A, quoties B in AB.« item quia AC = Ain C, | 


erit I toties in A , quoties'C in A C. ergo quo- 
ties BinAB ,toties C in A C. quare B. A B:; 


C. AC. cergo viciflim, B.C :: AB. AC. 


Q.E. D. 
PROP. XVIII. 


C, 5. C, 5. 
A, 3. B, 9. numerum Lg C 
Val Tal multiplicantes fecerint a- 
A es ligw! A C, BC; geniti 
ex ipſis eandem rationgn babebunt > quam multipli« 
cantes. (A. B:: AC. BC.) 

Nam AC a= CA; & BC a= CB; lic idem 
C multiplicans A & BproductAC, & B C. 
bergo A.B:: AC. BC. Q.E.D. 

Schot. 

Ex his pendet modus vulgaris reducendi fra- 
Qiones W- )ad eandem denominationem. 
Nam duc g tam in 3 » quam in 5 » proveniunt 
Ir=7 quontam ex his , 3.5 :: 27. 45, item 
duc 5 in 7, & 9, prodeunt 35 — 7. quia 7- 9 ; 
35445 «Vis 


PRoP. XIX. 
A, 4. B,6. C, 8. D, 12. St quatuoy Ni- 
AD, 48. BC, 48. meri proportiond- 
les fuerint;( A.B:: 


C. D;) qui ex primo &+ quarto fit numerus AD, 
equalis eſt ei , qui ex ſecundo &+ tertio fit » numer® 


3 


| 


i 


Si duo numeri A,B, | 
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BC. Et {7 qui ex primo & quarto fit numerns AD, 
equalis ſit ei, qui ex ſecundo &+ tertio fit , numero 
BC , ipſe quatuor numeri proportionales exunt. 

(A. B::; C. Db.) — 
1. Hyp. Nam AC. AD#::C.D6 :: A. bby 
Be:: AC. BC. 4ergo AD = BC. Q_E.D. 59%? 
2, Hyp. Quoniame AD=B C, erit A C. ep. 
AD/::AC.BC. SedAC.ADg:: C.D.& 17.5, 
AC.BCb6:: A.B.kergo C.D. :: 4.B. Q. E. D. dio, 


&k.il. F, 
PhoP. XX 

A. B. C. Sipres niuyrert proportiona- 
4 6. 9. les fuerrnt(A.t::B.C.) 
AC, 36..BB, 36. qui ſub extremis continetur 
D,6. (AC) egqualireſt & , qu: 
4 medio efficitur (BB.) Et ff 
qui ſub extremis continetur (AC) equatis fuerit et 
(Bq) qui ſub wedio , ipſt tres numeri proportio- 

nales erunt (3 . © =.) 


I, Hyp. Nam fume D=B. «ergo A.B ze 0% ag ”. 
D (B.) C. bquare AC = BD, «© vel BB- , G6 
Q.E. D. 
2. Hyp. Quia ACe=BD, gert A. B:: D eby. 
(B.)C. Q.E.D. dig 7. 
ff 2 - > $ 5 


Go CoD BDobrns 10. War AB, 
Go MD $- Fenn C D mijnizzi on- 

nium eaudem cun 
eis rationem habentium {E, F) metiuntuy eque nu- 
meros E, F eaude:n cum eis rationem hahentes , ma- 
jor quidem A B majorem E, minor vero C D mi+ 
norem F. 

Nam AB. CD @:: E. F. b ergo viciflim , , 
AB.E::CD.F. cergo AB eadem pars eſt ,Þ'3 7. 
vel partes ipſius E, quz C D ipfus F. Non par- © —_— 
tes; nam fi ita , fint AG, GB partes numeri E ; 
& CH, H D partes numeti F, ce:go A G, E :: 

| CH. 


154 EVCLIDIS Flementorum 


diz.9. CH. F; & permutando,;AG.CHd::FE.Fes: | b 
© Pe AB. CD. ergo AB, CD non ſunt minimi inſua q 
ratione, contra hypoth. ergo, &c. & 
h 
PROP. XXII. 
; 

So4 I £3. S; fuerint tres numeri A, By 

B,3. | Ez8. C, &- atii ipſis multitudine e- | ſ 


C,z. F,6. quals D,E, F » qui bin ſu- 
mantuy , & in eadem ratione ; 
fuerit autem perturbata eorum proportio(A.B :: E.F 
&B.C :: D.E;) etiam ex equalitate in eadem ra- 
tione erunt (A.C :: D.F.) 
a hp. Nam quia A. Ba:; E. F,eritAF—=BE; & 
bug.7. qumaB.C::4D.E, b erit BE= CD. « ergo 
- - = AF=CD- 4quareA.C:: D.F. Q. E. D. | 


_— 


—_— 


dig7 
PROP. XXIII. 
A,9g. B, 4. Primi inte ſe numeri A,B, | 
C----D--- minimi ſunt omnium eandem 
E - - cum eis rationem habentium. 


Si fieri poteſt, fint C & D 
minores quam A &B, atque in eadem ratio- 
az1,9, ne, crgo C metitur A #que, ac D metitur B, 
puta per eundem numerum E : quoties 1gitur 
T in E, b tories erit C in A. c quare viciflim quo» 

b uz defy, - . - , . 4; . - 
cr5.9, tes I 1nCytoties E in A. fimili diſcurſu quories 
11nD, toties E in B. ergo E-utrumque A & B 
metitur ; qui proinde 1nter ſe primi non ſunt 


contra Hypoth. \ 
PROP. XXIV. | 
A,9. B,4. Numeri A, B, minimi omni- 
_— um eandem cum eis rationem 
D--- E-- habentium, primi inter ſeſunt. 


$1 fieri poteſt , habeant A 

=P Oh & B communem» menſuram C ; is metiatur A 
di7.,7, PerD,&B per E; *ergo CD=A, b & CE=B. 
b quare 
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6 quareA. B::D.E. , Sed D &E minores ſunt Þ 17-7: 
quam A & B , utpote eorum partes. Ergo A 
& B non ſunt minimi in ſua ratione » contra 


bypoth. 
PRO Þ. XXV. 


Si duo numeri A, B primi intey 
A,9. B, 4. ſe fuerint » qui unum eorum A 
C, 3. D-- metituy numerus C , ad reliquum 
B primus exit. 
Nam fi affirmes aliquem D numeros B & C 
metir1, 4 ergo D mer1ens C, metitur A. ergo $02,009 
A & Bnon ſunt primi inter ſe, contra Hypoth. 


PrOpy. XXVI. 


A, 5. C, 8. Si duo numeri A,B ad 
B, 3. quempiam C primi fuerint, 
AB, 15. E -. -. Etiam ex illis genitus AB 
ad eundem C primus erit. 
Si fer potelt , (it 1pſo- 
rum A B, & Ccommunis menſura numerus E. 
ſirque = =F; «ergo AB== EF ; bquareE. 29.0x.9, 
A ::B. F. Quia vero A primus eſt ad C quem © 0: 
E metitur,e erunt E & A primi inter ſe ; dadeo- cxg.y. 
que in ſua proportione minimi, & e proinde 2- 023.7. 
que metiunturB , & F ; nempe E ipſum B, & A ” 
ipſum F. Quum igitur E utrumque By C me- 
tiatur , non erunt illi primi inter ſe , contra 


Hypoth. 


PROP. XXVII. 


A, 4. B, F. $i duo numeri 3 A, B, primi 

Aaz 16. inter ſe fuerint zetiam ex uno eo 

D, 4- rum genitus (Aq) ad reliquum 
B primus erit. 


SumeD=— A ; ergo « _ D, & Aprimi 
ſunt ad iq b quare A d, vel Aq, ad B primus eſt. di6.7. 


Q_E.D 


PROF. 
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#217 7. 


b 28. 7, 


212.4x 3, 


- quam BC. ergo 


EVCLIDIS Flementorum 
PR OP. XXYLIIL. 


As. C, 4. $i duo numer; A, B ad 
By 3. D, 2. duos numeros C, D, «- 
AB 15. CD38. ferquead utrumque, primi 
feerint , &- qu: exeis gt- 

gnentur AB, CD, primi inter ſe erunt. 
Nam quia A &« B ad C primi ſunt » 6erit AB 
ad C primus. Eadem ratione erit AB ad D 
primus. b ergo AB ad CD primuselt. Q_E.D. 


PUSGR EAEIL 


A,;-. B,2. $i duo numeri A , B primi 
Aqz9g. Bqzq. inter ſe fuerint , &- multipli- 
Ac, 27, Bc8, cans uterque ſeipſum fecerit a+ 

liquem (Aq, & Bq;) & ge&- 
niti ex ipis (Aq, By) primi inter ſe erunt ; & ſt 
qui in principio A, B genitos ipſos Aq, By multipli- 
cantes fecerint aliquos (Ac,Bc;) & hi primt inter ſe 
erunt: &> ſemper circa extremos hoc eventet, 

Nam quia A primus e(t ad B , %erit Aq ad B 
primus. & quia Aq primus ad B, « erit Aq ad 
By primus. Rurſus quia tam A ad B, & Bqz 
quam Aq ad eofdem B, & Bq primi ſunt , þ erit 
Ax Aq,1d eſt Ac, ad B x Bq, id eſt Bc , primus. 
Ee fic porro de reliquis. 


PrRo?y. KXIMX. 


$ 5 $i duo numert 
A... B..,C13.D---- AB, BC primii 
| inter ſe futrint 1 
etiam uterque ſimul (A C) ad quemlibet illorum 
AB, B C primus evit, Et ſt uterque ſimul A C ad 
an'm aliquem illorum AB primus fuerit , etiam qui 
in principio numeri AB, BC primi inter ſe erant. 
1, Hyp. Nam AC , A Bcompolitos velis , 
fit D communis menfura. « Is metietur reli- 
AB, BC non ſunt primi inter ſe, 


2. Hyp. 


_ 


contra Hypoth. 


tt... F4 


A—— a * #@<& « >. 
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2. Hyp. Poſitis AC, AB inter ſe primis , vis 
D ipſorum AB, BC communem eſſe menſuram. 


: b Is igitur totum A C metitur. quare A C, A B bioary; 
; non ſunt primi inter fe, contra Hypoth. 
. Coroll. 
Hiac numerus, qui ex duobus compoſitus, ad 
| | unum iHorum primus eſt, ad reliquum quoque 


primus eſt, 
PkoP. XXXI. 


; F ; 
| Omnis promus numerus A. ad omnem 
FF Ag, B,s. numerum B , quem non metitur , 
LI primus eſt. : . 
| Nam ft communis aliqua menſura metiatur 
utrumque A,B; nonern A primus numerus 
a 11,,def 7, 
contra Hypoth. 


PROP. XXMIAITHT. 
Az4 D,3. $; duo numeri A,B, ſe mus 


B, 6. E,8. tuo multiplicantes fecerint- alt= 

AB, 24. quem- A' B ; genitum- autem* ex 

ipſis AB metiatur aliquis pri- 

mus n:merus D; is etiam unum eorum » qui a privm- 
&pto, A, vel B metietur. 4 

Pone numerum D non metiri- A ; fit vers 


2— E. «ergo AB=DE. b quare D. A :; ag..xg. 


4 b L 
B. E. ceſt vero D ad A primus, 4 ergoN', & , 5h 
A miuimi ſugt in-ſua ratione ; e proinde D me- 3: 7 


tixur;B z que ac A metitur E. liquet jgitur pro» ous L, . 
politum. 
PROP. XXXIIVL. 
A, 12, Omnem compoſitum numerum A ,  4.'i- 
B, 2. quis primus numerus B metitur. 


| Unus vel plures numeri « metian- 


tur A, .quorum mipiaiwus fit B, is primus: erit. 
nam 


a 13 defy. 


158 
a 13.def 7, 


biz ,ax.7. 


a 33.7. 


EVCLIDIS Elementorum 


nam {1 dicetur compolitus , # eum minor aliquis 
metietur, 6 qui proinde ipſum A metietur;quare 
B non e(t mini.nus eorum » qui A metiuntur z 
contra Hypoth. 


PROP. XXXIV. 


Omnis numerus Azaut primus eſt , aut 
A, 9. eumaliquis primus metitur. 

Nam A neceflario vel primus eſt , 
vel compoſitus. Si primus hoc eſt quod aſleri- 
mus. $1 compolitus , « ergo eum aliquis primus 
metitur. Q. E. D. 


a TX WW © #4 # 


A,6. B, 4. C,8. 
"Dil H--I--Kooen 


E,3. F,2. G,4. = 


Numeris datis quotcunque A, B,C reperire mini- 
mos omnium E., F, G eandem rationem cum eis ha« 
bentium. 

Si A,B, Cprimi int inter ſe , ipf1 in ſua ra- 
tione minimi © erunt. Si compoſiti fint, b eſto 
eorum maxima communis menſura D, qui ipſos 
metiatur per E,F, G. Hi minimi1 erunt in ra- 
tione A, B, G. 

Nam D ductus in E, F, Ge producit A B C. 
«ergo hi & illi in eadem ſunt ratione. Iam puta 
alios H,I, K minimos efe in eadem ; e qui pro- 
pterea que metientur A,B, C nempe per nu- 
merum LI. fergo L in H,I,K ipſos A, B, C 
procreabit, gergo ED = A = HL. h unde E. 
H::L.D. SedEAT” H;tergo LCD. ergo 
D non elit maxima communis meuſura ipſorum 
A, B, C; contra Hypoth. 


Coroll. 


Hinc, maxima communis menſura quotlibet 
nume* 


2 WW 5 


Liber VIT. 159 


numerorum metitur ipſos per numeros , qui mi- 
nimi ſunt omnium eandem rationem cum iplis 
habentium. Ex quo patet methodus vulgaris ce- 
ducendi fraftiones ad minimos terrmiaos. 


PROP. XXXVI. 


Duobus numeris datis A, B , reperire , quem ills 
minimum metiuntur, numerum. 
f\, 5+ B, 4. I. Caf. SHA, &R primi 
A3, 20. fiat inter ſe z'elt AB quzlitus. 
D------ Nam liquet A & B metirt 
E---F--- AB. Si hert poteſt , metian- 
tur A & B aliquem D "JAB; ag exg. 
puta per E,& F. « ergo AE = D=BE.b quare 4 (.@X-t. 
A:B::F. E. Quia vero A, & Be primi ſunt « = 
inter ſe, 4 adeoque in ſuaratione minimi, e xque 923. 7. 
metientur A ipſum F , ac B ipſum E. Arqui {,, 7 
B. Ef::AB.AE(D.) g ergo A B etiam me- gro.def 7. 
A. 


tietur D, ſeipſo minorem. Q.E. 
A, 6. B,4, F=---- 2., Caſ. Sin 
C,;. D,zz. G-.-H--- A, &Bainterſe 
AD, 13. - compoliti fue- p, o 


riat , # reperiat- x 19,7. 
turC, & D minimiin eadem ratione. &ergo 
AD=BC. Erit AD, vel BC quezlitus. l7.4x.7. 

Nam! liquetB , & AipſumAD, velBC 
metiri. Puta A, & B metin F "I AD, nempe 
AperG, &B perH. mergo AG = F = BH. =; "YN 
»undeA.B:: H. Go:: C.D. ?proinde zque oconfr. 
metitur C ipſum H, ac D ipſum G. atqui D. G 7 
1:AD.AG(F.)ergo AD» meticur F 5 major £:04f7 
minorem. Q. E. A. 

Coroll, 

Hinc , {: duo numeri multiplicent minimos 
eandem rationem habentes , major miuorem, & 
minor majorem, producetur gumerus minimus » 
quem ul: metiyatur, 

PROF. 
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a . 
4-4 
C11.ox.F. 
d 12,9x,7- 


n 36. 7. 


bd 37.7. 


EVCLPIDIS Elementorum 


PROP. XXXVII. 


A,2. By 3. Sz duo numeri \, B nn. 
Ez 0:00, Oe merum quempiam C D me- 
C----F---D tiantuy ; etiam minimus FE, 
quem illi metiuntur , eun- 

dem C D metietur. | 
Sinegas, aufer Eex CD , quoties fieri po- 
teſt-, & relinquatur F D "9 E. quum igitur A 
& Ba metiantur E,b& E ipſum CF , cetiam 
A, & B metiuntur C F ;« mettuntur autem tos» 


tum CD ; 4ergo etiam reliquum F D metiun- | 


tur. ergo Enon eſt minimus , quem A, & 3 
mettuntur, contra hyp. 


P'koe. XXXVIII: 


Az3,B,4,C,6. Ty:bus numeris datis A, ByC, 

D, 12. reperire minimum, quem ill; me- 
tiuntur. 

# Reperi D minimum , quem duo A, &B 

meriuntarg quem (1 tertius C metjatur , pitet D 

efſequeljrum. Quod 1 C non metiatur D , ſit 


E minimus 3 quem C, & D metiuntur. Erit | 
+. E requihtus. 


A2.B, 3. C, 4. Nam ſingalos'A, B, C 

D, 6. +E, 12. neriri E conſtat ex 11, ax. 

Fc 7. Quod vero nullum ali- 

um F minorem'metiantur, 

facile oftenditur. Nam 1 affitmas , bergo 

metitur F; b protnde E'eundemF metitur , mz 
jor minorem. Quod et abſurdum. 


Coroll. 
Hine, f: tres numeri numeram quempiamme- 


trantur; ettam minimus > quenrilli mernuntur, 
eundem merretur. - | 


PROP. 


—— 
T” 


_ _—— 


+] + wi] + to] 


QTY 2 


TEE ear 


——— 


> Is 
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PROS NXXKXISX. 


As 12. Si numtferwm'A. quiſpiam numeyus 
B,4,C, 3- B metidtnr , vile A quem B meti- 
tur, partent habeblit ©, a metiente B 
denominatam. 4 —_ —— 
Nam quia A#=C , #&it ABC; *4y0 baeey. 
F - FE eyes, 
A=B. Q.E. D. S EDS 
C x L242) 
P ao XL. 


Si ninmerus A partets hdbutfit 
A, 15. quamibet B, metiera# Him nh 
B, 3. Cys, risC , &quo ipſa pits B denemniis 
natuy. " . : 
Nam quia BC «= A,b vx B. Q.E.D. ra 
7 ax.7, 


PROP. XLI. 


G12. Numeram' yepevive G , qui mini 
H--- mas cum fit, habeaxr deter partes ; 
c,1,4 | 
oP 
 [aveniarar G niinimus > quem denomiaato» , ,g,. 
res 25 3» 4 memeaneur. 6 Liquee G h rtes, d39.7. 
- 5 - $1 fieri potelt, H G habeat eafdem 
parres 3 c ergo 2, 3, 4 mEtiahrar HH, & promde . ,_ 
G non et = cr. » quem 2', $, 4 metiuntur. Gf 
contra conſtr. | 


+] «- wi] = of 


L 1B, 


{1 'n&2 
'LIB. VIII yt 
PRoO vp. I. "= 
A,B. B, 12. C, 18. D, 27. q 
. E-E--G---Ho-- | 
DBA ferint \quotcunque numeri dein- | - 
ceps proportionales Ay By C, ID; ex- | py 
tremi vero ipſorum A, D primi in- | © 
; ter ſe fuerint ; ipſt A,B, C, D mi- 
Srv nims ſunt omnium eandem cum es | © 
rationem habentium. og 
Nam,fi fieri poteRt, ſint alii totidem E,F,G,H | _. 
a14.7 minores in illaratione. #ergoex zquali A.D:; | - 
b2z.7. E..H. ergo A, & D primi numeri , 6 adeoque in F” 
c 21,7, ſua ratione minim1,e £que, metiuntur E , & H, : 
ſeiplis minores. Q, E. A. * 
| n1 
PROP. II. | " 
I. = 
Az 2. B, 3+ : q 
Aqz 4. AB, 6. Bq, 9g. '-00 
 -  AGS$. AqB, 12. ABq, 18. Bc, 27. n 
© Numeyos reperive deinceps proportionales minim(s, P 
quotcunque Juſſerit quiſpiam , in data ratione A te 
ad B. h 
Sint A, & B minimiin data ratione. Erunt 
—_ Bq tres minimi deinceps in ratione A y 
ad B. 2 2 
#17 y, + Nam AA; 'AB#;:A. B s:: AB. BB. item I 
+4 quia-A , & B b- primi ſunt inter ſe, c erunt 
di. 8, Aq, Bq inter ſeprimi; «4 proinde Aq, AB, Bj 
ſunt = minimiin ratione A ad B. 
Dico porro, Ac > AqB, AB4q, Bc in ratione 
A ad'B quatuor efſe minimos. « Nam AqAa, 
© AqBe 3 A Be::"ABA (AqR.) ABB. e atque 
A. B :: ABq. BBq. (Bc) Quum igitur Ac X | 
c 


liter Virt, 16s 


Bc F inter ſe primi fint , £erunt Ac , AqB, f:g.7, 
ABq, Bc quatuor = minimi 1n ratioue A ad B. 
,Eodem modo quotvis proportionales invelti ga- 


bis. Q. E, F. 


Covell, 
rt. Hinc , fi tres numeri minimi ſunt propot- 


etNe . | . : - 

ans | tionales 2» Extremi quadrari erunt ; {1 quatuor , 
i. | cubi. ; 

wy 4 2, Extremi quotcunque proportionales per 
e; | hanc propol. inventi in data ratione minimi, 1n- 


ter ſe primi ſunt. - 
H 3. Duo numer!y minimi in data ratione, me- 
tiuntur omnes medios quotcunque minimorum 


) © , , I D 
F | in eadem ratione ; quia ſcilicet producuntur ex 
H, illorum mulrtiplicatione 41a alios quoſdam au- 


meros. 
4. Hincetiam liquet ex conſtruftione, ſeries 
numerorum 1, A, Aq, Ac; 1,B, 'q» 3c; Ac, 
AqB, AB4, Bc, conltare xquali «.uititudine 
numerorum ; ac proinde extremos numeros 
quotcunque minimorum continue proportiona- 
| hom. efſe ultimos totidem continue proportio- 
nalium ab unitate. ut extremi Ac, Bc continue 
Fs, proportionalium Ac, AqB,AB},B., ſunt ultimF 


A totidem proportionalium ab unitate 1, A, Aq, 
AC; & 1,B, B4} Bc 

it Ss. tz A, Aq, Ac; & B,BA, BAq; ac Bqy ABq 

a | ſunt & in rarione 1 ad A. item, B, By, Bcz & 


AzAB , ABq; ac Aq» AqB ſunt 5 18 ratione 
mn 1 ad B. 


PROP. ILL. 
A,$. B,1:, C18. D, 25. $i (mt quot- 


e cungue numeys 
) A, B, C, D deinceps proportionales, minimi omni- 
e tm eandem cum eis rationem habentium;illorum ex- 
c wemi A, D ſun; inzer ſe primi. 

k 3 Nam 


164 


a 36.7. 
| bypot7, 


c9yaxy, 
d/8.y. 
£9.5. 


far.7, 


837.7. 


b 3 poff 7. 


EVCLIDIS Elementorum 8 
Nam fi « inveniantur totidem numeri minimi 


in ratione AadB', illi non alit erunt , quam, 


A, B,C, D; ergo juxta 2. coroll. pracedentis 
extremi A & D primi ſunt inter ſe. Q. E. DV. 


PR oP. IV. 


A,6. R,s. C,4. D:3- Rationibus da- 

H, 4+ F, 24. E,20. G,15. tis quotcunque in 

I--K--L--- minimis terminis, 

(AadB,&Cad 

D) reperire numeros deinceps minimos it datis ra- 
tionibus. 

s Reperi E minimum » quem B, & C metiuu- 
tur; & B ipſum E b zqye metiatur, ac A alterum 
F, puta per eundem H. 6 item C ipſum E » ac D 
alterum G #que metiantur : erunt F, Ez G mi- 
nimiin datis rationibus. Nam A He= F; & 
BHec=E. dergo A.B:: AH.BHe::F.E. 
Similiter C. D, :; E. G. ſunt igiturF, E, G 
deinceps proportionales in datis rationibus.Imo 
minimi ſunt in iifdem ; nam puta alios I, K, L 
minimos eſſe. f ergo A & Bipſos I & K, f pa- 
riterque C & D ipis K &L que: metiuntur, 
ergo B,& C eundem K metiuntur.gQuare etiam 
E.cundem K metitux , ſeipſs minorem. Q.E.A. 


A, 6. B, F. Go 4. Dz 3» Ez 5. Fa 7. 
H, 24. Gz 20. I, 15. K, 21. 

Datis vero tribus rationibus A ad'B, & C ad 
D,ac E ad F. reperi, ut prius , tres H, G,I 
minimos deinceps 1n rationibus A ad B, & C ad 
D. tunc {1 E numerum 1 metiatur, 


þ Sume alterum K,qu Pl F zque metiatur ; e- 
ruht quatuor H, G, 1, k - deinceps minimi , in 
datis rationibus ; quod non aliter probabimus , 
quam 1n priori parte. 


A, 6. 


a—_ .D7q2a4A + «© 


— 


ee. RR 
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A, % * F, C, 4. D, 3. E, 2. F, 7. 
H, 24. G, 29. I,15. 
M,48. L, 40. K, 30. N, ros. 

Sin E non metiatur I , fit K mini- 
mus , quem E, & I_metiuntur ; & quoties 
I1pſum K, toties G ipſum L , & H ipſum M me- 
tratur. quoties vero E ipſufn K , toties F ipſum 
N metiatur. Erunt M, L. K, N minimi deinceps 
in datis rationibus 5 quod demonſtrabimus , ut 
prius, 


FAD VT. 
Plani numeyi 
C.4 E3, CD, EF rati- 
D,6. F,16 ED, 18. onem habent ex la- 
CD;7 IF, J& teribus compoſiee. 


2g <—_ D 
| Ts 2, 
Nam quia CD. ED ac: C. E;a & ED. EF :: 217.7. 
D D : S ; , 
D. F. arque T9 = " ZE: c erit ratio moms ng: 
_ 5 0» 
Sg} —=zF#*y Q. E. D. 
PROP. VI. 


A, 16. B, 24. C, 36. D,54. E,8r. 
F, 4. G, 6. H, 9. 

Si [int quotcunque numeri deinceps proportionales 
A,B, C,D,E ; primus autem A ſecundum B non 
metiatur, neque altus quiſpiam ullum metietur. 

Quoniam A non meticur B , © neque quilibet , &f 8. 
proxime ſequentem metietur;quia A.B :: B.C:: 
C. D, &c. b Accipe tres F, G, H minimos 1n dos'y 
ratione A ad B. quoniam igitur A non mett- : 
tur B,« neque F metietur G. cergo F non eſt, 
unitas. ſedF, & H inter fe primi ſunt ; ergo dz. z. 
quum & fit ex xquo A. C :: F.H, & F non *'47: 
metiatur H, 4 neque A ipſum C metterur ; pro- 
inde necB ipſum D , nec C ipſum E , &c. quia 
A.Ce::B. De:: C.E, &c. Eodem modo 


L 3 ſumptis 


: 366 


86.7. 


EVCLIDIS Elementorum 


ſumptis quatuor vel quinque minimis in ratione 
A adB, oftendetur A ipſos D, & E 3 ac B ipſos 
E, & F non metiti, &c. Quare nullus alium me- 


tietur. Q. E. D. 
PROP.-VIIL 


A,3. B,6. C, 1:z. D, 24. F,48. 

Ss (int quotcunnque numer deinceps proportionates 
A,B, C, D, E; primus autem A &xtremum F. me- 
tiatur; is etiam metitur ſecundum B. 

$1 negas A metiri B , 4ergo nec ipſum E me- 
tietur, contra Hypoth. 


PROP. VIII. 


A, 24. C, 36. D,54. B, Sr. Si inter divos 
G,S. H, 12. 1,18. K, 27. Aumeros A,B 
E,32. L,48. M,72. F,108. + medi continud 

proportione ce- 
ciderint numeri ©, D ; quot inter eos medi con- 
tinua proportione cadunt numeri , tot & inter alias 
E, F eandem cum illis habentes rationem, medit 
continua proportione cadent. (L, M.) 

« Sure G, H,I, K mipvimos 5 in ratione 
A adC;berirex zquali, G.K:;A.Bc:: EF. 
ArquiG, & K dprimi ſunt interſe ; _ G 
xque metirur E, ac K ipſum F. per eundenz nu- 
merum metiatur H ipſum L, & 1 ipſum M. 
F itaque F,, L, M, F ira ſe habent ut G, H, LK; 
boceit utA,B, C,D. Q.E.D. 


SPSRo% 21280. 
th $i duo numert 
T3 ©. 2. A, B, (int inter ſe 


G,4. H.6. 1,9. primi , & inter 


A,8. C,1:. D, 18. B, 27. eos medit contt- 
nug proportione 

eeeiderint numeri, C, D; quot inter eos medi con- 
tinud 


A, 


7 
[i 


ne 
os 
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tinue proportione ceciderint numeyt , totidem (E.G , 
& F, 1) & inter utrumque eorum ac unitatem me- 
dit continua proportione cadent. 

Conllat1, E, G, A; &1, F,I, Beſſe =; & 
totidem quat A, C, D, B, nimirum ex 4 coroll. 
2.8, Q. E.D. 


Pro »y. Xx. 
A, 8.1, 12: K,18.B, 27, $7 inter dans 
E, 4. DF, 6. G, 9. numeros A,B, or 
D,z. F,3.  uinitatem continge 
I. Proportionales ce- 


" ciderint numer 
(E,D, & F,G,) quot inter utrumqueipſorum,” & 


unitatem deinceps medii continua proportione cadunt” 


numeri, totidem & inter ipſos medii continua pro- 
portione cadent, 1,K. 

NamE,DF,G; & A, DqF(T,) DG (K;) 
B ſunt 5 per 2. 8. ergo, &c, 


PROP. XT. 


A, 2. B,3. Duoram quadyatorum 

Aq»4. AB, 6. Bq, 9,  numeroram Aq, Bq unus 

medius proportionalis eft 

numerus A B. & quadratum Aq ad quadratum 

Bq » duplicatam baber lateris A ad- laths B ratio- 
em. 


etiam Ke =3z bis. Q. E.D. 


L 4 PROF. 
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s Liquet Aq, AB, Bq, eſſe 5%. 5 proinde 44 


169: 


42.1, 
bo defis. 


oo” 
&F 
w 


EVCLIDTIS Elamentorum 


PROP. XIT. 
Ac, 27. AqB, 36. ABqp 43. Br, 64. Duorum 
»3+« Bo4 cuborum nu- 
A\q 9- AB, 12, Bqz16, merorum Ac, 


Bc duo wo: 


dii Cy ſunt numeri AqB, AB. Et cubus v 


cubum Bc tpiplicatam habet lateris A ad 
_ B rationem. 


{ 


« Nam As, AqB, ABq Re fupt = ip ratio | 


ne A adB.b projgde 3 — —=#F ter. Q.E.D. 


.P.800', XIIL 
\A>z3> Bag. C,8 
At% 4 AR, $a Re16. BC,3z. Ga. 64+ 
Ac& AB 6, &A Bq. 33. Bc, 64, BqC, 138, BCq, x56, Cc, £14. 
$i ſine quotliher numeri deinceps propextianader, 
A,B, C; & = —— quiſque ſeipiew | or 
a{ignss 5 qui ab illis gradulbi fuerint, Aq, Bc 
proportionales erunt: gje ſi naxert primym ht 


B, C multiplicantes jam faftos Aq, Bq, Cq feee- 


rint aliquos Ac, Be, Cc; ipfi quoque proportionales 
erunt. + ſemper circa extremos hoc eveniet. 

Naw. Aq, AB, Bqy BC, IJ +=. b ergo 
a Ag Bai: By C4 Q.&. 

" Ttem Acz AqB, ARq, Bc, Bic. BCq, Cc 
ſuut = »-b ego term ex quo, Ac, Bc :; Bc. 
Ge. QLF.D. 


P a oÞP. YFIV. 
Aq»4. AB,1z. Bqyz6. Si quadratic the 


Az 2, B,6. merns Aq quadra- 
tum numerum Bq 

metiatuy,e latus unius (A) metietur latus alterius 
(B:Y & ſe uniu ny latus A metietur latus al- 
terius B, & quadratus Aq quadratum Bq metietur. 
*, Xyp. Nam Aq, ABs :; AB. Bq 3 cum 
'Igjtur ex hyp. Aq metiatur Bq; idem Aq ſe 
cundum 


— S— 5 
. 


—- — 9 
* 
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cundum AB b metierur. arqui Aq AB::;A.b7.8 

B. cergoetiam A metiturB. Q. E. D. CLALER: 
2. Kyp. A menitur B. cergo tam Aq ipſum 

A B,c quam A BR ipſum By metitur; 4 & proinde 4 ut «x.y, * 

Aq meticur By. Q. E. D. 


PFRaOP. XV. 


A, 2. B,6. $i cubus nu+ 
Ac,8.AqB,24.Bq,72. B:z216. merus Ac cu- 
| bum numerum 
Bc metiatur , & latus vnins (\) metietuy latus 
alterius (B: ) Et (i latis A unius cubi Ac latus B 
alterius Bc muidtur » & cubns Ac cubum Bc 
metietuy, | 
I. Hyp. Nam Ac, AqB, AB1,Bca ſunt =. az.& 128. 
ergo Ac , b metiens extremun Bc, cetiam ſe- * 
cundum AqR metietur. atqui Ac. AqB :: A.B.. © 
dergo etiam A metietur B. Q. E.D. 
2. Hyp. A metitur B; d ergo Ac metitur AqB, d20.df 7. 
que AB4, & hic Bc; ecrgo Ac metietur Bc. , xox. 


Q. E. 1. 


PROP, XVI. 


A, 4. B, 9. Si quadratus numerus Aq 
AJ 16. Bq, SL. quadratim numerum By non 
metiatur neqae A latus unus 

alterius latus B metietur: & ſi A latus unius qua- 
drati Aq non metiatur B latus alterins Bqy neque 
quadratus Aq quadratuns B | metietury. 

1. Hyp. Nam h afftirmes A metiriB » getiam «14 8, 
Aq ipſum Bq metietur, coutra hyp. 

2. Hyp: Vis Aq metirs Bq ; «ergo A ipſum 
B metictur, contra hyp. 


PROP. 


170 


arg.8. 


EVCLIDIS Elementorum 
PROP. XVII. 


A,2. B,3. Si cubus numeyus Ac cu 
Ac,S. B:, 27. bum numerum Bc non metia- 
tur ,neque A latus unius latus 
B alteyius metietuy. Er [t latus A unius cubi Ac 
latus B alterins Bc non metiatny , neque cubus Ac 
cubum Bc metietur. 
r. #zþ. Dic A metiriB; « ergo Ac hetietur 
B-. contra Hypoth. 
2, Hyp. Dic Ac metiri Bc ;# ergo A ipſumB 
metierur. contra Hyp. 


PROP. XVIIT. 


C,6. D,:. Duorum ſimilium pla- 
CD, 1:. norum numerorum CD, 
E,9. F,;.DE, 18. EF , unus medius pro- 
EF, 27. portionalis eft numerus 


DE : & planus CD 


' ad planum EF duplicatam habet lateris .C ad latus 


* 21. df.5, 


a 17.7. 
b 24.5. 


c1o.df.g. 


homologum E rationem. 

Quoniam * ex hyp. C.D:: E. F ; permu- 
tandoertC.E::D.F. aqui C.E «:; CD. 
DE; «& D. F:: DE. EF. b ergo CD. DE:;; 
DE. EF. Q.E.D. 

c Ergo ratio CD ad EF dupliczta eſt rationis 
CDadDEz; hoc eſt rationis CadE, vel D 
ad F. 


Coroll. 
Hinc perſpicuum eſt , inter duos fimiles pla- 


nos cadere unum medium proportionalem , 10 
ratione laterum homologorum. 


PROP. 


Cd. Gena: 


m 
lc 


i  @ wc &@ 9" A AD. — > 


LD oo .,,, — _ ER 
——— 
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PROD FILL 
CDE, 30. DEF, 6. FGE, 1:9. FGH, 245. 
CD,6.DEF, 12. FG, 24. 
C,2. D,3. E,5. F, 4. G, 6. H, 10. 


Duorum ſPmilium ſolidorum CDF, FGH , dno 
medii propoytionales ſunt numeri DFE , FGE. Et 
folidus CDE ad folidlum FGH triplicatam vatio- 
nem habet lateris homologi C ad latus homologrm F. 
Quoniam ex* hyp. C.D:;F.G3; & D. «wag. 
E :: G. H , erits permutando C. F :: D. Go :: 3037 
EF. H. arquiCD.DFb:1C.F;«&DF.F Gb:: eg. 
D. G.c quare CD. DF:;:DF. FG:: E. H. 47-7 
dergoCDE.DFE::DFE.FGE:: E.H:: 
FGE.F GH. ergo inter CDE, FGH cadunt 
duo medii proportionales, DFE, FGE. Q.E.D. Pp 
eT iquet igiturrationem C D E ad FG h tuphi- CET 
catam efle rationis CDE ad DFE , vel CadF. 


Q.E,"D. 
Coroll. 


Hinc , inter duos {imtles ſolidos cadunt duo 
med11 proportionales, in ratione laterum homo- 
logorum. 


SEE + $4 


A, 1:2. C,18. B, 27. Sz inter duos nu- 
D, 2. Ez, 3. F,6. G,z9g. meros A,B, unus me- 

dins proportionali ca- 
dat numerus C,ſtmiles plani erunt illi numeri, A,B. 

« Accipe D , & E minimos in ratione Aad ,,;, 
C, vel C adB. bergo D zque metitur A, acE du 7 
wſum C, puta per eundem F.5 item D xque me- 
titur C ac E ipſum B, puta per eundem G. c er- c9 «c 9. 
goDF=A,& EG=B. dquare A, &}B plani — 
\unt numeri. Qaia vero EFc= Ce=DG; 
ecrit D.E::F.G, & viallim D.F ::. E.G. 
fergo plant numert A > & B etiam limiles ſuar. 

D. 


egy. 
t +41 


PROP. 


272 


21, $. 
bio $. 


C1t.def 7. 
Seoe.189. 
C<2iL fy. 


fg.ex 7. 
g i7 def.7, 


b 19. 7, 
a9. 6. 
i eenflr. 
m an def.7 


» 10.8, 
dz, 


EVCLIDIS Elementorum 
PROP. XXL 


A,16.C,24, D, 35. B, 54. $i inty 

E, 4. F,6. G,g. duos nun 

H,:.P,:.M,4. K,;. L,z. N,s. ros A,B du 
medit 


portionales cadant numeri CD; ſimiles ſolidi erun 


- 


ili numeri, A, B. 


aSume E, F, G minimos := ia ratione A aj! inte 


A,1 
C; 


C 4 
q#a 


I 


C. bergoE , & G ſunt numeri plani fimile, | un! 
hujus lateraſint H & Þ; illius K & L :e ergo H,! qua 


K::P.L::dE.F. ArquiE, F, G ipſos A,C, 
D e #que metiuntur , puta per eyundem M; j- 
demque ipſos, C, D, B zque metiuntur , put: 


per eundem N.fergo A EM=HPM,/ſs&| 


B—=GN=KLN;gquareA &B folidi ſutt 


numeri. Quontam vero Cf= FM; & Df=| 


FN, eritM. N#::FM.F Nk:: C. D1::E 
F::H.K :: P-L. mergo A, & B ſunt numer 
ſol1di tumiles. Q. E. D. . 


PROP. XXIL. 
A,4 B,6. C,9. Si tres numers A, B, 
C deinceps ſent properti- 


onales, primus autem A ſit quadratus, & tertius C | 


quadratus erit. 

Inter A, & C cadit medius proportionalis. 
«ergo A,& C ſunt ſimiles plani; quare 6 cam A 
quadratus {tr, etir C etiam quadratus. Q.E.D. 


PROF. XXIITL. 
A,$. B,i2z, C,18. D,z7. Si quatuoy numtn 
A, B, C, D dei 
ceps [int proportionales ; primius autem A ſit cubus, 
&- quarytus D cubus erit. | 
Nam A , & Þ © fimiles ſohdi ſunt; ergo 
b cum A cubus fit, erit D cubus. Q_E. D. 


| 
[ 


PROP. | 


| ity 
nnme. 

\,B du; 

4 

t exun 


Aa 


CET 


{ 


P_- ' 
miles, | 


po H,\ 


b C 
M; t- 


Putz| 


I,16 
i Curt 
)f= 


jo E. 
mer 
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PROP. XXIV. 


A, 16: 24. B, 36. Si duo numeri A, B 14- 

C,4. 6. D,g. tionem habeant inter ſe , 

quam quadratus numer :s. 

C ad quadratum numerum D » primus autem A (it 
quadratus ; > ſecundus B quadyatus erit. 

Tater C, & D numeros quadratos , * adeoque + 8.8. 
incer A, & Beandem rationem habeures, « cadit p 
unus medius proportionalis, Ergo b cum A 6p. 
quadratus (it, © etiam B quadratus erit. Q.F.D. <-#. 

Coroll. 

1. Hinc {+ fucrint duo numero ſimiles AB,CD 
(A. B:: C. D) primus autem AB ſit quadratus, 
etiam ſecundus CD quadratus erit. * (1A 88 

* Nam AB. CD :: Aq. Cq. 

2.Liquer ex his, proportionem cujuſvis nume- 
ri quadrati —— non quadratum , exht- 
bert nullo modo poſſe in duobus numeris qua- 
dratis. unde non erit,Q. Q :: 1.2.nec 1.5. :: Q. 

CQQ. &c. 


PROM EEY. 


C,64. 96, 144. D216. Si duo numeri 


A,8. 12.18, B, 27. A, B rationem inter 
habeane , quam 
cubus numerus C ad cubum numerum D , primus 
autem A (it cubus, & ſecundus Bcubus erit. 
@ Inter C, & D cubos, þ adeoqueinter A & 2. 
B eandem rationem habentes , cadunt duo me- ; 
dit proportzonales. ergo propter A c cubum , 5” 
4etiam B cubus erit. Q. E.D. | 
Coroll. 
1.Hinc etiam f fuerint duo numeri ABC,DEF 
(A.B:: D.E. &B. C::E.F;) primus autem 
ABC cubus fuerit , etiam ſecundus DEF cubus 


erit. # «11,.& wk. 

* Nam ABC. DEF :: Ac = Dc. 
2. Patet etiamex his, proportionem cujuſvis 
un- 


174 


Vile Cla-. 
vium. 


EVCLIDIS Elementorum 


numeri cubj ad quemlibet uumerum non cubum 
non polle reperirt ix duobus numeris cubis. 


PROP. XXVI. 


A,20. C, 30, B, 45. Similes plant numer 
De bs Fs A,B rationem inter ſe 
habent, quam quadra- 

tus numeyis ad quadratum numerym. 
Inter A, &B « cadir unus medius proportic- 
nalis C. b ſuine tres D, E, F mintmos + in ra» 
tione A ad C. Extreni D) F þquadrati erunt. 
atqui ex quali A.Bc :; D. F. ergo A. B:;; 


Q. Q.. Q. E. D. 
PRoP XXVIL 


A, 16. C, 24. D, 36. B, 54. Similes ſoli- 
E,8, F,i:, G,18. H, 27. &di numeri A, 

B,rationem ha- 
bent inter ſe, quam cubus numerus ad cubum nume- 
rim. 

« Inter A, & Bcadunt d:10 medii proportio- 
nales, puta C & D : bſume quatuor E, F, G, H 
minimos 5 ta ratione Aad C. 6 Extremi E, 
H eubi tunt. Ar A. Be: E H:: C. C. 
Q. E. D. 


Scho!. 


1. Ex his infertur , nullos numeros hadentes 
proportionem ſuperparticularem , vel ſuperb! 
partientem, vel duplam, aut aliam quamcunque 
multiplam non denominatam a numero qua 
drato,effe fimiles planos. | 

2. Nec duo quivis primi numeri , neque duo 
quicunque inter ſe primi, qui quadrati non f1ut; 
imiles eſſe poſſunr. 


=Y 


— 
— 


oe er 


PE vFYys 


15 


LIB, IX. 
of © : Js * 
A; 6. B, 54+ 


Aq, 36. 108. AB, 324, 


PRI duo ſimiles plani numeri A, B multipli- 
cantes ſe mutuo faciant quendam A By 

DIS produftus AB quadratus erit. 

- Nam A. Bs :: Aq. Ag; cum igitur 8 17.7; 
* : ow: ' = 
inter A, & B b cadat unus medius proportiona- c8. 8, 
lis, « etiam inter Aq, & AB cadet unvs med.pro- 
port. ergo cum primus Aq lit quadratus, 4 etiam 4d 22.8 
rertius AB quadratus erit. Q. E. D. 

Vel fic. Sint ab, cd ſimiles plani, nempe a.b :: 

c.d.x ergo a d==bc.quare abcd,vel adbc3—adad , wy. 1 
= Q: ad. Yiex 7, 


PROP. I]. 


Si duo numeri A,B fe 

A, 6. B54. mutuo multiplicantes faci- 

Aq, 36. AB, 324. ant AB quadratumyſimiles 
| plani erunt, A,B. 

Nam A.B#:: Aq. AB ; quare cum inter Aq, a 19.9. 
AB 6 cadat unus medius proportionalis, c eriam 2.4% 
uaus inter A, & B medius cader. 4 ergo A, & B y 10. 8, 
ſunt ſimiles plant. Q. E. D. 


PUGORA ITIIL 


A,:. Ac,$. Acc, 64. Si cubus numeris Ac 
ſeipſum miillipltcans pro- 
creet a/liquem Acc, produttus Acc cubus erir. 
Nam 1.A 9:: A.Aqb:; AqAc.ergo inter 1,& 
Ac cadunt duo medi proportionales.Sed 1. Acs:: 605.409; 
Ac,Acc.c ergo inter Acz& Ad cadunt etiam duc ©88, 
| med:t 


176 


4d:;.8. 


217 Y. 
her vs. 
c8.8. 


diz.% 


219.9. 
b 12, 8. 
c$8. 
daz, 8. 


a Hp. 
b 19 def.7. 
c59. 


EVCLID I $ Elementorum 


medii proportionales.P:oinde cum Ac fit cubus, 
derit Acc cubus. Q. E. D. 

Vel fic ; aaa(Ac) in ſe duſtus facit aaaaaa, 
(Acc;) hic cubus eſt , cujus latus aa. 


PrOeoP. LV. 
' A a X.. Si cubus numerus Ac 
Acc, 64. A. Bc, 216, cubum nemerum Bc mul. 
tiplicans , faciat aliquem 
AcBc, fitns AcBc cuba: erit. 

Nam Ac. Bc © ;; Acc. AcRc. ſed_inter Ac 
& BCb cadunt duo medi! proportionaleszc ergo 
inter Acc, & AcB: totidem cadunt. iraque cum 
Acc fir cubus, derit AcBc eriam cubus. Q.E.D. 

Vel fic. AeBc =aaabbb Cababab) = C: ab. 


PROP. Y. 


Ac,8. By, 27. Si cubus namerns Ac 
Acc, 64. AcB, 216. numerum quendam B mul- 
tiplicens , faciat cubum 
AcB; &+ multiplicatus B cubus erit. | 
Nam Acc. AcBs:: Ac. B. S:d inter Acc, & 
AcB b cadunt duo medii propertionales. c ergo 
totideny cadeat rmrer Ac,& B. quare-cum Ac cu- 
bus fat, d ettam B cubus erit. Q, E. D. 


Prop. VI. 
A,8. Aq, 64. Ac, 512. $i numerus A ſe- 
ipſum multiplicans fer 
ciat Aq cubum; &> ipſe A cubug erit. 
Nam quia Aq« cubus, & AqA ( Ac) b cu 
bus, < erit A cubus. Q. E. D. 


PROe. VIL. 


eat 


A,6.B, 11, AB, 66. FS compoſieus numer 


D, 2. E,3. A numerum quempiam B 
multipticans » quempien 
faciat AB, fans AB ſolidns evie. _ 


Quoniam 


liqu 


©! 
re 
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Queniam A compoſitus eflz ametitut eum a # 13.47 
liquis D, puta per E. bergo &—DE; c'quare © yr 


DEB = AB ſolidus eſt, Q: E. D. 
PRoePr. VII 
I. az 3- a®, 9. a3, 27.44, 81 ag, 243.26, 729, 
Si ab unitate quotcunque numer deinceps propoy- 


tionales fuerint (1, az a *, az a4, &c, ) tertius 


quidem ab unitate a®* quadratus eſt; &# unum inter- 
mittentes,omnes (2 42 a 6, as, &c.) ; quartus axrens 
a 3 eſt cubus; &+ duos intermittentes. ownes (a 6,4 g, 
&c.) ſeptimus vero a $,cubus ſimul t- quadratas; &+ 
quinque imtermittenses omnes (a **, a 3, &c.) 

Nam 1. a*= Q. a. &a 4 —aaaa = Q.aa, 
& a 6 = aaaaaa == (). aaay &c. 

2.43= aaa =C.a.&a6= aaazaaa = C. 
aa. & aaaaaaaaa == C. aaa, &c, 

3- a 6== aaaaaa == C. aa== Q. aaa-ergo,&c. 

Vel jaxta Euclidem;quia 4; a:: a. a *beric a by. 


3 == Co 2 int = cerit £29 7: 
a*=Q:a. ergocuma®*, az,aqhnt >cerit 005 


. tertius a 4etiam quadratus. pariterq; a *,a 3G. 


Item quia 1:48: a*% a3. cerita39=a*®ina= 

C: a.d ergo quartus ab a, nempe-a g, etiam cn- 4 23. 8. 
bus erit , &c. ergo a $ cubus ſimul & quadratus' 
exiſtits &c. ; | 


PROP. IX% 


I. ay 4. a3; 16.21, 64. 2 43 256, &c, 
I. az8. at, 64.4 3z512. a4, 4096; 

Si ab unitate quotcunque numeri deinceps pro-. 
portionales fuerint (1, ay a *, a3, &c.J 3 qui vera 
(a) poſt unitatem, ſit quadratus ; & reliqui onnes,' 
Az 4 3z 24, &c. quadrati erunt. At ſia , quipoſt 
unitatem,ſit cubus, & reliqui omnes a *,4 3,a 4&c, 
cubj erunt, 

1. Hyp. Nama * a%,aS; &ec. quadrati ſunt 
ex przc. item quia a ponitur quadratus , serit ,,,q 
tergius.a , quadratus, pariterque af, a7, &c. ergo 
onines, M 2.Hyp. 


4 
- 


EVCLIDI S- Elementorum 


2. Hyp. a cubus ponitur, * ergd at, a7, a '» 
cubi ſunt : atqui ex preced. a?, a6, a 9, &c. cubi 
ſunt. denique quia 1. a:: 3. aaz*erta®=Q;: 
a. cubus autem in ſe @ facit cubum ; ergo a , cu- 
bus eſt, & eproinde ab eo quartus a 5, paricerqz 
a ®, a'1, &c. cubi ſunt. ergo on-ues. Q. E. D, 

Clarius forſitan fic; Sir quadrari a larus b. er- 

© ſeries a, a 3, a 3,a 4, &c. aliter exprimerur {icy 

b, by, £6, ts, &c* liquet vero hos omnes qua» 
dratos eſſe ; & ſic etiam exprimi potſe;Q : b, Q: 
bb, Q: bbb, Q: bbbb, &c. \ 

Eodem modo, fi b latus fuerit cubi a, ſeries 
ita nominari poteſt ;3bz.b6s, bg, b >, &c. yel 
C:b,C:b,C:b3,C: b4,&c. 


PROP. X. 


1z2, a*%, a3, a4, a5,a6. Si ab unitate quot- 
Iz 2, 43 8, 16332, 64 cunque numeri deinceps 
| propor tionales fuerint ( 1, 
az a, a 3, &c.) z qui vero poſt unitatem (a) non 
fot quadratus, a alius u/lus quadratus erit, pre- 
ter a z tertium ab unitate, & unum intermitientes 
omnes (a4, a6, ag.) At fa, qui poſt unita- 
rem non fit cubus, neque ullus alius cubas erit pre- 
ter a3 quartum ab unitate, & duos intermittentes 
omnes, a6, a9, a i, exc. 
1. XHyp. Nam {© fieri potett; fir a 5 quadratus 
numerus. quoniam igitur a. a z 4:*a4. ag atq; 


inyerſea$. a,4::-a2. a; ſinrque af, & a , b qua+, 


drati, primuſque a , quadratus, c etit a etiam 
quadratus, contra Hyp. 

2. Hyp. Si fieri potelt, fit a4 cubus. quoni- 
am igitur 4ex quo a4.a6::a. a3, atque in- 


d 14 7. verſeag.2,:: az. a;6 fintque a6, & a, cubi, 


& primus a z cubus, « etiam a cubus erit, cons 


© 35. 8, tra Hypoth. 


PROP. 


Di 
= 


deinc 
mino! 


propo 
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Liber IX, 
& 3 } eo ve 


tz 23 293 A33 A4z Aft» 26 ' Si ab 
I, tf, 8, 27, $1, 243 729. nitate quot- 
. Eung; numeri 
deinceps proportionales fuefint (t a; 24, a3, &c.) 
minor majorem metrituy per aliquem eorum qui in 
proportionalibus ſunt nameris, 
32 | aaa. 
Quonam I. a:: 2. aa, 4 ent = =a= _ 


item quia I. aa 6:2 4. aaa © exit = 
; A 

a4 af 

22a = a3 &c. denique quia I. a36::a. at, 
a4 a6 

8 grit a =:a9= az &c. 


d 6 Coroll, 

Hinc, fi numerus qui metitur aliquem ex pros 
portionalibus, non fit ugus proportionaliums 
neque numerus per quem metitur erit aliquis ex 
proportionalibus. | 


PROF. XIT. . 

I, a4, 2232433 245 $i ab unitate quotcungs 
1z 6,36, 216, 1296, mumeri deinceps proportio- 
B, 3. nales fuerint' (1 , a, 22» 

. 23» 449 )3 quicungae pri- 
morum numerorum B ultimum a 4 metiuntkr, iidem 
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(B) & eum (a) qui unitati proximus eſt, metientur,. 


Dic B non metiri az «ergoB ad a primus eſt g 
þ ergo B ada'® primus eſt 3 &« proinde ad a4 
quem metiri pogitur Q. E. A. 


Coroll, ; 
1. Itaq; omnis numerus primus uleumum me- 
tiens, metitur quoqs omnes alios ultimum pre- 
cedentes. M 2 2. Si 


« 31, F. 
[-) aF. ”. 
cex& 7. 


120 EVCLIDIS Elementorum 
2. Si aliquis mamerus non metiens proximum 
unitati, metiaturultimum , erit NUMErus Cont» 
politus. t | 
3 Si proximus yaitati fit primus gumerus , 
nullus alius primus numerus ultimum metietur, 


P. x0 P. XIIL. 


" 4, a, a3, av, | $i ab unitate 
I, $» 25, 12,5, 625, gm—_—_— 
nz<n Fooke <> einceps proportio- 


7 nales fuerint (a , 
a*, a? , e*c,) , qui vero. poſt unitatem. (a) primus 
* 1+ © it; maximum aullus alius metietur , preter eos qui 
ſunt in numeris proportionalibus. __ 

t$1 Keri potett ,' alius /quiſptam E metiatur 44, 

a eor.12.9.% nempe per F ; «erit F alitus extra 4, a® , a3, 
d3cor.14.9. Quja vero E metiens «4 n6h metitur- ,, b erit 
4237  Enumeruscompolitus ; c ergo eum aliquis pri- 
©3 eras 9, Mus metitur, 4qui proinde ipſum a4 metitur ; 
e ideoque alius non elt , quam «- ergo « meth 
rar "E, Eodem tdds' oftenndetur T compotitus 

nttfi6rus; irietiens & #, adeoque's ipſum F metiri. 

ou iciqqequum'EFF=2,=2ina;eait a. ::F, 
Þ 20. 5, 43. ergo cum 4 metiatur BE , b zque F metietur 
keor.11, 9. 43, puta per eundem,G. & Nec G erite , vel? 
ergo) ut prius, G eſt numerus compolitus , & s 

elf menwr/quiniteltur FGfF= 0 =4:i0 4; 

g it "#F\:Gi"#z; & froinde > quia A metitur 
Fs&#*que G metittur 2*, feilicet per eundem H; 
&quhijoh eſt 41 ergo-quum G H = 42 = as. 

lio.y, 1 &ft'H.* a Va:G. J quia a metir i 'G Cut 
m 20 ef. y, prits* } 'w trtam" H metictuir « > nunidfum pri- 

—— yy CR Lbs 
4 v8 b: 9 ; | 


Prot. 
9.4 -41:% 


Liber IX. | 13; 


EZ = WW 4h / 


A, 30. Si minimum numer A 
B,2. C,3. Dzs. priminumeri B, C, D me- 
if. Foo tiantur; nullus alius nume- 


rus primus E illum metie- 
tux, preter eos, qui & principio metiebantuy. 
Sifteri poteſt , fie3 =F.« Ergo A=EF. ag.ex.y. 
b Ergo finguli primi numer B, C, D ipforum ,,, , 


E, F unum metiuntur ; non E , qui primus po- 


nitur; ergo F , minorem ſcilicet ipſo A ; contra 
Hypoth. 


PROP. XV. 


A, 9. B, 12. C, 16. . Si tres numeri A,B, C 


D,3- E24. deinceps proportionales, fue- 
rint minimi omnium ean- 


b ergo A=Dq; b & C=Eq; b & B=DE. Quia Do's. 
yero D ad E eprimus eſt, d ertt D++E primus ad es ma 


ſingulos D, & E.* ergo D in D+ Ee=Djz-+ » 26 7. 
DE (fA + BY ad Eprimus eſt , ideoque ad C 0 3.0 
vel Eq. Q. E. D. Pari pafto DE+Eq (B+C) guy. 7. 
ad D primus eſt, & proinde ad A=Dg.Q.E.D. 
Denique quia B ad D+E 6 primus elt ; 1s ad 167, 
hujus quadratum & Dq + 2 DE + Eq(A,+2: 1; 7. 
B-+C)primus erit.! quare idem Bad A+B—+C, 

t adeoque ad A+C primus erit. Q_E. D. 


M 3 PROP. 


823.9. 
bx1.9. 


c 26. def'y, 
du,ex,7. 


K $.6X.9. 
b per 20.7, 


$7.0x,7, 


w- - s 


tor um 
P x 0-». XVI. 


A,3. B,y. C--- Fi duo numeri A, Bpri- 
m4 inter ſe fuerint ; non erit 
ut primus A ad ſecundum B , ita ſecundus B ad a+ 
lium quempiam C. 

DicA.B:: B.C. ergo quum A & B in ſua 
ratione s minimi f1ot, A 6 metietur B zque ac B 
ipſum C ; ſed A « ſeipſum etiam metitur z ergo 
A & B non ſunt primi inter ſc, contra Hypoth. 


Pho y. XVII. 


A,$. B, 12. C,18. D, 27. E--- 

Si fuerint quotcunque numeri deinceps proportio- 
nales A, B, C,D, extremi autem ipſoruam A, D 
primi inter ſe ſint ; non evit ut primus A ad ſecun- 
dum B, ita ultimus D ad alium quempiam E. 

Dic A. B:: D. E. ergo ricilind A.D::B.E. 
ergo quum A & D in ſua ratione a mintm1 ſor, 

.b mettetur A ipſum B ; equare B ipſum C,, & C 
ſequentem D, 4 adeoque A eundem D metietur. 
Ergo A & D gon ſunt primi inter ſe , contra 
Hypoth. 


PROP, XVIII. 


A, 4. B, 6. Go 9. 

Bq, 16. conſiderare an poſsit ipſis ter- 

tins proportionalis Cinveniri. 

Si A metiatur Bq per aliquem C , « erit AC 
==Bq. unde bliquet eſſe A.B ::B.C. Q.F. F. 

A,6.B,4.Bq,16. Sin A non metiatur Bqznon erit 
aliquis tertius proportionalis. 

Nam dic A.B :; B.C. « ergo AC=Bq.e proinde 
N=6. Scilicet A metitur Bq, contra Hypoth. 


PROD... 


Duobus numeris datis A, B, . 


* %\ 


Liber 1X, 18; 
Pacse.''tFit 


A,8. B, 12., C, 18. D, 27. Tribus nume- 
LC, 216. __mrsdais\,B, C, 
. conſiderare an 

poſit ipſis quartus proportionalis D inven'ri, 

St A metiatur BC per aliquem D ., «ergo agaex.z. 
AD =B C;bconltat igitureile A.B :: C. p. bexig?. 

,B.F. | 
hy A non metiaturB C , non datur quartus 
proportionalis; quod oſteadetur , prout in pra- 
cedenti. 


PROP. XX. 
Primi numeri pluyes ſunt 
A,2.B,;z. C,5. omni propoſita multitud:- 
D, 30. G-+--- ne primorum numerorum 
A, B, C. 
s Sit D minimus , quem A, By C metiuntur, a 38.7. , 
ſi D-+1 primus fit , res patet ; f compoſitus , 
þ ergo aliquis primus , puta G, metitur D-+1 , b 33.7. 
qui non eſt aliquis trium A,B, C ; nam fiicta, _ 
quum is £ totum U-+1,& 4ablatum D metiatur, href: 
ejidem reliquam unitatem metietur. Q. E, A. euaxy. 
Ergo propolitorum primorum numerorum mul- 
ticudo aufta eſt per D++1; vel ſaltem per G. 


PROP. XXL. 


5 ga 3 $ © 
A a@*+*s cc om MOOT a. «* G..D 2ZO. 
' Si paves numeri quoccungue AB, B\, CD com- 


ponantur, totus AD per erit. 
« Sume EB=! AB & FC=2 BC, &GD=? »6.tfy 


z 3.7. 
CD. b liquer EB + FC + GD=! AD. cergo e6.afy, 
AD eſt par numerus. Q_E. D. 


M 4 PROP. 


184 EVCLIDIS Elementorum 
PR OP. XXIL. 


. I I I 
" FRREIER F.B...... G.C..H.D.L.E 2: 
9 7 5 3 
$i impayes numer; quotcunque AB,BC, CD,DE 
componentur,multitudo autem ip ſorum fit pay; totus 
AE pay erit, 


ay fy)  DetraRtaunitate ex ſingulis imparibus, « ma- 

nebunt AF, BG, CH, DL numeri pares , & 

SG —_— proinde compoſitns ex ipſis par erit ; adde his 

# e parem numernam conflatum ex re{iduis unitati- 
bus, 8 totus idcirco AE par erit. Q. E. D, 


PROP. XXIIUL. 


7 5 I St impares nu- |, 

A.....B...C..E.D 15. meri quotcunque 

3 AB, BC,CD 

componantuy ,mul- 

titudo autem ipſorum ſit impar; & totus AD impar 
erit. 

Nam dempto CD uno imparium,reliquorum 
$12.9, Ageregatus AC 6 elt par numerus, huic adde 
dur. D 1 ;btotus AE eſt etiam par ; quare reſtt- 
£7-4f7- tuta unitate totus AD c impar erit. Q. E. D, 


FAD EARIT 


BY Si 4 peri numero AC 
A...B....D. Co. par AB detrahatur , & 
6 reliquus B C pay erit, 


"HE > Nam 6 BD (BC = 

. 1) impartfuerit,#serit BC (BD-+1) par. Q.E.D. 

$2:591-4 $1n BD parem dicas , SI AR®+ nates c erit 

eng, AD par;«ideoque AC (AD— 1) impar , con- 
tra Hypoth. ergo BC eſt par. Q. E. D. 


PROP. 


A »* 


Liber IX, ivy 
PROP. XXV. 


205, Si & pari numero AB 
A....D.C..Bio. impar A Cdarabatur, 
7 &+ reliquus C B impor 


erit. 


eſt par. c ergo CB (DB =1) eſt imvar. Q.E.D. coy. 
PkoPp. XXVI. 


«0 I Si ab impayi numero 
A...C...D.B11 AB impar CB detra- 
7 hatuy , reliquus A C 

ar erit. 


Nam AB—1 (AD) & CB=-1 (CCD) 
s ſunt pares, b ergcoA D=CD (AC) ett par. 29.47 
Q. E.D. x d14 9. 


PRoP. XXVII. 


a Si ab impari nmero 
A.D..C.....B 1t. £ Bpardetyahatiy CB, 
5 reliquus AC impar erit. 


Nam AB —r (DB) 
aeſt par; & CBponitur par. 6 ergo reliquos a 7,4f 7. 
CD par eſt, cergo C D++1 (CA) eſt impar, $'4;% 
Q.E. D, M4 


PROP: XXVIIL. 


A,3. Si impar nutmerus A parem nuthe- 
B, 4. rum B multiplicans fecerit aliquem 
AB,12. AB, faftus AB par erit. 
; Nam AB #« componitur ex im- a hs. & 4. 
pari A toties accepto , quoties unitas continetyr 4f7- 
1nB parl. bergo AB eſt par numerus, —— 
Schol. 
Eodem modo fi A fit numerns par, erit A B 
Par. 
PrOP. 


a 15. .def.y, 
baz 9. 


a94x?7, 
o = 9. 


»«:J 9, 


«28.9. 


EVCLIDIS Elementorum 
FF # * W $ 4 + * 


Si impay numerus A , mparem 1u- 
merum B multiplicans fecerit aliquem 
AB; fattus AB impar erit. ; 

Nam AB « componitur ex B im- 
part numero toties accepto,quories unitas iuclu- 
diturin A etiam impart. b ergo A B eit impar. 


Q.E. D 


Scholium. 


By 12 (C, 4. 
A, 3+ 


I.Numerus A impay numerum 
B parem metiens , per numerum 
parem C eum metitur. 

Nam ſi C impar dicatur , quoniam ® B=AC, 
erit B impar, contra Hypoth. 


B, 15 (C5. 2- Numerus A impay nume- 
A; 3 rum B imparem metiens , per nu- 
merum C imparem eum metitur. 
Nam fi C dicatur par;«erit AC, vel B par, 
contra Hypoth. 


B,15 (Cs. 
Az 3 


3. Omnis numerus (A & C) 
meticns imparem numerum Beſt 
mpar. 

Nam fi utervis A , vel C dicatur par, #erit 
B numerus par, contra H ypoth. 


PRoOop. XXX. 
By24 (C,8, D, 12 CE, 4- 
A, 3 A, 


Si impay numerus A parem numerum B metia- 
tur, & illius dimidium D metietur. 


Sit = = C. beryo Celt numerus par. 

Sit igitur E=:C, erit BE=CA4—=2EAe=2D. 
F ergo EA=D; & & proinde "; =E. Q.E.D. 
PROP. 


Liver IX. 


PROP. XXXLI. 


A,5. B,8. C, 16. D--- Si impar nume- 
rus A ad aliquem nu- 

merum B primus ſit ; & ad ullius duplum C primus 
erit. 

$1 fieri poteſt , aliquis D meriatur A , & C. 
*&g0 D metiens imparem A imparcerit , b ideo- *3-/ebel. 
que ipſum B paris C ſemiſſem metterur. ergo d 39.9. 
A, & B non ſunt primi inter ſe, contra Hypoth. 

Coroll. | 

Sequitur hinc, numerum imparem,qui ad-ali- 
quem numerum proygreflionis duplz primus eſt, 
primum quoque efle ad omnes gumeros 1llius 
progteſiionis. 

Prop. XNXXNLIL. 


i. A, 2. B, 4. C,8. D, 16. Numerorum 

A,B,C,D, &Cc, 
a binario duplarum unuſquiſque pariter par eſt tan- 
tum. 

Conſtat omnes 1, A,B, C, D © pares elle; jg, 
atqueb = nimirum in ratione dupla, & © pro- buo defy, 
inde quemque minorem' metiri majorem per ali- ©'%-9 
quem ex 1ll1s, 4 Omnes igitur ſunt pariter Pa- 4 8.def 7. 
res. Sed quoniam A primus eſt, e nullus extra ©1+ 5. 
eos eorum aliquem metietur. Ergo pariter pares 
ſunt tantum, | QUE. D, 


PRORA EEASSIL 


A, 30. B, is. Si numerus A dimidium B 
--- E-- habeat imparem;A pariter im- 
par eſt tantum. 


Quoniam impar numerus Bs metitur A per 2 
2 * > . - a by. 
parem, b eſt B pariter impar. Dic etiam pariter 69 ef y. 
Parem. .c ergo eum pat aliquis D per patemE <#«fy 
metitur. unde 23 Bd —=Ad—=DE. e quare 2. 47 : 
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#6,def.7. 
g20.def.7. 


«75.def y 


bi ſb.19.9- 


a hp, 
b 17 F. 


12.5. 
dz.ex,1, 


e138, 5, 


EVCLIDIS Elementogum 


E :: D. B. ergo ut 2fmetitur parem E, g fic D 
par imparem B metitur. Q. F.N, 


FTE WO $448 4 


A, 24. Si par numerus \ , neque @ binario 
duplus ſit ,neque dimidium habeat impa- 
rem; pariter par eſt, &> pariter impar. 

Liquer A eſſe ow parem , quiadimidium 
imparem non haber. Quia vero 11 A bifarietur, 
& rurſus ejus dimidium, & hoc ſemper fiat, tan- 
dem incidemus 1n akquem « imparem ( quia 
non in binarium , quoniam A a binario duplus 
non ponitur) is metietur A per parem numerum 
(nam 6 alias ipſe A impareflet,contra Hypoth.) 
ergo A eſt etiam pariter impar, Q, E. J. ' 


PROP. XXXV. 
A cou 8, 


| » FRO \ hantoce L 000 th © cence BY BY « 
$3 (int quotcunque numeri deinceps proportionales 
A,zBG,C,b N, detrahantur autem F G aſe- 
cundo, & K N ab altimo,equales ipſt primo A; erit 
ut ſecundi exceſſus B F ad primum A , ita ultimi 


exceſſus DK ad omnes A, BG, C ipſum anteceder- 
re 


"N 
Ex DN deme NL=BG, & NH=C. 

yontam DN. C. (HN) a::HN. BG. 
(L NY «:: LN. (BG)A. (K N.) 6 erit di- 
videndo ubique, DH HN:;:HL.L N::LK. 
KN. c quare DR. C+BG—+A:: LK (4 BE. ) 
KN, (a.) Q.E.D. 

Coroll. 

Hinc e componendo , DN ++ BG+C. A+ 
BG++C :: BG. A. 
PROP: 


| 
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PROP. XXXVI, 
1. A,z2. B,4. C, 8. D, 16. 
E, 31. G, 62. H, 124. L, 248. F, 496. 
M, 31. N, 465. 
P == Q-=- 

$i ab unitate quotcunque numeri 1, A,B,C,D, 
deinceps exponantur indupla proportione,quoad totus 
compoſitus E fiat primus,& totus hic E in ultimum 
D multiplicatus faciat aliquem F ; faftus F erit 
perfett us. 

Syme toridem, E, G, H, L ctiam in propor- 
tione dupla continue ;z ergo 4 ex #quo A. D-: a1g7. 
E. L.bergo AL=DEc<=F. dergoL = Ae yp. 
quare E, G, H, L, F ſunt in ratione dupla”* 77 
SitG=E—=M,&F= E=N. eideo M. E :: ex5.9. 
N.E +G + d+L.farM=Eg ergo N= < — 
E +G + H + L. ergo F = 1+ Bo paar, 
C+D+E+G+H+L=E-+N 
Quinetiam quia D & metitur DE (F,) ! etiam | 
ſinguli 1, A, B, C m metientes D, * nec nog K) | go 
G, H, L metiuntur F. Porro nullus alius eups * 41. 9. 
dem F meticur. Nam 6 aliquis, fit P,qui metia- 
tur F per Q. = ergo PQ=F=DE. *%ergo agus 7. 
E. Q:: PD, ergo cum A primus numerus ® 19. 7- 
tneriatur D, & p proinde nullus alius Þ eundem. 
metiatur, 4 conſequenter E non metitur Q; qua- } 5 Zee, 
recum E primus ponatur , ” idem ad Q_primus 
erit. ſergo E & Qin ſua ratione minimi ſunt , tary 
& * propterea E ipſum Þ ac Q ipſym D zquer u«. 7. 
mettuntur. * ergo Q eft aliquis ipſorum A, B,C. 
Sie igitur B; ergo cum ex #quo fit B, D:;: E.H; 
* idaoque B H=EDE=F=—=PQ. * adeoque __ 
Q.B :: H. P.y erit H=DP, ergoPeſt etiam JC 
aliquis ipforum Ay By C, &c. contra Hypoth. 
ergo nullus alius przter numeros przdiftos cun- 
dem F metietur ; z proinde F eſt numerus perſe- 234. def x, 


Aus. Q. E. D. 
a L1B, 


u13. 7. 


190 
LISA x 
Def:nitionts. 


I. Ommenſurabiles magnitudines di- 


cuntur , quas eadem menſura meti-, 


tur. 


1 Commenſurabilitatis nota eſt TA, ut 

D AT B; heceſt , linea A 8 pedum 
-commen{urabilis eſt linee B 13 pedum ; 
quia I) linea unius pedis (ingulas A & 
Bmetitur. Item 4 18 Oy 503;quia 
y 2 ſmgulas y 18, & yf 50 metitur, 
Nem / ® =—4/ 9 =3 &+/ ” 
=4/ 25 =5. quare 4 18. 4/50 
23-5 


” 


ſunt , quorum nullam communem menſuram 
contingit reperiri. 

Incommenſurabilitas [ignificatur nota L.uty/6 
"TL y/ 25 (5; ) hoc eſt / 6 incommenſurabilis eſt 
numero 5 , vel megnitudini hoc numero deſignate ; 
quia harum nulla eſt communis menſura , ut poſtea 
patebir. 

I IT. Rez linez potentia commenſurabiles 
ſunt, cum quadrata carum idem ſpatium meti- 
eur. 


Hite 


IT. Incommenfſurabiles autem 


Liber X. 


A Hujuſce commenſurabilitatis 

T nota el} D-wt AB CDz 
by h.e.linea AB ſex edars poren- 
« D _ tia commenſurabilis eft lines 


bs) DOEcD, que exprimitur per 4 
" D 20. quia ſpatium E anius pe- 

no dis quadrati metitur tam 
1 ABq (36) quam refangu- 


lum XY (20,) cut equale eſt 


x[TIT quadratum lines CD(y/ 20.) 
3711 4 Eadem nota T}- nonnunquam 
y valet potentia tantkm com- 

L menſurabilis. 


I V. Incommenſurabiles vero potentia , cum 
quadratis earum nullum ſpatium, quod fit com- 
munis eorum menſuraz contingit reperiri. 

Hujuſmodi incommenſurabilitas denotatuy ic ; 
5 D- uvy/ 8; hoc eſt, numeri vel linee5, uy 8 
ſunt incommenſurabiles potentia ; quia harum qua- 
drata 25, & y 8 ſunt incommenſurabilia, 

V. Quz cum ita fiat, manifeſtum eſt cuicug- 
que ret propolitz , reftas lineas multitudine 


infinitas, & commenſurabiles eſſe, & incommen- ' 


ſurabiles; alias quidem longitudine & potentia, 
alias vero potentia ſolum. Vocetur autem pro- 
polita rea linea Rationalis. 

Hr jus notaeſtp. | 

VI. Et huic commenſurabiles , ſive longitu- 
dine & potentiaz ſive potentia tantum, Rationa- 
les, "pl - 

V 11. Huic vero incommenſurabiles Irratio- 
nales yocentur. 

He ſic denotantur |. 

VIII. Etquadratum , quod 3 propoſita re- 
Ra fir, dicatur Rationale jy. 

I X. Er huic commenſurabilia quidem Ra- 
tionalia js. - 

X, Huic 


191 


192 


2 er 1} 4- 


b67. 1. 


EVCLIDIS Elementorum 


X. Hyuc vero iacommeaſurabilia , Irrationa- 
lia dicantur, fe. 
XI, ErreCtz, que ipſa poſſunt, Irrationa- 
les, Pp, 
Schol. 
Ve poſtreme 7 
definitiones ex- 


aJ 
| e:nplo aliquo illu- 
, | ſtrentur » ſit cir- 
culus A D B P , 


cKſus ſemidiame- 
R ter CB; huic in 
ſeribantur latera 
figurarum, ordi- 
natarum » Hexa- 
 goni quidem BD , 

: P : Triazeult AP, 
qu4dyati BiD, pentagont Þ D.1taque 7 juxta 5 de- 
fu ſemidaweter C3 ſit Retionaljs expoſita,numero 


yande ſunt,s git BBs = BC=— 2. quare BD eſt 
{2-BG, juxta 6. def, trem'APb=+/ 12 
(nam Ag, (16) — BPq (4) = 12) quare AP 
eſt f "D-5.G » eram juxta 6. def. atque APq 
(12) £/t py , per def. 9. Porro BDb= 4 DCq 
*+BCq= y/ $3unce BDeſt 5 TÞ BC;& BDq 
pr. Demque , FDq =10= 4/ 25 (ut patebit ex 
praxi ad 10. 13. tradenda) erit fy , juxta 10 def. 
77 FD = 4:10 .., yf 20eſt f, juxta il 
fl, | 


2.cxprefſas cut relique BP, AP,'BD, FD compa- 


Poſtulatumn, 


POſtuletur, quaniliber magnitudinem toties 
poſſe multiplicari » donec | ——_— magut- 
rudincm.cuidem generis excedat.. 


Axi0* 


i ll © ax AS 4 _ ww . 


hd IF. OT CTOSST Ons —_— - 


| 


i 
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Axiomatd. 


I.M Agnitudo quotcunque magnitudines me- 
tiens » compolitam quoque ex ipſis meti- 
fur. 

2. Maguitudo quamcunque magnitudinem 
metiens,metitur quoque omnem magnitudinem 
quam illa metitur. _ £2 

2. Magnitudo metiens totam magnitudinem 
& ablatamz metitur & reliquam. 


5 - 3 


E $ Duabus magnitudinibus inequalibus 
B [asB,c propoſttis , ſt amajore A-B aufe- 
| ratur majus quam dimidium (A H) & 
IG ab eo (HB) quod reliquum eſt, rurſus de- 
trahatur majus quam dimidium (H 1, ) 
Fc hoc ſemper” fiat ; relinquetur tandem 
| | qualam magnitudo 1 B , que minor erit 
propoſita minore magnitudine C. 
A s Accipe C toties , donec ejus multi= a pef.19, 
CD lex DE proxime excedat AB ; ſotque 
DF =FG= GE=C. DemeexAB plut- 
uam dimidium AH, & a reliquo HB pluſquam 
imidium Hl;& fic deinceps. donec partes AH, 
HI,IB aque multz j:nt part!bus DF, FG, GE. 
Iam liquet FE,quz non minor eſt quam! DE, 
majorem elſe quam HB, quz minor eſt * quam 
zABTAVLE. Pariterque G E quz non minor 
eſt quam * FE , major eft quam 13 9.1 HB. er- 
z z 
20 C,vel GE” IB. Q.E.D. ; 
Idem demonftrabirur , -41 ex AB auferatur di- 
midium AH, & ex reliquo HB rurſus dimidium 
HI, &ita deinceps. 
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21,10, 
b hyp. 


C1iex10 
dz.ox 10 


az. iO, 


b conflr, 
C1 ar,1l0, 


d 1 ax. 10. 


* 24x ty. 
fp4x,19, 


EVCLIDIS Elementorum 
I I. 


St duabus magnitudinibus inequa/ibus 


PROP. 


D propoſitis (AB, CD) detrahatur ſemper 

B +F minor AB de majore CD , alterna qua- 
I | dam detraftFione , & reliqua minime pre- 
" cedentem metiatur ; incommenſurabiles 


erunt ip fe magnitudines. 
» $1 fieri poteſt , fit aliqua E co:mmu- 
nis menſura. Quomiam 1gitur A B de- 
trata ex CD, quories fiert potelt , re- 
| linquit aliquam F D fe minorem , & 
A 2B FDex ABrelinquit GB, & lic dein- 
ceps , © tandem relinquetur aliqua 
GB”Y2 E.ergo E b metiens AB, c 1deoque CF, 
b & totam CN ;4etiam reliquam FN, metitur, 
© proiade & AG; & ergo & reltquam GB , ſeipſa 
minorem. Q. E. A. 


PRrRoPÞP. II]. 


Daabus magnitadinibus commenſu- 
þ rabilibus datis, AB, C D, maximam 
1 earum communem menſuram F B t- 


TÞ Ry perire. 
it | Deme A BexCD , &reliquum 
1] EDexAB, &FBexE D, donec 


7 FB metiatur ED ; (quod taudem f- 
TGC) aquia per Hyp.AB TL CD) erit 
| FB quelita. 

Nam FB b metitur ED , « jdeoque 
a ipſam AF ; ſed & ſeipſam, 4 ergo 


A 


——— — —C—— 


etiam AB , & © propterea CE, da | 


deoque & totam C D. Proinde F B communis 
eſt menſura jipſarum AB, CD. Dic G commu- 
ner qu9q; eſſe menſuram hac majorem;ergo G 
meticns AB, & CD,e metitur CE , & f reliquam 
E D, eideoque A F » & fproiude reliquam F By 
major minorem. Q. E. A. 

Coroll. 


-_ 


- Cm — en——_— _ 


cc 
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Coroll. 


Hinc , magnitudo metiens duas magnitudi - 
nes , metitur & maxuimam carum menſuram ' 
communem. 


7 2 7 #2 
A - Oy. EE 
B -D- _ 
C E F 


Tribus maynitudinibus commenſurabilibus datis 
A, B, C; maximam earum menſuram communen 
imvenire. 

s Inveni D maximam communem menſuram a z, 10. 
duarum quarumcunque A, B ; « item E ipſatum 
D & C maximam communem menſuram 3 erit 
E quzfita. is 

« Nam perſpicuum eſt E metiens D & C6, 
metiri tres A, B, C. Puta aliam F hac majorem 4.9.10. 
eaſdem mertiri. c ergo F metitur D ;c proinde & « ,or.z.10, 
E, ipſorum D, C maximam communem menſu- 
ram, major minorem. Q. E. A. 

Coroll. 


Hinc quoque, magnitudo metiens tres magni- 
tudines, metitur quoque maximam earum com- 
munem meanſuram. 


FRASDSL YV. 
A _—g D. 4. Commenſura- 
C F,l. biles magnitk-, 
| FE E, 3» dines A,B inter 


ſe rationem habent, quam numerus ad numerum. 


. @ Inventa C ipſarum A, B maxima communi ,, to. 
menſura ; quoties Cin A&B , toties 1 conti- 
neatur in numeris D & E, bergo C. A:;1.D; ba0.af 5. 
quare 1ayerſe A.C ;:; D. - b atqui etiam C, 

3 B :; 


Þ 1.def 10, 


« £ 1©, 


a5.10, 


EVCLIDIS Elementorum 
B ::1, E. © ergo ex 2quali A. B:: D.E :: 
N. N. Q. E. D. 


T anos VI, 
E F.r. Si due ma- 
ADE C.4. gnitudines A,B 
B _ D.3z. inter ſe propor- 


tionem habeant, quam uumerus C ad numerum D ; 
commenſurabiles erunt magnitudines A, B, 

Qualis pars eſt 1 numeri C, «talis fiatE ip- 
ſius A. Qaoniam igiturE. Ab:: 1. C. atque 
A.Bc::C.D; dex zquo erit E.B:: 1. D. 
ergo quum 1 e metiatur numerum D , fetiam 
E metitur B; ſed & ipſum A g metitur. 6 ergo 
ATD-B. Q.E.D. 


PROP, VII. 


A — Incommenſurabiles 

B | magnitudines A,B in- 
ter fe propertioniem non babent , quam numerus ad 
nKmerume 

Dic A. B :: N. N. %ergo AD. B, contra 
Hypoth. 


FRAODA VIIL 


A —_— Si due magnitudine 

B _ A, B inter ſe proportio- 
nem non habeant, quam numerus ad numerum z it- 
commenſurabiles erunt magnitudines. 

Puta A'Q-Bo ergoA.B::N. N, contra 
Hypoth, 


PROP. 


1 - 


'd 
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PROP. IX. 


A n—n———_—  Y 4 ret li lng 
B mom een 8 dine commenſurabilibus frunt 
- 4 quadrata, inter ſe Pproportio- 

i nem habent, quam quadratus 
numerus ad quadratum numerum : & quadrats in- 
ter ſe proportionem habentia, quam quadratus nume- 
rus ad quadratum numerumy & laters habebunt 
longitudine commenſurabilia. Que vero & reftis 
lineis longitudine incommenſurabilibus frunt quadra- 
ta » inter ſe proportionem non habent, quam quadya- 
tus numerns ad quadratum numerum : & quadrata 
inter ſe proportiorem non habentia, quam quadratus 
rumerus ad quadratum numerum, neq; latera habe- 
bunt longitudine commenſurabilis. 

1. Hyp. A. TB. Dico Aq. Bq::Q.Q. 

Nam # fit A. B :: num. E., num, F. ergo al 
Aq/6 Ax; 3 YO ny T0 : 
= —bls ) _—_ p—ÞIS, = Fq ergo Aq. es. = YL 

Byj:: Eq. Fq::Q.Q. Q.E. D. - = - 

2. Hyp. Aq. Bq :: Eq Fq:: Q.Q. Dico A wits 

4p fFAqQ\S_ Eqb. E 
TL B. Nam g' bis (ye) = oy = 4 102 
bis. 5 ergo A.B:: E.F:: N. N.k quare Ah 8. 
"IS. Q. EF. D. k Wa 
3. Hyp. ADB. Negoeſle Aq. By :: Q. Q. 
Nam dic Aq. Bq :: Q. Q. Ergo A "O- B, ut 
modo oſftenſum eſt, contra Hypoth, 

4. Hyp. Non Aq. By : &.Q. Dico A TH 
B. Nam puta A "DL. Bzergo Aq. Bq:: Q, Q. ut 
modo diximus, contra Hypoth. 


Coroll, 


Linex "U- ſunt etiam zat non contra. Sed 
linex "OL. non ſunt idcirco . Lincez vero T- 
ſunt etian;'T- . 


N 3 PROP, 
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afF.10., 
b 6.10. 
£9. 19. 
d8 10. 


ſeb.10.6. 


EVCLIDIS Flementorum 


P ROP. X. 

Si quatuor magnitudines proportio- 
nales fuerint (C. A :;B. D; ) prima 
| vero C ſecunds A fuerit commenſu- 
rabilis ; & tertia B quarte D commen- 
| ſurabilis erit. Et ſi prima C ſecunde 
A fuerit inco:mmenſurabilis,& tertia B 

| quarte D incommenſurabilis erit. 
CABD $SCT-A,zaideoerit C. A :: N. 
N65 :: B. D. bergo B Tx. D, SinC 
"DL A , ergo endon erit C. A :; N.N ;; B.D. 

d quare B Q- D. Q.E. D. 


LEMMA I. 


Duos numeros planos invenire , qui proportionem 
non habeant , quam quadratus numerus ad quadra- 
tum numerum. 

Huic Lemmati fatisfacient duo quilibet nu- 
meri plavi non fimiles > quales ſunt numert ha- 
bentes proportionem ſuperparticularem , vel ſu- 
perbipartientem, vel duplam; vel ettam duo qui- 
vis numer primi. v1d.Schol. 27. 8. 


LEMM A 2. 


| HE OTIS. TR JO. | 
D KAG £LM 


R B,zs, Cx 3+ 
HE ÞP 


Invenire lineam HR , ad quam data refta linea 
KM ft in ratione datorum numerorum B, C. 
© Divide K M in partes zquales xque multas 
unitatibus numeri B, hatum tot , quot unitates 
ſuntia numero C , þ componant retam H R. 
lIiquet efſe KM. HR :: B.C. 
LEMMA 3. 


Invenire lineam D, ad cujus quadratum date ve* 
fe K M quadratum (it in ratione datorum numero» 
rum B, C. 


Fac 


A E--TLAMMEYI 


1- 
I + 
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FacB. Ca::KM. HR. ac inter KM , & #2 /onip 
HR 6 1nvent mediam proportioualem D. Erit y,7, , 


KMq. Dqec:: KM. HR d;:B. C. C 10.6 
d eonftr, 
PROP Al 
A . B.zo. Tropoſite vette li- 
B aw -— C.16, nee A invenire duas 
Dro mmm ennmne reftas lineas incom- 


menſurabiles ; alteram quidem D longitudine tar.- 
tum, alteram vero |. etiam potentia. 

1. Sume numeios B,C, © ira ut non fitB.C :;,0 0 
Q.Q. b farque B. C :: Aq. Dq. c liquet Ak wo 
D. Sed Aq « DB. Lq. Q.E. F. - —_— 

2. d Fac A. E :: E.D. Dico Aq D- Eq. cg. 
Nam A. D e:: Aq. Eq. ergo cum AeaD, ad. o 
ut prius, / erit Aq TO tq. QE. F. —_ 


f 40, 10. 


Phohr XIE 


Que (A, B) eidem magnitudini C 
ſunt commenſurabiles , &- inter ſe ſun 
| commenſurabiles. 

Qua AQ. C,&CaB, @ (it A. 25 10, 
( C:: N. N :; Db. E. at- 
| [PILES he CO NN 
i 
B 


F,2.G,3- G. b ſumantur tres nu- 
Hz5.L4.K36. eri H, 1, K minimi 
inrationibns D ad E, & F 14d G. Iam 
quiaA.C ,;+D.Ee:; H.I. ac C.Be::F. G. c eonſlr, 
c 


3 


:: I. K. derit ex zqual A.B:;H.K :: N. gue. 
N.eergo A D-B. Q.E.D. e6.10, 
Schol. 


Hinge , omnis rea linea ratiouali linez 
commenſurabilis , eſt quoque # rationalis. Er 11,0 & 
omnes re&z rationales inter ſe commenſurabi- © 
les ſunt , ſaltem potentia. Item, omne ſpatium 
rational ſpatio.commenſurabile , eſt quoque ra- 
tionale 3 & omnia ſpatia rationalia inter ſe com- «&f-9, 

N 4 men» 
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menſurabilia ſunt. Magnitudines vero , quarun 
anew altera elt rationalis, altera irrationalis , ſunt 1n- 
'-—_* ter ſeincommenſurabiles. 
PROP, XIIL. 
A — Si [int due magnitudines A, 
C —- _ B; & altera quidam A eiden 
B - C fit commenſurabilis , alters 
vero B incommenſurabilis; incommenſurdbiles erun 
magnitudines A, B. 
ths Dic BTL A. ergocum CaTL A » þerit C 
bazz, ww. TD- B, contra Hypoth. 
PROP. XIV. 
St [int due magnitudimes commen ſura- 
biles A, B ; altera autem ipſarum 
{ | A magnitudini cuipiam C incommenſurd- 
| | | bilis fuerit ; & reliqua Beidem C incom- 
| menſurabitis erit. 
a byp. Puta BT. C. ergo cum ADL 4B, 
b 1.10, A B CyeritA i C,contra Hyp. 


- 7, s, 


PROP. XV. 
A Sunn mmm St: quatuor refte li- 
B —— nee proportionales fut- 
C rint (A. B::C. D;) 
D - prima vero A tanto plus 


poſsit quam ſecynda B , quantum eſt quadratum re- 
te lines ſibi commenſvrabilis longitudine;e& tertia 
C tanto plus poterit , quam quarta D , quantum 
eſt quadratum rette linee ſibi longitudine commen- 
ſurabilis. Qzod [i prima A tanto plus poſsit quam 
ſecunda B , quantum eſt quadratum rette linee 
ſtbi incommenſurabilis longitudine; & tertia C tans 
co plus poterit,quam quart4 D,quantum eft quadra- 
tam retie linee ſibi longitudine incommenſurabilis. 
Nam quia A. B 2 ;: C. D, berit Aq. Bq :: 
Cq. Dq. c. ergo dividendo Aq = By. Bq :: - 
q- 
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Dq.Dq. 4quarey/ : Aq—B. B:: /:Cq bq, 9146. 
D. c invertendo 1gitur B.y/ : Aj-Bq::D.y: hens. 
Cq= Dq. fergo ex quali A. vV : Aq= Bq :: 
C.y/ : Tq —Dq-proinde li ATD., vel 4 
Aq= B4q» gerir {tmiliter C'TL, vel Th 4/; 8190-10 
Cq = Dq. Q_E.D. 

PROP. XVI. 


A - Ky $i due magnitudi- 
CO B Ges commenſurabiles 

AB, B C componan- 

tur , & tota magni- 

tudo AC utrique ipſarum AB, BC commenſurabilis 

erit : quod ſi tota magnitudo AC uni ipſarum AB, 

vel BC commenſurabilis fuerit ; e& que & princt- 

pio magnitudines AB, BC commenſurabiles eyunt. 

1. Hyp. a Sit Dipſarum AB , BC communis ,,, co, 
menſura. b ergo D metitur A C. cergo ACTE buex.o. 
AB,&BC. Q.E.D. c 1,def, 10. 

2, Hyp. « Sit D communis menſura 1pſarum 
AC, AB; dergo D metitur AC- AB (BC) 4. .,.o 
c proinde AB "De BC. Q. E. D, 


Coroll. 


| eli 6 


Hinc etiam , fi tota magnitudo ex duabus 
compolita, commenſurabilis (it alteri ipſarum , 
eadem & reliquz commenſurabilis erit. 


PROP. XVII. 


| - Si due magnitudines in- 
A B C commenſurabites A B, B C 
D componantur,C& tota magni- 


tudo AC utrique ipſarum AB, BC incommenſurs- 
bilis erit + Quod /# tote magnitudo A C uni ipſa- 
ram AB incommenſurabilis fuerit , & que 4 prin- 
cipio magnitudines A B , B C incommenſurabiles 
errant. 


1.Hyp. 


rec eee ena ne —n——— 
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a3 4x.16, 


b 1.df 10. 


210.1. 

bil 6. 
cs. z. 
deonftr, & 
$4. 


EVCLIDTS Elementorum 
rt. Hyp. $1 heri poteſt , fit DipſarumAC, 


AB communis menſura. « ergo D metitur 
AC— AB (BC.) bergo ABTL BC , contra 
Hypoth. 

2. Hyp. Dic ABQ-BC. cergo AC TL 
AB, contra Hypoth. 


Coroll. 


Hinc etiam , {i tota magnitudo ex duabus 
compoſita,incommenſurabilis fit alteri ipſarumy 
eadem & rel:quz inacommenſurabilis erit. 


PROP. XVIII. 
$i fuerint 
die vette li- 
net inequales 
AB, GK; 


quarte autem 


arti quadra- 

A I C D . p 2 quod fit 4 
G— _ K minori G K , 

d 4 equale paral- 


elogrammam 

ADB ad majorem AB applicetur , deficiens figure 
quadrata, & in partes \ D , DB /ongitudine com- 
menſurabiles ipſam dividat ; major A B tanto plus 
poterit quam minor GK , quantum eſt quadratum 
refte linee FD ſbi longitudine commenſurabitis. 
Quod t major A B tanto plus poſit , quam minor 
G K , quantum eſt quadratum reRe linee F D (ibi 
longitudine commenſurabilis ; quarts autem parti 
quadrati , quod fit a minori GK , equale paralle- 
logrammum ADB ad majorem A B applicetur » 
deficiens figura quadrata, in partes AD, DB longi- 
tudine commenſurabiles ipſum dividet. 

s Bifeca GKin H ; & 6 fac retang. ADB = 
GHq: abſcinde AF = DB. Eſtque ABqe= 


4 ADB4(4 GHq, vel GKq) + FDq. Iam 


primo 


—_ 


primoz 
:DB 
ABO 
FD, 
k ergc 
QE. 


—_ 
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primo, Si AD "DO. DB, erit AB ef. DBe"D £16.10 
:DBf(AF+DB, vel AB— FD)gergo fe 
ABTL FD. Q- E. D. Sin ſecund»s A BOO- rn 10, 
FD, herit ideo ABTL AB— FD (2DB).,G..,0 
k ergo AB TE DB. / quare ADD. DB. ; 


Q. E. D. 
PRrRoP?y. XIX. 


6 $1 fuerint 
hy due refte li- 


_— "I 
hy nee inequa- 
; les, AB, GK; 
A | quarte autem 


pm parti quadra- 
AE. - s, euedfe d 
- FEB X minore G K, 
4 > equale par- 
allelogram- 
mum ADB ad majorem AB applicetur, defeiens fi- 


= quadrata ; & in partes incommenſurabiles 
ongitudine AD, DB, ipſam AB dividat ; major 
AB tanto plus poterit, quam minor GK , quantum 
eſt quadratum refte lines FD » ſbi longitudine in- 
commenſurabilis. Quod {i major A B tanto plus 
þoſsit, quam minor GK, quantum eſt quadratum re- 
Re linee F D ſibi longitudine incommenſurabilis 3 
quarte autem parti quadrati , quod fit & minore 
GK, equale parallelogrammum ADB ad majorem 
AB applicetur, deficiens figura quadrata; in partes 
longitudine iacommenſurabiles AD, DB ipſam AB 
divider. 
FaRta puta, & difta eadem , quz in prece- 
denti. Iraque primo,Si AD T2. DB ,#erit pro- 217-10. 
ptereaAB TL DB ; þquare ABT 2DB 0 
(AB FD) c ergo AB TL FD. Q.E. D. © cor. 17 10. 
Secundo, SiABTLFD ; cergo AB DL d1z.10. 
AB —=FD(:DB;)4quare ABTQ-DB, & 
eproinde AD *DQ. DB. Q. E D. AG 
PROP. 
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a46 1. 
b 1. 6. 
chp. 
- > 
ehyp&g. 
+ - 


t 13, 10, 


a 1.6. 


b hyp. 
- Oo, 
d 19. 10. 


EVCLIDIS Elementorum 


PROP. XX. 
A Quod ſub rationg* 
+ —_— litus longitudine com- 
menſurabilibus reftis lis 
rweis BC, CD, ſecun- 


dum aliquem preditto- 
py rum modorum , contine- 
E C D tur reftaneulum BD, 
rationale eſt. 
Exponatur Az p. & « deſcribatur BE quadra- 
tum ex BC. Quoniam DC. CE (BC) 6:: 
BD. BE. & DCeT-BC ; derit rettang, 
BD "TL quad.BE.ergo quum quad.BE e"D- Ag; 
Ferit BOD. Aq. proinde reftang. BD elt fy. 
.E. D. 
hy Tria ſunt genera linearum rationalium in- 
ger ſe commenſurabilium. Aut enim duarum linea: 
rum rationalium longitudine intey ſe commenſura- 
bilium altera equalis eſt expoſite rationali;ant neu- 
gra rationali expoſite equalis eſt, longitudine tamen 
et utraque eff commen ſurabilis; aut denique utraque 
expoſite rationeli commenſurabilis eſt ſolum poten- 
gid. Hi ſunt modi illi , quos innuit preſens theo- 
rema. 


(3 y/ 22) erit retang. BD=4/ 144= 12. 
£5 I W << 7 
D . $i rationale D B 


: | ad rationalem D C 


applicetur , latitudi- 
nem CB —_ 
« tronalem , & et 
A & 7 Gi quem appiicatum , 

eſt DB, /ongitudine commenſurabilem. 

Exponatur G, þ. & deſcribatur D A quadr3- 
tum ex B C. quoniam BD. DA«:;:BC.CA;z 
atque, BD DA 6 ſunt þ@, © ideoque "D- 5 _ 


Liber X, 205 
BCT CA. at CD (CA)b eſt g.e ergo BC eſe, ts.10, 
ﬆ« jp. Q E,D, « 
lo numeris, fit reftang. DB, 12; & DC, y/ 8. 
3x age 18,aquiy/I8=34/2.&4/ 8=2 


potentia ſolum com- 

| menſurabilibus refis 
A G H lineis continetur re- 

B Fangulum D B, ir- 

nationale eſt; > refta linea H ipſum potens, irratio- 
nalis ; vocetur autem Media, 

Sit G expolita p. & deſcribatur D A quadra- 
tum ex DC; firque Hq=DB. Quoniam AC. 
CB<:: DA. DB. b atque ACT. CB, ,erit* n. 6. 
DA - DB (Hq). 4 atqui Gq "I DA. eer- 2 9% 
go HqO- Gq. Ff ergo Heſt þ.” Q.E. D. yo- d 4p.& 9 
cetur autem Media. quia AC.H :: H. CB. -y — 

In numeris, ſit DC,y ; & CB, y/ 6. erit re- £ in, 16. 
Rangulum DB (Hq) 4/ 54. quare H eſtuy/ 54. 

Mediz nota eſt wy» Medii vero jy ; plurali- 
ter j4&. 


| 2 
LEMM A. 

A—— Duas reftas rationales po- 
L tentia ſolum commenſurabiles 
c invenre 

Sit Azexpoſita p. a Sume B I A,*& C TL B. 
bliquet By & C elſe quzlitas. 7 dſek. 12 10, 

| PROP. XXIL. 

' Quod ſub ratio. 
= D ", 1 nalibus DC, CB 


SCH OL. 


Omne reftangulum, quod potelt contineri 
ſub duabus re&s rationalibus potentia ſolum 
commenſurabilibus, ef: Medium z quamyis con- 
tineatur ſub duabus reQtis irrationalibus : atque 

oma? 


206 EVCLIDIS Elementorum 
cmne Medium poteſt contineti ſub duabus refs 
A poicutia tancum commenſurabilt 
us, ut exemp. gr. 4/ 24 eſt jy. quia continetur 
ſub v 3»& v 8, qui ſunt p TE. etſ1 poſſct cov- 
unert ſubvy/ 6, & vy/ 96 hitationalibus'; pam 
94 =vy/ 5$76=v4/ 6 invy/ 96. 
PRoPr. XXIIL 
Qnod (BD) 
| D A a media A fit, al 
| Gf vrationalem BC 
Y 


applicatum  lati 
tudinem CD 16 
tionalem — 
& & BC z 4 
B = quam applicatum 

: eſt BD longitudine incommenſurabilem. 
afeb 12.16, Quoniam A eſt w,s crit Aq reftangulo al 


4 _ cut (EG) aquale contento fub EF, & FG | 
d:a6 þD-- 6 ergo BD==EG. « quare BC. EF :: FG. 
fo _ CD. 4ergo BCq. EFq:: FGq. CDq. ſed BCq, 
Ty ow. & EFqe ſunt pe,fideoque TL. g ergo FGq I 
—_— CDq. Ergo quum FG lit þ, »erit CDp. Por 
1 :o. xo. TO» quia EF. FG k 2: EFq. EG (BD); ob 
= /-.12.10. EF TL. FG, lerit EFq *D- BD. verum EFq 
+6 © U. CDg » ergo reftang. BD D- CDq. 
p 10.40, quumigitur CDq. BD o:: CD, BC. pent CD} 
"DJ BC. ergo, &c. 
D —"E reftang, CF= 


P k © P. ®@XX IV. 
4 11. 6. 
FR . 
Byj. Quoniam 


» byp, Aq (CE) «ft vv, Þ & CD 5 s erit laritudo 
8 23, 10 DE 


Medis A 
y Ccommenſurabilis 


B, media eſt. 
Ad CD j 
s fac reftang. 


CE=Aq; «&« 


B 


_ CO” — 
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DE þ CD. Quoniam vero CE. CF4:: 4 n. 6. 
ED. DF; & CE e D-CF, ferit EDTL DE. {27 ,,, 


g ergo DF eſt þ T- CD. + ergo retang, CHF g'3. &13 


(Bq) eſt pv. & proinde Beſtyw. Q.E.D. 10, 
Nota quod ſignum TI plerumque valet potene 
tia tantum commenſurabile, ut in hac demon ratio: 
ne, & in preced. ec. quod intellige, ut ex uſu crity 

& juxta citatione”, 


Coroll. 


Hinc _ ſpatium medio ſpatio commenſu- 
rabile medium efle. 


LEMM A. 


A Duas veftas medias A, 
F — B longitudine commenſur- 
C biles ; item duas A, C po- 
tentia tantum commenſurabiles invenire. 
« Sit A g quzvis;ſume B TA; e& C A. _—_— 


4 Fattum eue liquer. d 3. lems. 10. 
10. 
PROF. XXV. + nay <* 
6 conflr 


D E Luod ſub DC, CB me- & 24. 10, 
diis longitudine commenſurd- 
bilibus reRis lineis continetur 
_ DB, medium 
eſt. 
Super D C conſtruatur 
B C A uadratum DA. Quoniam a ». 6. 
AC. (DC) CBs :: DA. DB. & DC Q- CB; 05 0: 


þ erit DA - DB. c<rg9 DB eſt wy. Q_E. D. © 34. 1% 


2a8 


a jy & 
16, iO. 
b 1, 6. 
Cc byp. 
4-4 10. 
E 14- 10, 


EVCLIDIS Elementorum 


TROAa ASVEL 

E a > 
D þ;1 

—— IT NMR 


Qunod ſub: mediis potentia tantum commenſurr 
bilibus refis lineis A B, BC continetur reftangu- 
lum AC, vel rationale eſt, vel medium. 

Super reftas AB, BC g deſcribe quadrata AD, 
CE. atque ad FG þ, b fac* reftangula FH= 


* AD, b& IK=AC, «b & LM=CE. 


Quadrata AD, CE, hoc eſt, retangula FH, 
LM efunt we & TL ; ergo eandem habentes 
rationem GH, KM ſunt 4p, &« "TL. ferpo 
GHxKM eit fp. atqui quia AD, AC, CE, 
hoc ett Fit, IK, LM g ſunt =; & + proinde 


_ GH, HK, KM etiam<, k erit HKqz=GH: 


KM ; tergo HK eſt þ ,vel TL, vel IH 
(GF); 1 DQ-z”» ergo reftang. IK vel AC 
elt-fy. Sin "-. mergo ACeſt py. Q_E.D. 


LEMM A. 


$i A, & 
A E tantum 3 


Erynt primo, AqzEquAg+EquAge. Eq=D-. 
Erunt ſecundo, Aq,EquAq+ Eq, Aqm=E q *TL. 
AE, & 2 AE. NamA.Eb::AqAEb:: AE. 
Eq. ergocum A « "DL. E. derit Aq D- AE, e& 
2 AE. 1tem Eq dT. A Ee & 2 AE. cquare cum 
Aq++Eq TD. Aq & Eqj & Ag —Eq D-AÞ & 
d q» 


| Iraqu 
HK; 
led F 
erat | 


F 

| 
/ 
4 
| 
| 
B 


| 


| 
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Eqferunt Aq+Eq»f& Aq-EqD-AE, & f1que. 
2 AE. 
Hine erunt tertio, Aqz qu Aq+EquAg= Eqs 
2 Ats O-Aq+Eq+ 2AE;& Aq+Eq.. 2AE. PO 
$&Aqn+ Eq+2 AE Oe Aq+Eq=2 AE. 7 wo 
b(9. {\ naw E.) h cor. 9:40. 


PrkoO?P. XXVIIL. 
C Y Medizm AB non 


ET [ | ſuperat medium AC 
[ rationali DB. 
KD 1 AdEF e ; a fac acor.16. 6, 


Ej CRY EG —= AB,o & EH 
= AC. Redttan- 
gulaAL , AC , hoc 
Hm eſt, EG , EH $duat: > &7 
Fi pe, cergo FG by X.. 123.10. 
FH ſunt g "O- EF. 
Iraque fi KG, 41d et DB e (Fe crit HG OL dzex.n, 
HK; f quare HG L. FH.gergo F G4 -D.FH4. Ee 211, 10. 


ce % . f . 
led F H elty . beiyo FG elt p'. verum prius g lem.26 10, 
erat FG g'. Quz repuguang, n /cb, 12,10, 


SCHOTLI, 


I, Rationale A FE ſuperat 
F i rationale AD elude E. 

| Nam AE © TL AD ; abyp. 

L x b ergo AE TL CE. ce quare d cor 46 40 
I = CEeftp's. Q.E.D. FOIIe 


F D | 2 t. Rationale AD cum ra- 
| 
| 


| tonal; CF facit rationale 
AF. 
Nam ADaT CF; 
bquare AF O. AD , & »f6c200. 
Bc A CF. ec proindeAF eſtg'y. eſeb.12.10 
Q.E. D. 


QO PROF, 
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a lem 21, 10, 


b 13. 6. 
C 12.6. 
d 22.10 
e conft. 

fio. 10. 


+- 10, 


19. 6 


h ſcb.12. 10. 


# lem 21. 10, 


EVCLIDIS Elementorum 


PRaoOPn @ALRLVILIL 


Medias invenire (C, & D) que 14- 
tionale CD contineant. 
«Same A, &B 5 D-.bfacA.C:: 
« C. B. c atqueA.B :; C.D. Dico 
' xaum. Nam AB (C q) deſt wy; 
duudeCeſt yu. quum vero A.Bet; 
C.D,Ferit C D. gergo Delt y, 
: ; DPorro permutando A. C:: B.D.e hoc 
AGU D'a C.B:: B. D. h ergo Bq —— 4.1 
arquiB1jeeſt jp. b ergo CD elt py. Q. E, F. 
Innumeris,ht A, 4/ 2; & B,y/ 6. crgo Celt 
vy/ 12.facy/ 2.4 6::vy t2.D.veluy/ 4.vy 
36 ::uy/ 1:.7.crit D, v4/ 108. at;uivy/ 1210 
uy 408==vy/ 1296=y/36=6.ergo CD eſt6, 


ru 
1 
| 


.em C. D:; 1.4/ 3-quare CD D. 


PROP. XXIX. 


Medias iryenire potentia tantum 
commenſurabiles Dx E, que medi- 

1 «m DE contineant. 
| ; «s Sume A, B,Cp FacA.D 
| b::D.B.c&B.C ::D. EF. Die 
| fattum. 
B 


| Nam ABd—Dq & ABeeſt yy; 
A D BC E@goDeſty. & B/ - C. gergo 
D E. b ergo Eett j4. porroy 
B. Cf:: D.F » & permutando B. TI :: CE. 
khocelt D. A::C.E.!ergo DE= AC. Sed 
ACmeſt wy. ergo DE eſt uy. Q.E. D. 
In numeris {it Az20;3& B,y/ 200;% C,y/ 80. 
Ergo D eſt yy 800003 & E uy 12800. Er: 
g DE=y/y/ 1024000000==4/ 32000. & D.E 


::4/ 10. 3. quareD T- E. 


Schal. 


8. i 
invent) 
tus C14 

Sun 
rum ar 
ram A 


Fac 
tl, quc 
dratus 
cerit C 


Qui 


Liber X. 
SCHOOL 
A,6. C, 12, I nventre deos rumeros þia- 
B, 4 ; J', Li , nos ſrmiles vel diſsimiles. 
AB,24. C 96. Yume quoſcunque quatu- 
A & or numeros proportionales, 
Re C25. A.B :: C. D. liquet AB, & 
2+ D,8. CD efle ſimiles planos.Pla- 
AB,24. CD,40. nos autem diſſimiles quot- 
cunque reperies ope ſcholi 
27. 8, 
LEMM A 
EZ 
| / 
bA——z 
SY - © — 
F C.D B 


1. Duos numeros quadrator (PEq & CD) 
inveniye , ita u8 compoſrius ex ipſts (CEq) quadra- 
tus etiam: ſtr. 

Sume AD, DB numeros planos ſimiles (quo- 
rum ambo pares ſint , vel ambo 1mpares) nimi- 
rum AD, 24. & DB, 6. Horum ſumma, (AB) 
eſt3o 3 difterentia (F D) 18 , cujus ſemiſſis 
(CD) eſt 9. 4 Habent vero plant fimiles A D, 
DB unum medium numerum proportionalzm, 
nempe D E. pater igitur ſingulos numeros C E, 
CD, DE rationales efſe ; proinde CEq (b CDq 
+Dtq) eſt numerus quadratus requi{1tus. 

Facile itaque iavenientur duo numert quadra- 
ti, quorum excelſus fit quadratus , vel non qua- 
dratus numerus. nempe ex eadem canſtruftione, 
cert CEq- CDq=DEq. ; 

Quod tit AD, UL B fint numer plant diſſimi- 

O 2 les , 


ail fs. 


b47. T 


C34x. 


212 


x 14 8. 


b cor,24 $, 


*14 5. 
b 21.def 9. 
C4268. 


EVCLIDIS Elementorum 


les , non erit media proportionalis (DE) nu- 
merus rationalis ; proinde quadratorum CEq, 
C2q excellus (VEq) non erit numerus qua: 
dratus. 


LEMMA 2:. 


2. Duos numeros quadratos B, C invenive , its 
ut compoſitus ex ipſis D , non ſit quadratus. item, 
quadratim numerum A dividere in duos numer 
B, C non quadratos. 


A, 3. B,g. C, 36. D, 45. 
1, Sume numerum quemlibet quadratum B, 
ſitque C=4B; & D=B—C. Dico faftum. 
Nam Beſt Q. ex conſtr. item quiaB. C: 
1.4 :: Q. Q. « erit Cetiam quadratns.Scd quo 
niamB—+C.(D)C :: 5.4 :: non Q. Q. b ao 
eric D numerus quadratus. Q. E. F. 


A336. B, 24. C12. D,3- E, 2. F,1. 


2, Sit A numerus quivis quadratus. Accipe 
D, E, F numeros planos diflimiles , fitque 
D=ZE=+F. fac D.E :: A.B. &D.F:;: AC 
Dico faftum. 

Nam quia D.E+F :; A.B+C.%& D=E—+F, 
gerit A =B—+ C. Iam dic B quadratum efle. 
b ergo A & B, &cproinde D & E, ſunt nu- 
mer plani fimiles , contra Hypoth. idem ab- 
ſurdum ſequetur , & C dicatur quadratus. ergo, 
&c, | 


PROP. 


its 
My 
m0 


oy 
%- 


8 } 


Liber X. 213 
{5 E* + + 4 
| Inverare duas ratio. 
F males AB, AF fpoten- 
tia tantum commenſura- 
biles , ita ut major A B 
RA B plus poſsit » quam minor 
A F , quadratareRe lines 
C...E....D ÞB F /ongitudine [ibi cc 
. menſurabilis. 

Exponatur AB, p'. « Sume CD,CE numeros , ,,,, os. 
quadratos ,' ita ut CN= CE (ED) tit non Q. 
b Fiatque CD. ED :+ ABq. AFq. In circulo -— 
ſuper A B diametrum detcripto c aptetur A F , ci. 4. 
ducaturque BF. Sunt AB, AF, quas petis, 

Nam ABq. AFq#d:; CD. ED. e ergo ABq FIyS 
IL AFq. verum ABelt p.fergo AF e'! p*, fed e io. 
quia CD eſt Q: at ED non Q: gerit A BD f/cb.12.10, 
AF. porro , ob ang. b reftum AFB, el ABy ++ 
k—= AFq + BFq ; cum Igitur ABJ. AFq :: £47. L, 
CD. ED. per converhionem rationis eric AByq., ho 
BFq::CD.CE:*Q.Q.zergo AB O- BF.Q E.F. 

In numerils ; ſic AB, 6; CD, 9, CE, 4; quare 
ED, 5. Facg. 5 :: 36. (Q: 6) AFq erir AFq 
20.proinde AF 4/ 20. ergo BFq = 36 =20 = 
16, quare BF elt 4. 

BE + + $ $8 
Invenire duas ya- 
F tionales NB , AF po- 
tentid HFannum CCom- 
menſurabiles , ita ut 
major A B plus poſrit, 


A  B quam minor AF, qua- 

drato refte linee B F 

Camo E ww D ftbi longitudine incom- 
menſurabilis. 


Exponatur AB, e*. « accipe numeros CE, ED »2.lem.1g 
quadratos, ira ut CD = CE + ED fit non Q. '* 
& 19 reliquis imitare conſtrutionem pracedeu- 
tis. Dico factum. O 3 Nam , 


214 


bg, 10. 


» 30, 'S, 


d 43 6. 
c 12, 6. 
d conftr. 


EZL, 10, 


f197.6. 


| Pon 


k 19. 6. 
115,10, 


-EVCLIDIS Elementorum 


Nam,ut ibt, AB, AF ſunt p TD. item AB}, 
BEq :: CD. E D. ergo cum CD ſit non Q, 
b erunt AB, BE Tl. Q.E.F. 

In numeris, fit AB, 5. C D, 45. CE = 36 
ED—9g. Fac 45.9 : 25 (ABq.)s (AFq), 
ergo AF =y/ 5. proinde BF4 = 45 = 25 = 


20. quareBF = 20. 


PkoOer. XXXII1. 


Invenire duas medi 
C,D potentia tantum 
commenſ:rabiles , que 
rationale C D contine 
ant » ita ut major C plas poſit , quam minor D, 
-"__ reffe lines (ibi longitudine commenſurs 

ilts. 

« Accipe Az &B p Tþ;ita ut /Aq= Bq U 
A. b Fiatque A.C:: C. By c atque A.B ::C, 
D. Dico faftum. 

Nam quia A , &4B ſunt þ T-zecrit C(fy 
AB) w. 1temgideo CD D. ergo D etiam 
{4.porro quia A.Bg:: C.D; & permutatim A, 
C::B.D ::C.B ; & Bqdelſt py , eritCD 
& (BJ) fy. Denique quia 4/ Aq — Bq 4. 
Azterity/ Cq— Dq Ta C. ergo, &c. Siny 
Aq= Bq - Aqerity/ Cq - Dq *D- C. 

In numeris, ht A,8; B, __ (y/: 64— 15) 
ergo C=y/ AB=uy/ 3072.&D=uwy/ 1728. 
quare CD= ,y/ 5308416 =+/ 2304. 


Pkoe XXXI11. 


A _ Invenire duas medias 
D, E potentia folum com- 
menſurabiles, que medium 
DE contineant ,ita ut ma- 
jor D plus poſsit , quam 
minor E , quadrata refte linee ſibi longitudine com- 
menſurabilis. 


— - 


TOW> 


Sume 


« Sume A,& C/, Thzitauty/ Aq— Cq 


ZIF 


TL 210.10, 


x b low 21, 190, 


A. fume etiam B A, & C;& fac A.De :: 
D.B1:: C.E. Erunt 
. Nam quoniamA, & Ceſunt#, e & B” 


C143.6. 
d i. 6, 
e confty. 


. f/ch.1z.10, 
A&C,ferit Bg, & D (4/ AB) Oe on "y 


eQuiavero A.D ::; C. E. erit permutando 


C::D.E. ergo cum A C, heritD T- E. 


\ h 10,10. 
63+ k14. 10. 


;ergo Eeſt y. porro , 1quiaD.B ::C.E;!&1! 1, 


BC elt uy, etiam DE ei m#quale eſt pp, deniq; 
propter A. C ::D. E. equia / Aq— Cq O- 
A,nenty/ Dq - Eq TD. D. ergo , &c. Sin 
Aq= Cq Te A, erit / Dq— Eq O- Eq. 

[n numerts, fir A,z$; C, // 48; B, yſ 28. crit 
D »y/ 3072; & Evy/ 588.quare D. E :: 2.4/ 3. 
& DE=4y/ 1344- 


D a” 
«| 
C E B 


Fangulum vero ſub ipſis contentum, medium. 
« Reperiantur AB,CD p* 
CDq DL. AB. 6 biſeca CD ia G. « fac rettang. 
AEB= GCq. Super A B diametrum duc fe- © 
micirculum A F B. erige perpendicularem E F. 
duc AF, BF. He ſunt quz indagandez erant, 
Nam AE. BE d::BAx AE. ABx BE, Sel 
BAxAEe= AFqie & AB x BE= FBy.fergo 
AE.EB:: AFq. FBq. ergo, cum AE g - 


Invenire' duas re- 
Ras lineas AF, BF 


ſurabiles' , que fact- 
ant compoſutum qui- 
dem ex ipſarum qua- 
dratis rationale , re- 


"Tþ-:ita ut / ABq= 


PS TpPFoO>PE 


m16 6 
Q 15, 10, 


t7.s. 


gig. 10, 
hio 109. 
k 31.3. & 


Quinetiam ABq 47 1. 


| — | eenfle, 


EB, herit AFq TL FBq. C 
(* AFq —+ FB4) ' eſt p'y. denique EFq 


myiax.i. 


AEB!= CGq. = ergo EF —= CG. ergo CD x nz. 10. 


AB= 2zEFx AB. atqui CDx ABneſt wy. 
'ergo ABxXEF,2 vel AF x FB,eli wy. Q.E. D. 
O E; 


p/ch.12.6, 


216 


EVCLIDIS Elementorum 


Expticatio per numeros. 

* Sit AB,6. CD, 4// 12.quare CG=4/ ';.= 
v 3, Eltvero AE=;3 +46. & EB = = 
+ 65. & unde AF etit 4/: 18 + 216,Et FB,y,; 
18 — y/ 216. item AFq + FBq elit 36, & AF 
FB=—=y 108. 

Cztecum A Einvenitur fic. QuiaBA (6) 
AF::AF. AE; et6AE=AFq=Akq 
+3 (EFq.)ergo6 AE = AEq = 3.pore 3 + 
e= AE.ergo i8B +6e—g9-—-6em— Ce, he 
eſt 9g — ee= 3. vel ee=6, quaree=+4/6 
proinde AE=3—+4y/ 6. 


PROP. XXXY. 


DB. 
Invenire duas yePtas lineas AE , E B potertia Wn- 
commenſurabiles,que faciant compoſitum quidem tx 


Ipfarum quadratis mediunus » reftangulum vero ſub 


a JL. 10, 


Þ confle. 
© febol 12.16 
4 ſebol.,22, 6, 


ip/is ceontentum, 1dtionale. 

s Sume AB , & CF y D-, 1taut AB xCF 
fit g'y ,atque f ABq — CFq TL AB. & re 
qua fiant ut in precedenti. erunt AB, EB, quas 

tis. 

- Nam, ut iſthic oftenſum eſt, AEq "T2. EBj; 
iten A Bq (AEq—+E Bq) eſt py. & denique 
AB xCFbeſtp'y, ideirco & AB x DE, dhec 
eſt, AE x EB, eſt g y. ergo, &c, 


PROF 


£ 


F 0 as BA, AC 
potentia INCOMe 
.G menſurabiles , 
| | que faciane & 
E E D rn 
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PROP. XXXVI. 


Invenire du- 
as vettas line- 


compoſitum ex 
” ipſarum qu4- 

dratis medium , &# reftangulum fb ipſis compre- 
henſum medium, incommenſurubileque compoſito ex 
ipſarum quadratis. | 

s Accipe BC & EF uy "O-; ita ut BC & EF be, x0 
pv. & yf Bcqu EFq To. BC. & retiqua taut , 
ut in precedeatibus. Erunt B A, A C exoptara. 
Nam, ut prius,, B Aq*O- ACq ; item BAq + 
AC1elſt ur. & BA xACeſt wy. Denique BC 
b "DL EF, atque c ideo BC TL. EG ; eltque BC. b eonfo. 
EG4:: BCq4 BCXEG,(BCxAD , vel BA £13.10 
AC.) « crgoB Cq (ABq + ACq) DT «4s. 
BAs AC. ergo, &c. 


Scho!, 
=. X 
F| F 
GL 
«| FD <C = 
Inverire duas medias longitudine & potentia in- 
commenſurabiley. 


«Sume BC j. fitque BAx AC uy, & 
BCq (BAq + ACq.) b Fac BA H::H.bgs 
AC. SuntBC, &H wu TE. NamBC eſt py. ; 
#&BA x AC (c Hq)elt py. quare H eſt etiam ev.6, 

[4+ 


218 EVCLIDIS Elementorum 


drg.ro, {4 ditemBAXACTLEB Cq; ergo Hq a. 
BCq- ergo, &c. 


Principium ſenariorum per compoſitionem. 


EFRUGS SALRXEVIL 


Si dug rationalts 
A— B CAB , BC potertia 
tantum commenſars- 
biles componantur , tota AC irrationalis eſt ; woce- 

_ tur autem ex binis nominibas. 
+... fPEY Nam quiaAB «BC, serit ACq OD. 
e 11,def, 10. ABq. Sed AB-eltg'.c ergo ACett g*. Q. E.D. 


PRkoe. XXXVIILI.. 


Si due medie AB, 
i ___— , BC potentia tantum 
A B C commenſurabiles compo- 
nantnr,que rationale contineantytota AC irrationa- 
; lis eſt; vocetur autem ex binis mediis prima. 
Sy Gro Nam quoniam AB D- BC, berit ACq TD. 
e11,def.o.3 ABx BC, 8's. cergo ACeſt -. Q.E.D. 


LEMMA. 


B —_— od ſb ln 
rational: AB, & 
irrationali B C 
continetuy re- 
Aangulum A C, 
A D irrationale eſt. 
Nam fi reQang. A C dicaturp's ; quum AB 
a hyp. py . N 2 . c 
bzr.co, fitp*;beritlatitudo B C etiam p . contra Hyp. 


PROP, 
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PnanoOo?e XXXIX. 
Si due medie 


A—— ——C AB, BC poten- 
D — —_— 
menſurabiles com- 
| ponantur » que 
medium contine- 

- ant, tota ACir- 
rationalis erit ; 
_—_” MF vocetur aurem ex 
binjs mediis ſecur- 


da. 

Ad expolitam DE p* a fac retang. D F = a or 166 
ACqjb&DG =AB1 +BC.. d 47.0.6 

Quoniam ABq © T& BCq , derit ABq=+ «hp. 
BCq, hoceſt DG D- AB4 ; (ed AB] eelt uy. d 16 10, 
ecigo D G eſt +. verum rettang. A B Cponi- .. 
tur wv; eideoque 2 ADC (FHF) eſtyy3 ger- bx 
go EG, & GF tunt e- quia vero DG b TL. HE; 4 1 "yy 
arqueDG.HF::e+EG. GF let EG TD. 110 10. 
GF. mergo tota EF eſt p*, » quare retang DF rr" _.njr FH 


elt p's. *ergoy/ DF, iaeſt AC, eitg'. QE.D. 0 11.64.10. 


PSOR EL 
| $i due refte lines 
> ug B c AB, B C potentia 


tantum commenſurabiles 
comporantur » que faciant compoſitum quidem ex 
ipſarum quadratis rationale, qu7d aurem ſub ipſts 
contmetur medium; tota retta linea AC, irrationa- 
lis erit : Voeetur autem major. 

Nam quia AB; + BCq 2 eſtp'p, & b TL 2  M _ 
ABC*< us , & proinde ACq (4 ABq + BCq=—+ chy.& 14, : 
2 ABC) e TL ABJ + BCqey, f crit ACp', 2: 

4-3. 
Q. E.D. © 17 10, 
findef.,io. 


PROP. 
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PROF. KXLI. 
$5 due refs li- 
ARC — Bne\C,CB pr 
C tentid incommen- 


ſurabiles componantur , que fatiant compoſitum 
quidem ex ipſarum quadratis medium , quod au- 
tem ſub ipſts continethy, rationale ; tota rea lines 
AB irrationalis erit ; vecetur autcm rationale ac 
medium porens. 
=” Nam 2 reftang. ACB,« ev TL AC + 
b ſeb 12, 10 CB1cwy 4 ergo 2 ACB 4d TL ABq. quare 
Cop. eABet(t TY Q. E. D. 


PFAOMA ELIL 


Tt |_| 
8 


Si due rele lines GH, HK potentia incommen- 
ſurabiles componantur , que faciant & compoſitum 
ex ipſarum quadratis medium, quod ſub ipſis con- 
tinetur medium » incommenſurabileque compoſito ex 
quadratis ipſarum; tota refta linea GK irrationalis 
erit ; vocetur autem bina media potens. 

Ad expohtam FB yg", fiaat retang, AF=GKþ 
& CF = GHq + HKq. Quonmam GHq + 


+ HKq (CF) « elit jay; latitudo CB z erit pg, Item 
ar quia 2 reftang. GHK (c AD) eſt yy , etiam 


erw.109, ACberitg. Porroquia reftang. AD a Th CF, 
Ces i 42tque AD. C3 :: AC. CB, eerir ACT. CB. 
14,6f. 10. fQuare AB eſtgg*. ergo retang, AF, idelt, 
GKq eſt p*y. bproinde GKeſt p', Q. E. D. 
PROP. 
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TP RoP. XLIILI. 


HP 
A CG FE Ds 
Que ex binis nominibus A B, ad unum duntaxat 
unftum D dividitur mm nomina AD, DB. 
$i fiert poteſt » binomium AB alibiin E ſece- 
tur in alia comina AE,EB. Liquet A B ſecan 
utrobique inzquakter z quia AD T. DB, & 
AE DO. EB. 
Quoniam retangula ADB , AEB «ſunt ye ; 
s & tingula ADqy DBqs AEqz EBq ſunt g*-;b as dfkay. as 
deoque ADq + DBq , 5 & AEq + EBq etiam 
4 , 6 1dcirco ADq + DBq=- : AEq—+ EBq. 
c hoceſt, 2 AEB— 2 ADBelip'y, 4 ergo AEB cſs. 2. 
— ADB p'v.ergo {iy ſuperat uy per p*y.eQ.E.A. = —_—_ 
PR OP. XLIV. Gen 


L 


Q 
SZ .AMÞ..2. 

Que ex binis mediis prima A Byad unum dunta- 
xat puntum D dividitur in nomina AD, DB. 

Puta AB dividi in alia nomina AE, EB. quo 
pohito, fingula ADqs DBq» EBqzs ſunt ys; 4 & =. 
reftangula ADB, AEB, eorumque dupla , ſunt <6 $.3- 
pa. berro2AEB= 2 ADB, c hoceſt ADq © "— 
+ DBq=: AEq=-+ EBq eſtg'y. «Q.E.A. 

PROP. 
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FF UADVR ELL 


$4 due refte li- 
AR. B nee\\ C,CB po 
G tenti4 incommen- 
ſurabiles componantur , que fatiant compoſitum 
quidem ex ipſarum quadratis medium , quod au- 
tem ſub ipſts continethy, rationale ; tota refta lines 
AB tirrationalis erit ; wvecetuy autom rationale ac 
medium porens. 
aA Nam 2 reftang. ACB,« ey TL ACq + 
6b 1. 10 CB1c wy 4 ergo 2 ACBd TE ABq. quare 
Cop. e AB elt e- Q. E. D. 


PARKS LL 


diy. 16. 
e1t1.def 10, 


"SW + 


E 
_ HE i 4h | | 


A <Q B 


St due ret e lines GH, HK potentia incommen- 
ſurabiles componantur , que faciant & compoſitum 
ex ipſarum quadratis medium,&y quod ſub ipſis con- 
tinetur medium , incommenſurabileque compoſito ex 
quadratis ip ſarum; tota rea linea GK irrationalis 
erit : vocetur autem bina media potens, 

Ad expofitam FB yg”, fiant retang, AF=GK 

_ & CF = GHq + HKq. Quomam GHq + 
2; 160, HKq(CF)s elt uv; latirudo CB z erit gy, Item 
at: quia 2 reftang. GHK (c AD) eſt yy , etiam 
ew.1o. ACberitg. Porroquia reftang. AD a T CF, 
Cee t@ 4 4tque AD. CF :: AC. CB, eerit ACT. CB. 
11,6f. 10.fQuare AB eſtg g*. ergo reftang, AF, idelt, 
GKqeſt p*y. »proinde GK eſt p*., Q. E. D. 

PROP. 
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PROP. XLIIL. 


HP 
ACT EE DS 
Que ex binis nominibus A B, ad unum duntaxat 
punttum D dividitur mm nomina AD, DB. 
$1 fiert poteſt » binomium AB alib1in E ſece- 
turin alia comina AE, EB. Liquet A B ſecan 
utrobique 1nzquakter, quia AD T. DB, & 
AED. EB. 
Quoniam retangula ADB , AEB«ſuntye ; 
s & 1ingula ADq, DBqz AEqz EBq ſunt g*z;b a+ d Aka. as 
deoque ADq + DBq, 5 & AEq + EBq etiam 
4, 6 idcirco ADq + DBq=- : AEq—+ EBq. 
c hoc eſt, 2 AEB— 2 ADBelip'y, 4 ergo AEB cſs... 
— ADB p'v.ergo {y ſuperat wy perp*p.cQ.E.A. _ _— 
PR OP. XLIV. TT 


A GC © ED B 

Que ex binis mediis prima A Byad unum dunta- 
xat punftum D dividitur in nomina AD, DB. 

Puta AB dividi in alia nomina AE, EB. quo 
poſito, fingula ADqy DBq» EBqzs ſunt ys; 4& bfkay-10- 
reftangula ADB, AEB, eorumque dupla , ſunt <6 $.- 
p'e. bergo2 AEB= 2 ADB,choceſt ADq ©" 
—+ DBq=: AEq + EBq eſtg'y. «Q.E.A. 

PROP. 
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PROpP. KLY. 


D.C Que exbinis me- 
A A B diis ſecunda AB , 


E | ad unum duntaxat 


| punftum C divi- 
dituy in mnomind 
AC, CB. 
F | Dic alia eſſe no- 
Go mina AD, DE, 
Ad expoliram E; g*, ſac retang. FG = ABq. 
& EH = ACq + CBq ; item EK = ADq 
-+ DBq. . 
» 39.16, Quoniam / Cq , CBq « ſunt we "3 bent 
d i6&24 A Cq+CB}/E H) uy. cergo latirudo F H 
— Do” quin & reRt.ung. ACB,q ideoque 2 ACB 
d:4.40, e(IG) it uy: cergo HG, eſt etiamp. Cum 
fidm.46, 16, ferfur EHf -TG, gatque EH. 1G :: FH. 
D 6. HG; b erunt FH, HG TL. kergo FG eſt bino- 
d37.06 mium ; cujt:s nomina FH , HG. Similt argu- 
mento FG elit bin.cujus nomina FK,, KG,contra 
43. hiyus. 


PROP. XLVI. 


Q 


' © ED B 
Major AB ad »num duntaxat puntum D dividi- 
tur in nomina AD, DB, 
#4930, Concipe alia nomina AE, EB. quo poſito re- 
&& 27.0. angula ADB, ABBo wa ; 4 & tam ADq— 
4359.10, DBq,quam AEq—+ EBq ſunt p &. Sergo ADq 
DBq=: AEq + EBq, choc eſt» 2 AEB.. 


2 ADB &ſt j'p, [1 Q. F, N, 
PROP. 
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PROF. XLVII. 


— ac 
Qnza— ? ' + medium ens 
A F 8 D 0 gmug# 


duntaxat punttum D dividitur in nomins AD,DB, 

Dic al:a nomina AE , EB. «ergo tam AEq a 41. o, 
+ EB}, quam ADq + DB] ſunt pe. « & re 
Qangula AEB, ADB, ſunt p's. b ergo 2 AEB bſc1y.to. 
— 2 ADB, choc eſt, ADq + DBq- :AEq+ ba = 
EB;eſt gs. Q_E.A. _— 


PROP. XLVIIT. 


. DC R Bina media po0- 
a tens A B, ad unum 
E duntaxat punftum 
C dividitur in no- 
| mina AC, CB. 
Vis AB dividi in 
F alia nomina AD, 
KH QC DB. Ad expol- 
tam EF g', fant retang. EG=AB1j, & EH= 
ACq-+ C3q, & EK = ADq-+ DBq. Quo- 
niam ACq + CBq, nempe EH, « eſt uy, þ erit aq116, 
latitudo FH g*. Itemquia 2 ACB » © hoc eſt, — __ 
IG, eſt « yuy,berit HG etiam p'. Ergo cum EH 44.6. 
« TLIG, lirqne EH. IG 4:: FH. HG, ecnt —— 
FH TL HG. fergo FG eſt bin. cujus nomina * 
| FH. HG. Eodem modo ejuſdem nomiaa eruat 
FR, KG; contra 43 hujus. 


Definitiones ſecande. 


Xpoſita rationali > & quz ex binis nomint- 
bus , diviſa in nomina ;5 cujus majus nomen 
plus poflit quam minus,quadrato retz linez [i- 

bi longitudine commenſurabilis ; 
L Siquidem majus gomen expokte rationali 
cem- 


224 FVCLIDIS Elementorum 


commenſurabile fit longitudine, vocetur tota ex 
binis nomimibus prima. 

II. Si vero minus nomen expolitz rationali 
lougitudiae lit co:mmeaſurabile,yocetur ex bints 
nominibus ſecundAa. Y 

I 11. Quod fi neutrum ipſorum nominum ſit 
loagitudiue commenſurabile expolitz rational, 
vocetur ex binis nominibus tertia. 

Rurſus , {1 majus nomen plus peſlit quam 
minus » quadrato retx linez (ibi longitu- 
dine 1ncommenſurabilss ; 

I V. Siquidem majus nomen expoſitz ratio- 
nali commenſurubile tit Jongitadine, vocetur ex 
binis nominibus quarta. 

V. Sj vero n:1aus nomen z Yocetur quinta. 

V1. Qiod tt neutrum ipforum nomigum z 
yocerur ſ{exta. 


PROF. XLIT. 


A... 4 Coo $, B Invenire ex bi. 
| þ JIE nis nominibus py/- 
E mommrmmrnnr—— G mam, Ek. G. 
F s dumc AB,AC 
of 2p H numeros quadra- 
"0. t05quorum exceT1s CB yon Q.exponatur D /, 


£3 lm4®- þ accipe quamvis E F "I. D. c fac AB. CB :: 
EFq. FGq. erit EG bin. 1. 
d conflr. Nam EF dT D.e ergo EF /. f iter 
£6.49 0% EFqTLF Gq. gergo FE G eft etiam f. item 
g /«b.c1.10 dquia EFq. FGq :: AB. CB :: Q. non Q. + erit 
© bag EF "2. EG. y A oa quia gc. 
rationis EFq. EFq=FG2 :: AB. AC:: Q.Q. 
kg. 10, cen EF DO NY EFq-, FGq. ergo E G elt 
1+.ef. 4, bin.z. Q_E.F, 


Explicatio per numeros. 


SitDS8.EF,6. AB,g. CB, 5. quare cum 
g. +. 


A. 


thaw 
| "ras 


| FR 
mn n« 
nitate 


— 
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9.5 :: 36.20. erit FG,4/ 20. proinde EG eſt 6 
+4 20, 


PROP. L. 
A .coo4 Coe $5 B Invenire ex binis nomi- 
D — nibus ſecundam, E G, 
| PETE G Accipe AB, & AC 
F numeros —_ quo- 
Ho—— p rum exceſſus CB (it non 
. Sit D expoſita 8. fume FG* TD. D. Fac CB. 
3 :: FGq. EFq. Erit EG quelita. Preendaee 


Nam FG "O- D ,quare FG eſt gf, item EFq 
TL FG. ergo EF eſt etiam þ. item quia FGq. 
EFq :: CB. AB:: non Q. Q. eft FG 'TL EF. 
denique quia CB. AB :: FGq. EFq, inverſeque 
AB. CB :: EFq. FGq , erit ut in precedent , 
EF Ly EFq=— FGq. «Tquibus EG eſt bio, 2 1.6/.48, 
2 Q.E,F. 10. 

In numeris, (it D, 8; FG 10; AB, 9; CB, 5, 


erit EF,y/ 180.quare EG eſt 10 + 180. 


PROP. LL 
A....4C....5B Invenire ex binis 
L .0c.0G nominibas tertia, DE. 
G , s« Sume numeros a /cþ,19. 16 
D -F AB, ACquadratos, 
E quorum excefſus GB 
H— non Q.Sitq;L nume*+ 


rus non Q, proxime major quam CB, nempe u- 
nitate, vel bioario. fit G expoſita þ. b Fac L. AB 
:: Gq. DEq. 6 & AB. CB :: DEq. EFq. err DF, 
bin.3. - , 
Nam quia DEq <2 Gq , 4eſt DE f. item <-onfr6. 
Gq. DEq:: L. AB :: non Q. Q. eergo G y = 2 4ſeb.14.10s 
DE. item quia DEq e"D- EFq » 4 etiam EF «6.1. 
eſt 6*. quinetiam quia DEq. EFq:: AB. CB :: 
Q non Q.fet DE Ta. E F, porre » quia Pr, 10, 

P conſtr, 


226 


g/«b.17.3, 


h 9.10, 
k 3 def 48. 
10. 


a /ab 29.10, 


bh x.lem 10, 
c1i.lem,10, 
10, 


dg. to. 
e 4 def, 
43. 10, 


£9.19 
b 5.def.q8. 
49 


EVCLIDIS Elementorum 


conſtr. & ex zquali Gq. EFq :;: L.CB :: non Q, 
Q. Cnain g L, & CB non ſunt ſimiles plani nu- 
merl) 6 erit Getiam TD. EF. denique ut in 
praced. 4y/ DEq= EFq TO. DE. kergo DF ef 
bin.z, Q. E.F. 

In nameris , tit AB, 9; CB, 5; Ly 6; G, 8. erit 
DE ,.4/ 95 &EF, y **2.quare DF = vy 96 
+4/ 9%, x 


PROP. LIL. 
A:;.3C....6B © Invenire ex binis nomini. 
(3 mon bus quartam,DF. 

_ ——F; sSune quemvis mume- 
E , raw quadraram AB ,4quem 


H- divide ina AC, CB nou 
quadvuc,,. fit G expo..ca ef. baccipe DET. 
G:aFac AB. CB :: DEq.EFq. erit DF bin.4. 
- Namut ia 49. i11jus , DF otendetur bir, 
item » quia per con(tr. & conyerhionem rationis 
DEq. DEq= EFq:: AB. AC :: Q, non Q 
d erit DE 1-4 DEq=— EFq. e ergo DF elt 
bin. 4. Q. E.F. * 

In numerisy fit G, 8; DE, 6. erit BF y/ 24, 
ergo DF elt 6 + vy 24. 


Pro rv LIIL 


A vo. I. Conoco 6B Invenire ex binjs nomi- 
G - nibus quintam, D F, 
D —— F Accipe quemvis pu- 
| E merum quadratum AB, 
HF cujus ſegmenta AC) 


CB lint non Q. fit G expoſlica g*. fume EF 'D- 
G. fac CB. AB;: EFq. DE4. erit DF bin.5. 

Nam ut in 50. hujus , erit DF bin. & quia 

, per conftr. & -jnvertendo D Eq. E Fq :: AÞ- 

CB , ideoque per converſionem rationts DEq- 


DEq = EFq:: AB. AC:: Q, nov Q. « ent 


Liber X. 227 


DE*TL 4 DEq — EFq. b ergo DF eſt bin, 
4. Q.E. F. 

In numeris,fit G,7; EF,6., erit DE /54-quare 
DF ell 6 +y 54. 


PROP. LIVY. 


& 22004 0C mp 7B Invenire ex binis nomi- 
Þ coooo0ed 9 nibus ſextam. 

Go —— --- Accipe A C, CB pri- 

D — FF mos numeros utcunquey 

E fic ut AC+CB (AB) 


| ſit non Q. ſumeetiam 
quemyis.L num. Q.ſit G expol. p*. «fiatque L. © 3.lem.10, 
AB :: Gq.DEq. atque AB.CB :: DEq. EFq, e- ** 
rit DF. bio.6. 

Nam utin 51. hujus, DF oftendetur bin. 
item quod DE, , & EF'D- G. denique igitur 
quia per conſtr. & converſiozem rationis DEq. 
DEq= EFq:: AB. AC ?; non Q_Q. (Nas 
AB primus ett ad AC , ® ideoque et diflimilis) b/c4.9.8, 
«ergo D E 12. 4 DEq=—EFq. qcrgo DF eſt {27's 
bin.6. Q. E. F. 10, 

In numeris,fit G, 6; DEy/ 48. erit EF y/ 28, 
quareDF eſt y/ 48 + y/ 28. 


P 2 L E M«* 


—cm—co—n——_——e = — 


228 


« 28. 6. 


b 31.1, 


C 14,3. 


@ ſeb.1f, 1, 


b 13. 8, 


C 4. 6x, 3. 


EVCLIDIS Elementorum 


LEMMA. 


Sit AD reftany 


C gulum » cujus latw 


1 GllEſF AC ſecetur ineque- 
B | 


liter in E ; biſeFumgue 
l pk 


fit ſegmergum minus 
EC in F.; atque ad 
AE, © fiat reftay. 
AGE = EFqz pergue 
G, Ez E b ducantur ad 


- AB parallela GH, 
Oo p-7” == F EI, FK. «c Fiat auten 
quadratum L M= 

reftang. AH , atqueal 

OMP produftam « þ- 

L OT 4 quadratum MN = 


LQT, NRS, NPT producantur. 

Dico 1, MS , MT ſunt reftangula. Nam 6b 
quadratorum angulos OMQ, R MP redtos, 
s erit QMR. re&ta linea. þ ergo anguli RMO, 
QMP re&i ſunt. quarepgra MS , MT ſuntre 
Rangula. 

2. Hinc patet LSe=LT ; &> proinde LN eff 


quadratum. 


3. Reftanguia SM, MT, EK, FD equdid 


ſunt. Nam quia reQtang. AGE 4 = EFq, *eti 
AE. EF :: EF. GE. fideoque AH. EK :: EK. 
GI. hoc eſt per conſtr. LM. EK :; ; EK. MN. 
g verum LM. SM :: SM. MN, eigo EK þ= 
SM ,—= FD!= MT. 

4. Hine LN m = AD. 

5. Quia EC biſeFaeſtin F, , patet EF,FC 


EC , & AE TL y/ AEq- 
EC3;ovcrunt AG, GE , AE "DL. item » qui 


4 


Gl ; retteque LOs| 


þ2. ery 
eit bir 

In 7 
ret} an 


OP ef 


—_— ww 
= . 


— 2 A. > I» 


9” 2.123 


CE —_—_ 


wo FF» 
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AG. GE :: AH. GI, erunt AH, GI ; hoc eft pro. 10. 
LM, MN TL. item iiſdem poſitis, 

7. OM TL MP. Nam per Hyp. AE, Q. 
EC,1ergo EC Ta. GE. q quare EF TL GE. 914.16 
ſedEF. GE::EK, GI. rergcoEK TE GL, ris, us 
hoc elt SM "D MN. atqui SM.MN:: OM. 

MP.s ergo OM TL. MP. 
8. Sin ponatur AE TE yf AEq=- ECq, 


/ patet A G, GE,A Eefle "DO. unde LM OQ- 


MN. nam AG. GE :; AH. Gl :: LM, MN. — 
His bene perſpeRis, facile ſex ſequentes Propoſe- 
tiones expediemus, 


TSR LV. 


Si ſpatium AD contineatuy ſub rationali AB , 
&* ex binis nominibus prima AC , (AE ++ EC;) 
refta lines OP ſpatium potens irrationalis eſt , que 
ex binis nominibus appellatur. 
Suppolitis 11s , quz 1n lemmate proxime prae- 
cedent1 deſcripta, & demonſtrata ſunt, liquet re- 
fam OP poſle ſpatium AD. «icem AG, GE, 
AE ſunt TD, ergo cum AEb litg DAB, 
cerunt AG, & GE, pg "DL AB. « ergoreRtan- a zyp,& low, 
eula AH, GI bow eſt quadrata LM , MN ſunt $rm 
;z. ergo O M unt g*e "DJ. fproindkOP ch... 
vis Qin & 4prig +" 
In numerts, fir AB, S;5AC» 4 + "Pg I3. quare P—_— 
reftang. AD = 20 + y// 300==quadr.LN.ergo _ 
OPelty/ 15 +4 5; nempe bin.6, 


£# HK PROP. 
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a byp. & 
lem. $4. 10. 
_— 10 
co, , . 
= 19. 


Fbyp.1z 10, 


120.109, 
3s. 19, 


a byp. & 12. 
10. 


b 39. 19, 


EVCLIDIS Elementorum 


TREOR LET 


Ss ſpatium AD contineatur ſub yationali AB, 
&+ ex binis nominibus ſecunds AC (AE + EC;) 


rea linea OP ſpatium AD potens,irrationalis eſt, 
que ex binis medits prima appellatur, 


Rurſus adbibi:o lemmate ad 54. hujus » erit 
OP =+/ AD. «item A E, AG,GE ſunt TL. 
ergo quum AE b vt Þ, TL AB, c erunt AG,GE 
etitam p T AB. «go reftangula AH, GI; 
hoc elt OMq, MPq «4 ſunt we. e quinetiam 
elem,54 10. OM 13. MP. denique EF TL 'EC, & EC 


FO. AB. g quare E Felt þ TL AB. g ergo 


EK ; hoceſt SM, vel O MPeſt pp. » Proinde 
OP eſt 2 uy prima. Q.E. D. 

In numeris , lit ABz5;&AC, y/ 48: +6 er 
go reftang. AD = 4/ : 1200 + 30 = ONg. 
ergo OP ett v4/ 675-+vy/ 753 nempe bimed. 1, 
Vide Schem. 57. 


PROP, LVIT. 


A 

B 
S 
0 


L 


H 


E 
"K 
A 

1] 


7 


- 


Q 


C 
D 
P 
T 


Si ſpatium A D 
contineatur ſub ratio- 
nali AB, & ex binis 
nominibus tertia A C 
(AE+EC ;) ret 
lines O P ſpatium 
A D potens , irratio- 
nalis eſt , que ex binis 
mediis ſecunda dict- 
Fir. 

Ut prius , OPq= 
AD. item rectapgu- 
laaAH , GI 3 hoc elt 
OMP, MPq ſunt 
wat. a item EK , vel 
OMP eſt yy. bergo 
OP eſt bimed. 2. 

In 


TT 


Al 
vy 


LE —_ 3 3 2 = et 


= TT 


5 ww WW 6 T2 


_— cms= TY WY RNV98V3ﬀ)X4#®T LS 


Libey X. | 231 
In numeris, fit By; AC4/32+4/34.quare 
AD eſt 4/800+4/600=OPq. proinde OP elt 
vy/ 459+vy/ 503 hocelt buned. 2. 


PROP. LVIIL 

Si fpatirm A D 

© contineatur ſub xatio- 

] ' nalt ABz & exbims 
GJE]F nemiibus quarts AC 
CAE+EC;) rea 
linea CP ſpatiun p0- 
B rens , irrationalis eſt , 


HI pK, quevocatur major. 


Nam anterum, 
OMq # "©. MPq. 5619. 
O m_ 1etang. vero Al, 
hoc eit OMq + MTg "AIP" 
beſtg'y. citemEK 20; 10. 
vel OMP eit py. £5 & 
BD Q T dergo OP (4 AD) d49. 10, 

elt major. Q.'E. D. 
In numeris » ſit AB 5; & AC, 4 + 8, ergo 
retang. AD eſt 20 + y/ 200. quare OP eft yff ; 
20-+4/ 200. 


ETHASS LIFT. 


Si ſpatium AD contineatur ſub rationali NB , 
e>_ex binis nominibus quinta AC ; retta lines OP 
ſpatium AD potens , irrationalis eſt , que rationa- 
le ex medium potens appellatur. | 

Rurſus OMP D- MPg. reftang. vero Al, , ,,;, awe. 
vel OMq + MPq eſt up. © itenr reftang. EK, 
vel OMP et p'y. bergo OP (4 AD) eftpo- 
tens p'y, & jury. Q.E. D. 

In numeris » tit AB, 53 &AC 2+ 4/8. ergo 
reftang. AD= 10+y/200=OPq. quare OP 
elt /: 10+4y/200 


b 41, 19, 


P 4 PROP. 


232 


8 
47.10, 


EVCLIDIS Flementorum 


PRoe. LX, 


S; ſpatium A D contineatur ſub rationali AB , 
& ex binis nominibus ſexta BC (AE + EC; ) 
ret linea OP ſpatium AD potens , irrationalis 
eft, que bina media potens appellatur. | 

Ut ſzpe prius , OMq D- MPq. & OMq + 
MPq eſt juy. & reQtang. (EK) OMP etiam jus, 
« ergo OP=4/ AD elt potens 2 k.«. Q.E.D. 

In numeris , fit AB, 5; AC, 12 +4y/$; er- 
goreftang. AD, vel OPqeſt y/ 300 + y/ 200, 
proinde Gp et /:4/ 300 +4/ 200. 


LEMMA. 


Sit vefla AB 
PS: GG! nequalitey ſea m 


wn » frtque 
1» — I C } ſique AC 
C 


majus ſegmentum ; 
& cuivis DE ap- 
plicentur reftangu- 
{a, DF = ABq, & 


E* DH=ACq, & 
A HR N Ek = CBq. ſit- 


que LG biſeffainM , ducaturque M N parall, 
GF. 
Dico 1. Reftang, ACB=LN, veal ME. 


Wo Nam 2 ACB=LEF. 


2. DL C_LG. nam DK (ACq + CB}) 
bt LF (2 ACB) ergocum DK , LF fint 2que 
alta, c erit DLC LG. 

3- SiACD. CB, «erit retang. DK "O- 
ACq, & CBq. 

4. Item, DL LG. nam ACq + CB 
eQ-2:ACB : hocet DK Q.LE. fed DK. 


lew.26.10. LE e:; DL. LG. fergo DL fQ. LG. 


19,19, 


g1i6 + ACq ACBg;:;A CB. CBq. hoc a 1" 


5. Ad bec, DL O- y DLq= LGq. Nam 


"9 


— 


Liber X. | i;3 


LN::LN, IK. c quare DI. IM :; LM, IL. 
bergo DI x<IL = LM. ergo cum ACq k£"O- kb, & 
C34. hoc eſt HL IK, & Iproinde DI TL 10 6 
IL, » eric DL" y/ DLq4— LGq.Q. E,D, $0. 
6. Sin ponatur &.Cq TL CBy, *erit DL 71, 819. 19, 
"4 DL j-= LGq. | 
Hoe lemma preparationis vicem ſubeat pro 6, ſe- 
quentibus propoſitionibus. 


 TROoR3ZT LIL. 


Quadratum ejus que ex binis nominidus ( AC 
CB )adrationalem D E applicatum, facit Ia- 
titudinem DG ex binis nominibus primam. 

Suppeſiris iis, quz in lemmare proxime ante- 
cedentt deſcripta & demonſtrata ſunr, Quoni- 
am AC,CB «ſunt þ D-» berit retavg. DK « 5ys 
TL ACq 3 <ergo DK it py- 4ergo DL TL ve ny 
DE þ*. rectang. vero AC3B, ideoque 2 ACB dui. :0, 
(LF) eeſt py. fergo latitudo LG eſt p qt 
DE. gergo etiam DL*TL. LG. + item DL TL ta. 10, 
y DLq- L3q. ex quibus & ſcquitur DG et- $'3-'*: 


hlew 60.'09, 


ſe bin, 1. Q. E. D. k 1, dof. 


TFAaSDDSLELL 


Quadratum ejus , que ex binis mediis prima 
(AC—+ CB) ad rationalem DE applicatum),f4- 
cit latitudinem DG ex binis nominibus ſecun1am, 

Rurſus adhibiro lemmate proxime prace» 
denti ; Reftan 
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PROP. LXIIL. 


Quadratym ejus , que ex binis mediis ſecunda 
(AC —+CB) ad rationalew DE applicatum » fa- 

Ct latitudinem DG ex binis 'nominibus tertiam. 
Ur in pracced. DL elit: þ D- DE. porro quia 
4 & 24. retave. ACB , ideoque LF (2 ACB) « eſt 
du3.10, {4v, berit LG p TL DE. equinetian DL*D. 
1” - ay LG. citemqgue DL TD. * 4m w LGq. 4 er 


43.10, YoDGeltbin.z. Q.E.D 


PROP. LXIV. 


Qnedracum Majoris ( AC+CB ) ad ratio- 
nalem|)E applicatum, facit latitudinem DG ex bi- 
ns nominaibus quartam. 

abp&jb, Rurius ACq + CBq , hoc eſt DK s eſt p'y. 
93,40 bergo DLeltp Dt. item ACB, ideoque 
c hyp & - TAI c elt py. dergo LG elt g "Ts 


- + e proinde etiazz DL Ia. LG. denique 
© 13,10 - ACT BC, fei: DL TT DLq — 


op '% LGq. £ und. ibs ell bin. 4. Q. E. D. 
by = 
PkoPe. LXV. 
gradratim ejus , que rationale ac medium po- 
teſt, (AC+CB) ad rationalem DE applica» 
tum , facit latitudinem 1G ex binis nominibus 
umntam. 
#13. 10, lrerum , DKeſt uy. « ergo DL eſt p* "O- 
on yoo DE. item LF el o'p, bergo LG eſt e O- DE. 
d lem 60,40, © £120 DL O- LG. 4item DL Ty. y/ LLq — 
4 : _- LGq. , proinde DG eli bin. 5. 


PR SRL LEVSL 


Quadratum ejus , que biza media poteſt ( AC 
+ CB) «drationalen DE applicatam, facit lati- 


txdinem DG ex binis nominibus ſextam. 
Ut 
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Ut prius » DL & LG ſunt þ DE. , 
Quia vero ACq + CBq (DK) «TL AC3 , 8$14/i0. 
b id?oque DK - LF (2 ACB) elique DK. c AM 
LE «:: DL, LG 4erit DL *D- LG. edenique 5 t-m.60.10 
DL "I y/ DLq. LGq. fex quibus liquet 6. «: 
DG eſle bin. 6. Q. E. D. m— 


LE MM A. 
Lo A——l--C 
A —— F B 
TN mn. D. ] F 


E 
Sint AB, DEL ; fiatque AB. DE :: AC 
F 


Dico 1. AC TL. DF, ut patet ex 10. 10, 
item CB TL FE. « quia AB, DE ;: CB. FE, +'9'f 

2. AC, CB :; DF. FE. Nam AC. DF :: 

AB. DE :: CB. FE, ergo permutando AC. 
CB :: DF. FE. 

3. Rettang, ACB "O. DFE. Nam ACq, head 
ACB b:: AC:CB ec :: DF, EF ;; DFq. DFE. eu, 
quare permutando ACq, DFq ;: ACB. DFE, 
ergo cum ACq "DB. DFq, derit ACB ". 99% 
DFE. 

4. ACq + CBq TL DFq -+ FEq. Nam 

uia AC4. CBqe:: DFq.FEq. erit componen- * **$\ 
to ACq + CB7. CBq :: DFq + FEq. FEq. er- 
gocum CBq TL FEq, feric ACq + CBq Da f1910: 
DFq+FEq. q Bi * 

5. Hinc, AC D-,vyel DT. CB, gerit pa- 8 '®'! 
riter DE "T2 » yel TL ZE. ky ; : 


D 


PROP. 


236 EVCLIDIS Elementorum 
PRoPp. LXVII. 


A / B Ei, que Ox 
C binis nominibus 

D ——w—_—— —-  CAC-CB) 
longitudine corn = 

menſurabilis DE, 


ex ipſa ex binis nominibus eſt ,atq; ordine eadem. 
Fac AB. DE :: AC. DF.« ſunt AC, DEF 
- "TL. ;j a & CB, FE TL. quare cum AC; & CB 
£le2/66 16, © lint TD >cerunt DF, FE p* TJ. ergo DE 
& /-4.13. 10. eſt etiam bin. Quia vero AC. CB @« ;: DF. 
FE. ti AC TL, vel Oo. y/ ACq —- BCq, 
dig. 10. detiam finviliter DF TL , rel af DFq= 
—— - FEq. item ſt AC TL, vel "D. g expo. e crit f1- 
milirer DF TD. vel DL gf expoſ. at h CB TL 
vel DL p', eerit pariter FE Ta. vel O. p". Sin 
giv def. veroutraque AC, CB TL p', erit utraq; etiam 
ct DF, FE T-#. g Hoc ett, quodcunque bino- 
mium fuerit \B , erit DE ejuſdem ordinis. 


Q. E. D. 
ER GD LEVIILIK 


Fi, que ex binis mediis C AC + CB) /ongi- 
tudine commenſurabilis DE, & ipja ex binis me- 
diis eſt, atque ordine eadem. 

212,6. «Fiat AB, DE:: AC. DF, 4 ergo AC D- 
d lem 66.10, DF, & CB Ta. FE. ergo cum AC & CB 
FU clint #2 detiam DF, & FE erunt p. & cum 
diq wo, ACcDO-CB, ecrit FD FE, f ergo DE 
f18 co Ct 244. Si igitur reftang. ACB lit p', quia 
ps. 12,10, DFE bI ACB, g ettam DFE eltey ;etf1 
kad Miudgey, þ bocetiam erit yy. & 1d eſt, five AB 
39.10, fitbimed. r. five bimed. 2. erit DF cju{dem or- 
dinis. Q. E. D. 


PROD. 


—» 4” £-> a 
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TRADS LEIRS 


A ol B Majori (AC 
C -+ CB) commen- 
| BE ſurabilis DE , & 

F ipſa Major eſt. 


FacAB.DE :AC.DE. Quoniam AC 
s TÞ CB , berit DE'- FE. item ACq=+ , þ,,, 
CBq a elig»; proinde cum DFq + FEq 5D blen6610, 
ACq=—+ CBq, c etiam DFq + FEq eſtp y. de cſe4,14.10, 
pique retang. ACB 2 eſt puy.4 ergo retang. DFE + -. 
eſt wy (quia DFE". ACB,)e Quare DE elt m__— 
major.C), E. D. 


ASA LA 


Rationale ac medium patenti (AC+CB) 
commenſurabilis DE, & 1þſa rationale ac medium 
porens eſt. | 

Iterum fac AB. DE::AC.DF. QniaAC 
4 CB , benam DF F E. icem quia *5p 
> as CByaeitwy, c crit DE! =_ FEq ws. _—_ 
denique quia reQang. ACB celt g'p, 4 ctiam 4/5.14.40, 
DFE eſt ey. e ergo DE eft potens eV, AC wp: {a 


Q. E.D. 
4 5 » WES $ $4 


A ——Þ Pina media potenti 
' +: (AC+CB) com- 
- wy” «E menſtrabilis DE, & 
F ipſa bina media po» 
tens eſt, 


Divide DE , ut in praxced Quia ACqs*DL ay 
(_Bq » 6 erit DF4 TE FEq, item quia ACq d low 65-10, 
+ CB1jacſt uy, cerit DFq + FE q eriam y. ©2324 9% 
paricerque quia ACB «el! up, 4ctian DFE eſt 634. 66: 
K-, deuique quia ACq+ CBq CLACB, 

e E740 
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#14. 10, 
far 10, 


EVCLIDTIS Elementorum 
e erit DFq + FEq*'D. DFE. fe quibus ſequi- 
tur DE cle potentem 2 4#. Q. E. D. 


PROP. LXXIL 
$i rationale 


| & mn R A, & medium 


| B componantur, 
bu atuor irratio- 
ales finnt ; vel 
ea que ex binis 
n0. minibus » wel 
—_ E IT dque ex bints me- 
iis prima , vet 

114jar 5 vel rationale ac medium potens. 
Nimirum fi Hq=zA+B zErit H una 4 line- 
arum , quas theorema deſignar. Nam ad CD 
expolitum p*, « fiat reftang, CE=A ; item FI 
== B ; bideoque CI = Hq. Quoniam igitur A 
eſt e'y, ctiam CE eſt jy c ergo inbeds CF 
eſt 'p TL CD. & quia B eſt yy, erit FI yr. 
4ergo FK eſt *p TL CD, ecrgo CE, FK ſunt 
g O-. Tota igieur CK feſt bin. Si igitur A 
C"B, hocet CE = FH, gerit CF © FK. er- 
go it CFTLy CFq.. FKq, berit CK bin. 
1. & proinde H =+4/ CI keſt bin. Si ponatur 
CF IT y CFq. FKq, ! crit CX bin. 4. 


' A 3 


* quare H(y/ CT) » eſt major. Sin ADB; 


g erit CF "I FX ;proinde fi FX DO. 4 FXq = 
CFq, »erit CX bin. 2. *quare H eſt 2 þ pri- 
ma. devique i FX Ty Fxq— CFq , ? erit 
CX bin. 5, qunde H etit potens p'y acby. 
QF. D. 


PROP. 


Liber X, 239 
TURWA LEEANL 


$i duo me- 
C F TK dia A, B, inter 
c— | | ſe incommenſu- 
If - rabilia compo- 
| ; naniur , due rt 


Mr 
=n 


les fiunt ; vel ex 
binis mediis ſe« 
D EE T cunda, vel bins 
media poten, 
Nempe H potens A—+B eſt una ditarum 
irrationalium. Nam ad CD expo, p*, fac re- 
Qang. CEZA, &FI = B. unde Hq=z CL 
Quoniam igitur CE , & FI «ſunt ye, bcrunt s gp. 
latirudines CF, FX þ TL. CD. item quia CE Oo 
) «TD. FI; eſtque CE. FI c::CF, FX, derit g:0,0, 
CF "TL FX, eergo CK eſt bin 3, nempe, fi *3- Ly 
CF 4 CFq - FXq. unde H = / CI fy io, 
ferit2 p24, Sinvero CF TL 4/ CFq FXq, 86. of. 
gerit CK bin, 6. & #proinde H eſt potens 2 | @. | — Lgtili 


Q. E.D. 


| lique Irrationd- 


— 


Prinapium Senariorum per 
detrattionem, 


ESR LEEXLV. 


- nn—t—mtum— F$i > rational; DF yationa- 
D E F [is D E auferatur, potentia tane 
rum commenſurabilis exiſtens toti UF ; reliqua EP 
irrationalis eſt; wvocetur autem apntome, 

Nam EFq « TL DEq; ſed DE q? eft p'y, - ms 
cergoER ſts. Q.E.D. cio. & 4, 
In numeris, fit DF, 2; DEz4/ 3-EF Cit 2. ff. 10: 

3. 
PhkoP. 


AAA EEC I Em Dd 


240 _ EVCLIDIS Elementorum 


EWOR LEEW, 


D E F Sia media DF media DE 

—— auferatur , potentia tantum 
commenſurabici: exiſtens roti DF, que cum tots 
DF rationale contineat; reliqua EF irrationalis eſt 
vocetur autem medie apotome prima. 

4 6b, 2616, Nam EFq 4 TD rettang, FDE. ergo cum 

d hyp. FDE bir py »c eric EFp. Q.E.D. 

_ W Ir numeric, lit DF uy/543 & DE vy/ 24-ergo 

; EFcltuy/ 54 = Uy/ 24. 


Pkor LXXVI 
D E F Si amedia DE media DE 


—_— —---- ----. uferatur , potentie tantum 
conmmenjurabilis exiſtens toti DF , que cum tots 
DF medium contineat; reliqua EF irrationdlis eſt; 
vocetur autem medze apotorne ſecunda. 
aa. ; Qua DF3, & DEq « ſunt wa "i 
b 16.10. erir DFq + DEq "D- DEq. « quare DFq 
©34.'% + DEqelt wy. icem rectang. FDE , c ideoque 
2 FDE «e(t wp. ergo EFq (4 DFq+ DEq — 
+=" a 2FDE)e ett 6'e - ati EL elt e*: Q. E. D. 
I nuimeris, fit DF, vy/18 5 & DE,vy/ 8. erit 
Et vy/ IS vy/ 8, 


PaRO?. LAXVIL. 


c—_ as Si a refta linea AC re#4 
B C atiferatur \Bypotentiaincom- 
menſurabilis exiſtens toti BC , que cum tota AC 
factat compoſrcium quidem ex ipfarum quadratis ra- 
tionale , quod autem ſub ipſis continetur medium;re- 
ligna BC irrationalis eſt : vocetur autem minor. 
» by. Nain Acq+ABq © eſt p'y. at rettang, ACB 
——_ «cit uy. b ergo 2 CAB OL ACq + ABq 
d19 io. (2 <CAB+BC};;) dergo ACq+ ABq DO. 
e11,4f.10 PC. e:rgoECet yg. Q.E. D, 


In 


Liber X. 24r 
In #umeris, fit AC,vy/: 18. +4/ 108.ABY : 
18 4/ 108. ergo BC eſt 4/218 + y: 108. 
= y/4:18= y/ 108. 


PrRoer. LXXVIILT 


F Siareftalinea DF re+ 
Ha «auferatuy DE potentia 
mncommenſurabilis exiſtens toti DF , que cum tote 
DF faciat compoſitum quidem ex ipſarum quadratis 
medium, quod autem ſub ip {fr continetur, rationale; 
religua EF irrationatis eſt; vocetur aptem tum ratio- 
nali medium totum efficiens. 
Nam 2 FDE «eſt py. 6 & DFq ++ DEq eſt aby& fob, 
{4v. c ergo 2 FDE 'D- DFq—+ DEq4d(2FDE 1.10, 
—+ EFq)e ergo EF eft e- QE.D. CA 
In numeris fit DE, 4/: 4/ 216 i v/ 72.DE, d7. 2. 
V:y 216= 4 72.ergo EFeſty/:y 216 + erp ok 
V72= yi 216m of 72. | 


PROP. LXXIX. 


D BR Þ Siarefta DF refta aufera» 
pomp ty DE, potentia incommenſur- 
bilis exiſtens toti DF , que cum 
tota faciat & compoſitum ex ipſarum quadratis , 
medium; &>- quod ſub ipſis continetur, medium » in- 
commenſurabileque compoſito ex quadratis ipſarum, 
reliqua irrationalis eff : vocetur autem cum medio 
——_ totum efficrens. . D 
Nam 2 FDE , & DFq++ DEq © ſunt we; ] 
b ergo EFq(cDFq+ DEq - 2 EDE) eſt oy, *51& 6 
4 proinde EF eſt p*. Q.E.D. Sopcons 
Exempl.gr.fit DF, y: y/f 180.+ 4 60.DE, Ju gt, ws; 
v:4/ 180— 4 60. EFerity/:y 189. +4/ 
6o == 4:4 180. 4/ Co. 


Q.. PROP. 


| EX 


2.4% EVCLIDIS Elementorum 


L EMM A. 
p 
Bt M 0D E | 
". JOE H 


$1 idem ſit exceſſus inter primam magnitudinem 
BG, & ſecundam C (MG) qui inter tertiam ma- 
gnitudinem DF,& quartam H (EF; Yerit e> viciſ- 
{im idem exceſſus inter primam magnitudinem BG) 
4 tertiam DF, qui inter ſecundam C, & quartam 


Nam quia « zqualibus BM , DE adjez ſunt 

» yp. #quales MG, EF, « hoc eſt C, H;jerit exceſſus to- 

a 15,0x,t, torum BG, DF , b zqualis exceſſui adjeftorum, 
C, H. Q.E.D. 


Coroll. 


Hinc,quatuor magnitudines Arithmetice pro- 
portionales, viciſſim erunt Arithinetice propor- 
tionales. 


PROP. LXXX. 
B ID C QApotome AB una ”—_ 
= 


A l tum congruit refta 
linea rationalis BC ,potentia tantum commenſurabi- 
lis exiſtens toti AB. 
FOR $1 fieri poteſt , alia BD congruat. « ergo re- 
biq,w. CQangula ACB,\DBzb ideoq; eorum dupla fuat 
©cor7-3 (Ke.cumigitur ACq+BCq.. 2 ACB«s =ABq 
dem 79.10, ©= ADq + DBq=- 2 ADB.ergo viciſſim ACq 
ebyp. & 27. + BCq =: ADq +BDq«4= 2 ACB =: 2 
E812. 10. ADB. Sed ACq + BCq =: ADq+BDq e elt 
g37.10, py. fergo 2 ACB =: 2 AP Beſt py. 
Q_E. A. 


PROP. 


Liber X. 243 
PRoer. LXXXI. | 


-— Medie Apotome pri- 
A B D C me AB una tamum 
congruit refta linea media BC, potentia ſolum com- 
menſurabilis exiſtens toti,& cum tora rationale con- 
tinens. 

Dic etiam BD congruere. igitur quoniam 
tam ACq, & BCq , quam ADq, & BDqe ſunt, hyp. 
vs DL. betiam ACq + BCq» & ADq + BDq b i6.& 24, 
erunt uae ſed retangula ACB,ADB;d adeoque 17, 
2ACB,& 2zADBſuntp's. ecrgozA CB d/6b.ns. ro. 
—:2 ADB;F hoc eſt ACq +BCq =; ADq Ls oa 


— BDq eſt p'yY [4 Q.E. A. lem.7g. 10, 
; $37.10. - 
PROPFP.-LXXXII. - 
A B P Media Apoto- 
2 Wis: 


7] una tantum con- 
gruit refta lines 
media B CG » þo- 
tentia ſolum com*- 
menſurabilis exi- 
| ſtens toti , + cum 
is GY, fore medium con- 
rinens, : 
Si fieri poteſt » congruat alia BD. Ad EF p 
fiant retang. E G=ACq—+BCqz item re- 
Rang. EL = ADq + BDq- Item EI = 
ABq. Jam 2 ACB + ABq=ACq—+BCq= 
EG, ergo cum El = AB, « ent KG = 2 a4.2.& 3. 
ACB. porto ACq , & BCq b ſunt ue TL. at. 
c Ergo EG (ACq —+ BCgq) eſt wy. «4 ergo Ia- -. FN 
titudo E H þ TD EF. e Quinetiam re&ang. 933. 10, 
ACB; Ff ideoque 2 ACB (KG) eſt uy. 4 ergo AM 
KH eſt etiam þ T2- EF. denique quia ACq + | 
BCq » ideſt, EG,g 'D 2 ACB (KG) eltque glem.26.10, 
Qz EG. 


D 
H M me ſecunde AB 


as at 


= 


244 EVCLIDIS Elementorum 
d 16. EG.KG: bEH. KHE mmtEHT KH. 


wy lergo EK eſt _ congruens KH.fhmili 
" argumentoerit KM quidem EK congruens;con- 


tra $0 hujus. 
PROP. LXXXIII. 


c———_—— Minot AB, und tan- 
mk D C tum congruit refta li- 
ne« (BC) potevtia incommenſurabilis exiſtens tots, 
& cum tots faciens compoſitum quidem ex ipſarum 
| gue tratis rationale ; quod autems ſub ipſis conting- 
- cur wedium. | 
Puta alium BD congruere. Cum igitur ACq 
dy "5 * -+ BCq, & ADq + BDqs fints's > cornm ex- 
di22gy.16. ceſſus (2 þ ACB =; 2 ADB) ceſtg'y, 4QE.A; 


\ x oy quia ACB, & ADB ſunt ya per hypoth. 


Prko?e LXXXIV. 


Ei (AB, ) que cum 
A B D C rationali medium totum 
fact, und teaytum congruit refta linea BC, potentia 
inpom «ibis extſtens toti, & cum tota faciens 
compoſieun quidem ex ipſarum quadyatis mediugs 3 
quod «nem a continetur, rationale. 
Dic aliam BD etiam congruere. # ergo re- 
+ i \,, taeda ACB, ADB. bideoque 2 ACB, &: 
cle79..0, ADB fam p's. z ACB --:2 ADB ; c hoc 
4/th,27.10, eft, ACq + =- : ADq -+ BDq 4c ps. 
Q.E A: quum ACq + BCqs & ADq + 
BLq fo wa per 


PROP. 


"__ 
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PRos. LXXXV. 


A___B Cc D +<#(AB,) qe 


EF K cam medio medi- 
| Im inn facit 
und taninm con- 

| grne vette linea 
| | |B C poentie i 


commenſmyabilir 


| exiſferms nort zo 
Ld — cam tota faciens 
q U bg wmpofiran ex 
idſarum quadyatis mediam , & gaod ſub ipfis conti- 


netur, medium, incommenſurabileque campoſito ex 
ipſerum quadratis. 

Suppolitis iis quz fafa & oftenſa ſunt in $2 
hujas; liquet EH, & KH ele g* T2. EF. Porro 
igitur quia ACq + CB hoceſt, retang, EG 
£'TL ACB , bideojue EG "I. 2 ACB (KG) » bp. 
eſtque EG. KG :: c EH. KH ; erit EH - wh 
KH. ergo EK eſt apotome, cujus congruens KH; 
Haud aliter KM eidem apotome EK. cougruere 
oſtendetur; contra $o huyus. 


Definitiones tertie, 


IXpoſita ratiouali z & apotoma , fi tota plus 

poſſic quam congruens quadrato retzlinez 
{ib longitudine commenſurabilis ; 

I. Si quidem tota expoſitz rationali longiru- 
dige fit commeaſurabilis, yocetur apotome pri- 
ma. 

I 1. Si vero congruens expolitz rationali tou- 
gitudine {1t commenſurabilis , vocetur apotome 
tecunda. aq 

IIL Quodh etota » neque copgruens 
Bn por necks 
bilis, yocetur apatome fertia. 

| Q3 Rur- 


A ——  —— 


no nn 
yn meme memen= <a — 
—_ — 
er ee OOO 
— —  — — 
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EVCLIDIS Elementorum 


Rurſus, fi tota plus poſſit quam congruens 
quadrato reftz fibi lopgitudine incom- 
menſurabilis'; - 

I V. Si quidem tota expoſitz rationali fit 
longitudine commenſurabilis , yocetur apotome 
quarta. 

V. Sivero congruens expoſitz rational fit 
longitudine commenſurabilis, vocetur apotome 

u1nta. 

VI.Q1od {i neque tota,neque congruens, ex- 

olitz rationali (it longitudine commenſurabi- 
lis yocetur apotome ſexta, 


PROP. LXXXVI,87,88, $990,917. 


A...4C...5B Invenire apotomen pri+ 
D mam » ſecundam » tertiam , 


E Cd quartam,quintam,ſextam. 
G Apotome inyeniuntur, 
H ſubdutis minoribus bi- 


nomiorum nominibus ex majoribus. E xeimp. 

gr. Sit 6 + 4/ 20) bin. 1. erit 6 y/ 20, + 

Pot. I. &c. Quare de earum inventione plura 
repetere nihil eſt neceſſe. 

LEMM A. 

Sit refangulum AC 

OF £ E reftis A B, AD. pro- 

| ducatur ADadE, & 

bijecetur DE in F. ſitque 

reftang. AGE = Ftq 

_ compleantuy rettan- 

gu AI 5 D K $ E H. 

P Ls 1K &. Fiant vero quadratum 

LM=AH » & qude 

T qo fratam NO = GI, 


Dico primo,re&angul,. 
AI=LM—+NO= 
R M TOq + SOgq. ut patet 
ex conſtr, Sev 


producanturqgue NSR 1 | 
OST. 


= 


— 
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Secundo , Reftang. DE = LO. Nam quia 
retang. AGE «=FEq,bſuntAG, FE,GE neue. 
=, cadeoqueAH, Fl, Gf =; « hoceſt, LM, c1/G” 
FI, NO &. atquiLM,LO, NO dſunt = ;4 f46.42.6. 
ergo FI=eLO f= DK =g NM. __ 

Tertio , Hinc , AC= AL = DK =-FI= 865.1 
LM + NO= LO= NM = TR. 

Quarto, 6 Liquet DF, FE, DEefſe D.. h 16. to, 

Quinto, Si AE - DE, & AE D- y/ AEq 
— DEq, kerunt AG; GE, AE TL. 18. 10.% 

Sexto, Item, quia AE! Q. DE, ®erunt AE, 6G, 
FE TL. "ideoque Al, FI ; hoc eſt, LM ++ NO —_ FE 
& LO ſunt TL. 

Septimo, Item quia AG * D. GE," erunt AH 9:6.& 
GI, hoc eſt, LM, NO TEL. * privs. 

Ottavo, Sed quis AE! T2. DE, *erunt FE , 94-10. 
GE TL. ";jdeoque refang. Fl DO Gl,bocetLO,,,q 
"TR. NO. quarecxm LO. NO ?::; TS, SO.4 erunt q io. ro, 
TS. SO'D. 

Nono, Sin ponatuy AE TL "v4 AEq= DEq 3r19.10, * 
” exunt \ G, GE, AE TL, oy 10, 

Decimo , /Quare reftang. AH , GI, hoc eſt -—"—_ tw 
TOq, SOq erznt TD. 


Q 4 PROD, 


248 EVCLIDIS Ehlementorum 


PkoPre. XCII. 


A D FCOCE $ fpatimm AC wnth 
[ _ ſub rationali AB» 
| ; & Apotoma prima A D 
(AE = DE;) ref#a linea 


TS ſpatirm AC potens,a- 
Locwetey I potome eff, 
B L C MK vi Adhibe Iemma proxi- 
Ft me antecedens pro pre- 
Os (o ” paratione ad demot- 
| V, * ftrationer hujus, Igi- 
| 5 op tur TS=4/ AC. item 
AG, GE, AE ſunt TL; 
2 ergo cumAETL-6AB gp”; 
3:44 Q R MI berunt AG, & GE TL 


C20. 10. AB. «< ergo retangula AH & GI , hoc eſt TOq 
= & $SOq ſunt g's. « item TO , SO ſuntp Tz 
” e proinde TS eft apotorhe. Q.E.D, 


PROP. XCIII. 
Vide Schem. preced, 


$5 ſpatium AC contineatuy ſub rationali AB,o 

apotoma ſecunda AD (AE — DE)3) retta lines 

TS ſpatium AC potens 3 medie eſt apotome prima, 

Rurſus juxta lemma antecedens, AG, GE, 

AE ſunt T1. cum igitur AE «fitg* AB, 

#9.  berunt AE, GE etiamps' DL AB cergo reQtan- 

« - w eula AH, GI, hoc elt TOq þ SOq» ſunt as ; 

dlem.74 10. ditem T O $ O. Denique quia D Ee 

eb... AB. p*. feritieQang, DI, <uſque ſemiſſis DK, 

a5. io, vel LO, hoceſt TOS p yg Equibus ſequitur TS 
; (+ AC) eſſe mediz apot. 1. Q. E. D. 


PROP. 


ds a 
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Thak IACIY, 
Vide idem. 


S ſpatiam AC contineatur ſub rationali AB,&+ 
aporoma tertia A D (AE — DE;) refta lined 
jo Jpatinm ACpotens , medie eſt apotome ſecun- 


_Utia pracedenti TO , & SO ſunt y. Quo- 
alam jgitur DE « oft p* T1 AB, berit rettang; a bp. 
Dl, :ideoque DK ; vel TOS wy- 4ergo TS 91% 10: 
= AC elt medi apot. 2. Q.E. D. d 56.10, 


PROP. XCV. 


Vide idem. 


Si ſpatinm A C contineatur ſub rationali AB , 
& apotoma quarta A D(AE— DE) ret: linea 
TS ſpatium A C potens, minor eſt. 

Rurſus TO «TL SO. Quoniam igitur AE ales 91.16, 
beſt pI AB, cit al, (TOq+SOq)ew 27%, 
arqut ut prius retang. TOS elt jy, 4ecrgo TS dyy. 6, 
=+ AC elt minor. Q. E. D. 


PROP. XCVI. 
Vide idem. 


$i ſpatium A C contineatur ſub rationali A B, 
& apotoma quinta AD (AE — DE; ) refta lines 
TS ſpatinm AC potens , eſt que cum rationali me- 
dium totum efficit. 
Rurſus enim TO "- SO. itaque cum AE 
« (it o* AB, b erit AI , hoc et TOq + SOq 
py.Sed prout in 93 retang. TOS elt p y. « pro- - ev 
inde TS= 4/ AC eſt que cum e'y facit totum cy8, 10, 
{Ys Q. E. D. 


PROP. 


EVCLIDIS Elementorum 


PrxOP. XCVII. MX 
DI 
A 5 PGCE Si ſpatium A C conti- ( 


© cathy ſub rationali AV, AC 

& apotoma ſexta AD AC 
'(AE— DE3;) rette 
linea T $ fpaticm AC \ Nza 
| potens , eft que cum me- 7 
dio medium totum effi- 


BL Cart Ic 


[xt Itidem , ut ſpe prius DI 

= wy SO. irem utin | 
V1} Oq + $S Oq elt oy 

% 49 ca 'reftang. rero TOS 

elt p'y, ut 1n 94. « dent- 


»l-» 91.10, &: que T Oq — $Oq 
bg. 40, Rk {1 oQ. TOS. bergoTS 
= cum wy facit totum Wy. | 
1 
LEMMA. 
Ad reftam quam- 
* e166, A —. —7xC vis LE * «pplicen- 
Dj] LD. Lew reAing. DF = 
| f "B] > DH = 
| ACt,& IK = 
| BCq ; & fit GL F 
| biſeff in M ; dufta- | D 
LE ——7] 7. 1 M N parall, re 
hy. 
Erit primo, Reftang. DK — __ + BCquit "1 
conſtruftio indicat. p 
Szeundo , Reftang. ACB = GN ,vel MR. | _ = 
_ Nam DK «a = AC, + BCqb=— 2 ACB + | 
c;exi, AB}. at ABq«= DF. ergo GKc=2 ACB, | 
67.9x,, &dproind? GN, vel MK = ACB. | 
Tertio , Re tang. DIL = MLq. Nam quia | 
er.6 


AC4- ACBEe:: ACB. BCq ; hoc elt mY 
MV 


I En LOCA _uwuw wm ga _wu us 


Eben. A 


[ 
| 
| 
| 
| 
[ 
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MX :: MX.IX , eerit DI. ML :: ML. IL. f ergo 
DIL = MLq. ws 
Quarto, Sz ponatur AC "DO. BC,erit DX DO. , 
ACq. Nam ACq+BCy (D&)' wg. 
ACq. 
Quinto, Ttem , DL TL y/ DLq= GLgq. 
Nam quia DH (ACq) TL 1K (3Cq) eric DI þ © s. 
"TL IL. kergo y/ DLq= GLq TL UL. $46 66 
Sexto, » Item UL". Gl. Nam ACq + 
BCq Ta. !z ACB; hoc eit,DX TL GX, ,z crgo rigs wins 
DL TE GL. 2 5 
Seprimo , Sin ponatur AC TT. BC , nerit DL. o 9 6 


SEAMS ACVIIL 


ftadratrm apo» 
tome AB(AC — 


| 7 cit latitudinem DG 
| | dp6:0nen promam. 


Z 
| mr +." 
D LBC) ad ratioalem 
| DE applicatum , fa- 
I 
| 


Fac ut in lem- 


| mate proxtume pr#- 
E ij N MH Kcedenti. 
Quoniam igitur AC, BC ſunt pg "Dþ., *% 
4 erit DX (ACq + BCg) I ACq; « eizo 2597» 
DK eſt o” d quare DL eſt ge "TL. DE. e item ds. 10. 
retang. GK (2 ACB) eſt uy. fergo GL ett p' $3554 


*tL DE. s protade DL "a. GL - (ed DLq t «4. 16, 
-L. GLq. kergo DG elit apotome, & 1 quidem $ 3,0 
prima (quiam AC "D- BC , & propterea DL & 74 0 
= y/ DLq—GLy) QE. D, 34 


m len g7. 


252 EFVCLIDIS Elementorum 


PxzOr. XCIX. 


Vide Schema ſubſequens. 


futdratum medie apotome prime AB ( AC— 
BC ) ad rationalem DE applicatum , facit latitu- 
» bp dinem DG apotemen ſecnndam. MN 
bl-w 99 10, Rurſus ( luppoſi.o lemmate prxcedeati ) quia 
ES AC, & Bi. « ſunt Tb, erit DK ( ALq+ 
el &ſeb, B-q) Dh ACq; cyuare DK elt pp. 4 ergo 
hg ; DL elt pg TL. DE. c item GK ( 2. ACB) ett 
gi1.10,  #Y Fergo GLeſt DE; gquare DLO. 
pſb.8.10, GL. b Sed DLq "LL. GL1. kergo DG elit apo- 
J——— tome, quia vero DL * Tx. yf DLq = GLq, 
3-00 » et DG apotome {ecunda. Q. E. D. 


£E#FZ WM = 
D | Quadratum me- 
oh HT 60 v Ie G& die apotome ſe- 
D . T— [ L cunde AB (AC— 
| BC) ad rationd- 
' BEE ZE applica- 
| | tum » facit latitudi- 
nem D G apotomen 
_ —-t tertiam. 
; EF. 70 YR Itcram DK ef 
823. 18. A F ww » © quare DL 
þ __ eſt [5 "TL. DE. item GK et [&#- a unde GL et 
yz mp e IL UE;bitrem DK © GK, c quare DL 
d/birw, TE. GL; Cat E117 TL GL. e ergo DG eft 
fy tf, apor. &quidemS ;*.$quiaCL Oy DLq .. 
Ke. 2o. CL ;. Q. E. D. 
glem 97.10, 
TFESS CE 
Vide Schema praced. 


Quadratum minoris AB (AC BC) ad ra- 
tionalem 


tional 


" 


%. 


— 
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tionalem DE applicatum, facit latitudinem DG 4 
potomen quartam. 

Ut prius, ACq + BCq, hoc eſt DK eſt jpg 
« ergo DL eſt *s "Ta. DE. at retang ACB, ide= » hyp. 
oque GK (2 ACB) * eſt py, bquare GL eſt *q ©:3. 10. 
T-DE. cargo DL 'T GL. dat DLq Ta > + ee MY 
GLq. quia vero * ACq TL BCgq, e eric DL Tz. «kmg7 16 
+4 DLq= GLq: ſergo DG conditiones haber 14. _ 
apotome quartz. Q, E. D. 


PaRos. CIIL. 
Vide Schem, preced. 


Laadratum ejus AB (AC — BC,) gue cum 
rationali medium totum efficit , ad rationalem DE 
applicatum , facit latitudinem DG apotomen quin= 
tam. 

Rurſus enim, DK eſt wy, «quare D Left 


Ls 
p 833 10. 


) *r2. DE. item GK elt o'r, 6 unde GL eſt p*, TL bs. 16, 


DE. c ergo DL T4 GL , 4(:d DLq TL GL. £23.00, 

porros DLe"DL y/ DIq — GLy, ex quibur, 22%.% 

DG Feſt apor. quinta. Q. E. D, ſ4 us. 
39, 


That CIHL 
Vide Schema idem. 


Quadratum ejus AB (AC = BC,) gue cn 
medio medium torum efficit , ad rationalem DE ape 
plicatum, facit latitudinem DG apotomen ſextam, 

Haud aliter » quam antea, DK, & G K ſunt 
wa 3 © quare DL & GL ſunt þ TL. DE, item @ 44. co, 
DKb W-GK, © quare DL Ta. GL. dergo bby &lm. 
DG elit apots b cum 1gitur ACq 'D-. BCqgideo- 29% 


C408 18, 
que DL 'TL y/ DLq= GLq, eerit DG. apor. 654 1* 
ſexta. Q.E. D. L b as 06 4f @. 


Pkor 


s lem 65 10. 
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ROS SEV. 
4  Reflalinea DE 4- 
P. B wes potome AB (AC 
_— _— FF BC) lmgiudine 
commenſurabilis, & 
i fa apotome yy atque oriine eadem. 
LEMM A. 


Sit AB. DE 3: AC. DF. + A3 TL DE. 
Dico AC + BC TE DF + EE. 
Nam AC. BC a:: DF. EF. ergo componen- 
do AC + BC. BC :: DF + EF. EF. ergo per- 
wutaido AC + BC. DF + EF +: BC. EF. at 
BC TL EF. 4ergo 4T +BC Th DF + EF, 
Q. EF. D. 
a Fac AB. DF :: 4C. DF. b 1gitur AC + 
BC TE DF + EF. ergo cam AC =—+ BC c bi 
ron Jum 61,8 ect LF + EF quidem ordinis bi- 


noniun tequanre DF — EF quidem ordinis a» 
- POE Ev, CJuS AC = BC. Q.E.D. 


EU OR WY, 


Reciia linext D E medic «- 

ME EM poreme AÞB. "Rs BC) 

— commer ſurabilts , & ipſa me- 

HD E x die «poteme eſt , atque ordine 
edit, 

Iteram @s fac AB. DE :+ AC, DE. b quare 

ACT + iO DF-+ELE. c ergo DF + EF 

ett UNNIEU. Cute Ordinis » cujus AC —+ Bc. 


- 6.icuur x [Ji — EF nedix apotome erit &- 


ID las Chatii's, « (tis 4 (5 =ec- C). E. D. 


PRCP. 


"- 


*% 
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PROP. CVLI. 


2 Refta linea 
/ HANGS. > GC. DE Minori AB 
B - (AC BC) 


F commenſurabilis, 

& ipſa minor eſt. Sd 
Fiat AB. DE :; AC. DF. eltque AC + BC $90 
"TL DF + EF. atqui AC + BC bett Major, Þ of 
cergo DF + EF quoque Major elt. 4 & proinde = ” 
DF= EF eſt Minor. Q. E. D. 


PROP. CVIL 


B C KRefta linea DE commen- 
A_——— ſurabilis ei AB(AC =BC) 
EF que cum rationali medium 


totum efficit , Ex ipſa cum 
rationali medium totum efficiens eſt. 


Nam ad modum pracedentium oftendemus 
DF + EF eſſe poteutem ey 5 & + p. # ergo DF ans, 
— EF eſt ut dicitur. ” 


£4, 44997 


A S 7 Refta lines D E com- 
| III menſurabilis ei AB (AC 

== noo] annnsn = BC) que cum medio me- 

D E F dium totumeſficit , Ev ipſa 


cum medio medium totum efficiens eff. 
Nam) ad normam pracedentium , erit DF + 
EF potens 2 47, © ergo DF EF eritut inpro- a yg. 16 
po!. 


PROP. 
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PRO ÞP, CIX. 


Medio B & va- 
Ee F 'K tional A. + B 
detratto, retta li- 


H 
——\ 
| nea H , que reli- 
a In (i quum ſpatiunm A 
-> | poteſt, una ex dua- 


1 bus prrationali- 
bs Lo |_|} bus fit , wel apo- 
EF *Þ tome , wel Mi 

nor. 

Ad CD ge", fac retang, CL= A + B;& FI 
= B. quare CE a= A: (Hq) Quontam 1gitur 
Clbett py,ceric CK ** TL CD.fed quia FI b eft 
wndent FKe TL CD. eunde CK FK 
f ergo CF eſt apotome. Si igicur CK Ty 
Chkq = FKq. gerit CF apor. prima + quare 4/ 
CE (H) ett apotome. fa CK iy CKq = 
FKq, * erit CF apot. quinta. & proinde H (y/ 


. CE )zerit Minor. Q. E.D. 


Eh an% TS 
Vide Schem. preced. 


Rationali B @ medio A =+ B detrafto; alie due 
iwrationales fiunt,vel medie apotome primavel cum 
rationali medium totum efficiens, 

Ad CD expo. þ fiant reftang.CI = A +B; & 
FI=B, «unde CE=A= Hq. Quoniam 
Igitur CI beſtwp: c erit CK gf TL CD. ſed quia 
Fl beſt fy, derit] K ;* "0. CD.e unde CK TL 
E K, Fergo CF cſt apot. g nempe ſecunda; 6CK 
Ty CKq- FKq. hyuare H(4y/ CE) eſt me- 
dix apot. prima. Sin vero CK TT 4/ CKq 


. FKqz#erit CF apot. quinta. & proinde H (V 


CF )erit factevs pp cum fy, Q. E.D. 


—_— 


— 
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Prkoer. CXti. 
Vide Schema idem. 


Medio B 4 medio A +B detrao,quod {it incom- 
menſurabile toti A —+ B; reli;ug due irrationales 
ftunt , vel nedie apotome ſecunda, vel cum medio 
medium totum efficiens. 

Ad CD p* fiant reftang. CI=A—+B; & 
FI=B, equareCE=A = Hq. Quoniam «= «x... 
Igitur CI eſt uy. berit CK g* *1. CD. eodem + 
modo erit FK p* 2. CD. item quia CIc TL dio. 1s, 
Fl, derit CK'TL FK ; equare CF elit apoto- firs 

—— 8. 
mes tertia ſcilicet, 1 CK TL y/ CK FKq  «o. 
gunde H(4/ CE) eric mediz apot. ſecunda. Coe rs 
verum fi CK DO. y/ CKq= Fkq, beriiCFrw. 


apot. ſexta. & quare H erit faciens wy cum 4. £97.10. 


Q.E.D 
FARSS CEIL 


A Apotome A non eſt 


F DD» E erm, queex binis no- 
BI minibus. 
Ad expoſ. BC#, 
fat retang. C D —= 
c | Aq. Ergo rum A lit 
apotome y « crit B D 
apot.prima. ejus congruens ſit DE. bquare BE, doo on. 
DE ſuntg* O-.c &BETLBC. Vis A effe cid 
bin. ergo BD eſt bin. r. <jus nomina lint BF , mo 
FD ; ftirque BE © FD; 4 ergo BF, FD ſunt p* © 1.4f.48. 

3 & BFe"D- BC. ergocum BC TL BE, {2 .. 
Ferit BE TL FB.gergo BE TE FE, b ergo FE gerr.16. 16. 
eſt #. item quia BE 'T- DE, gerit FE TL DE. 0c$12-10 
! quare FD eſt apotome; ; adeoque FD ett þ. ſed 174 «0, 
oſtenſa eſt #. que repugnant, ergo A male dici- 
tur binomium. Q. E. mn 


Nomi- 


258 . 


EVCLIDIS Elementorum 


Nomina 13 linearum irrationalium inter 
ſe differentium. 


1. Media. 
2. Ex biais nominibus, cujus 6 ſpecies 
3- Ex binis mediis prima. 
4. Ex bins mediis fecunda. 
5. Major. 
6. Rationale ac medium potens. 
7. Bina media poteas, 
$8. \potome, cnjus etiam 6 {peries. 
9. Mediz apotome prima. 
Io. Mediz apotome ſecunda. , | 
1. Minor. 
I2, Cum rationali medium totum effr- 
ciens. 
13. Cum medio medium totum efficietys. 
Cum latitudinum differentie arguant differen- 
tias reftarum , quarum quadrata ſunt applicata 4d 
aliquam rationalem , fitque demonſtratum in prece- 
dentibus,latitudines que oriuntur ex applicationibus 
quadratorum harum 1 ; lineayum inter ſe differre, 
pevſpicue ſequitkr has 13 lineas int? fe differre. 


PaoereP. CXIIL. 
n C = G F Quadratum 


rationalis A ad 
eam , que Ox 
binis nominibus 
BC (BD + 
D £©) a«pplice- 


tum » latitudi- 


nem facit ap 

tomen E C  ca- 

jus nomina E H, 
| CH 


AP pros 
: ſarabilis ſunt 
wominibus BD, DC ejus , que ex binis nominibus 
& 


th. 


a 


PS Sd, (= rd © foes > ce . 


ii... ca — 
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& in eadem proportione (EH. BD::CH.D C;) 

e& adhe:, apotome EC que fit , eundem habet ordi- 

nem, quem ea BC, que ex binis nominibus, as 
Ad DC minus nomeu « fac reftang. D F= PETS 

Aq = BE. quare BC. CD6:: FC. CE. HO b 14. 6. 

dividendoB D.D C:+ F E. E C.cum igitur 8 D 

cC DC,deriirFECCEC. ſume EG = ECG; 2, 

fhatque FG. GE;; EC. CH. Erunt EH , _ 

nomina apotome EC ; quibus conyeniunt ea, 

quz in theoremate propolita ſunt, Nam cdm- 

ponendoFE. GE, (E C):: E & &H.:. &þ>b 

FH.EH « :: EH. CH 7 :: FE, EC F :: BD. Act 

DC. quare cum BD s 'J- DC, herit EH TT» 

CH; 6b & FHq TL EMq. ergo , quia FHq. mt 

EHq & :: FH. CH. & erit FH "2 CH, lideoque \ 16 16. 

FC. CH. Porro CDg elt þ , & DF (Aq) 

geſt g'y, ®ergo FCeſt p* TL CD , quare etiam 134. 10, 

CHeſtg TCD. igitue EH CH ſunt p*,acTÞ. 2/4.1210, 

ut prius.vergo E Celt aporome,cui congruit CH, 2 74% 

porro EH. CH#:: BD. DC , ideo permutando 

EH. BD :: CH. DC. unde quia CH f 

DC, /erit EH EL BD. quinimo pone BD TL p 19, 'S, 

y BDq —-DCqz; erit ideo EH OL. 4 EHq= P15. 10, 

CHq item 1 BL TIL p expoſ. erie EH TEL ei- o— bai 

dem p';ſhoc eſt fi BC fit biv. 1. * erit EC-apot. (i. 

prima. Simliter ft DC Ta gf expo. * erit CH 48:10; 

"T1. cidem g's * hoc eſt {i BC fit bin. 2. « etit w_ 

EC apot. 2. & fi hxcbin. 3. ills erit ap0f. 3 "oY" q 

&c, Sin BD "TL 4/ BDg=+ DCq > y eric EH 7 No 

4 EHq=CHq; 6 igitur BC fit bin. 4, vel 5,8. 0. 

vel 6. erit EC fimiliter apor, 4» vel 52 vel 6. 7 '5' *% 


Q.E. D. 


=. P Ro P. 
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PROP. CXIV. 


A Quadratum rae 
B EF G *& tionalis A ad apo- 


tomen BC (B D—- 
| | DC) applicatun , 
Fo | facit latitudinem BE p 
eam, que ex binis no- 
minibus ; cujus n0- 
mina BE, GE com- 
D hd _menſurabilia ſint a- 
porome BC nominibus BDDC , & in eadem pro- 
portione 3 & adhuc » que ex binis nominibus fit 
(BE)) eundem habet ordinem » quem ipſa apotome 
BC. 
4eor.aks, © Fac reftang. DF = Aq ; & BE. FE 6:: 
bis, 6, > EG. GF. Quoniam igitur DF = Aq=CE, 
©14.6. cerit B).BC :: BE. BF, ergo per converſio- þ 
nem _ on CD ::BE. FE:;: EG. GF :: 
4i0.g, ©BG. EG. fed BD eo CD. fergo BG 
T2 GE. ergo quia BG þ + BG. GE. h erit 
© een$6,6. B G O- GE.k& ideoque BG TL BF. porro 
h10.10. BDeeſtp', & reftavg. DF CAg)teſtgy. 1 er- 
keor.16. 19 10 BF eſt þ D- BY. mergoetiam BG eſt þ TL 
m 13,10, BD. _ BG, GE — o quare BE 
4" eſt bin. denique jgicur quia BD. CD :: BG. 
*_ ** GE; & permutando BD. BG :: CD. GE; ſieque 
BD Ta. BG; eric CD TL GE. ergo fi CB lic 
apot. prima 3 erit BE bin. 1.&c ut in anteceden- 
ti. Ergo, &c. 


—_— . 


P 10, 19. 


- —— 


PROP. 


; Libe x. 0 26x 

TRoP CIV, 
En fL - 

bo KEY 

G 

2 . 

| | | 

1 B Hi 

f Si ſpatium A B contineatuy ſub apotoma A C 


(CE= AE,) &> ea , que ex binis nominibus CB ; 


F cufjus ndmins CD,DB commenſurabilia ſint apoto- 
4 me nominibus CE, AE, & ineadem proportione 
| (CE.AE :: CD. DB.;) refta linea F ſpatium AB 
23 potens, eſt rativnalis. 

I 


1 Sit G quevis þ ; & fiat retang. CH = Gq. 

4 6 crit igitur B H (HI—1I B) apotome ; & HI anz.10. 
F -21 « W-CDb TL CE, «& BI TL. DB; « atque 

HI. BI:: CD. DB þ:; C E, EA. ergo permu- _ 
tando HI. CE :: BI. EA. c ergo BH. AC :; d1,10. 


ad HI. CE :: Bl. EA. ergo cum HI d CE, fs, 
T 3 eerit BHT AC. f ergo rectang. HCT o 

1 | BA. SedHC (Gq) beſitp'y. 8 ergo BA(Fq) g/cb.nz.10, 
1 eſt ey, proinde F elt þ- Q. E.D. . 

v6 Coyol:;. 


| Hinc, fieri poteſt , ut ſpatium rationale conti- 
: | neatur ſub duabus reftis wrrationalibus. 


PROP. CXVI. 
F RF AmedaAB fir 


unt infinite irrati« 


| onales BE , E F 


s &c. & nulla alicui 
1 entecedentium eſt 
* oh. - eadem. 


Sit A C expo. 
R 3 p fat- 
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alew 38.19. þ, fitque AD ſpatium ſub AC, AB. « ergo AD 

d 11.10  eſtg'y.Sume BE=4y/ AD.bergo BE eſt p*,nulli 
priorum eadem. nullum enim quadratum alicu- 
Jus priorum applicatum ad g*, latitudinem efficit 
mediam. compleatur reftang. DE; aerit DE p'v; 
& bproinde EF (4/ DE)eritg? 5 & nulli prio- 
rum eadem. nullum enim priorum quadratum 
ad þ applicatum , latitudinem eſficit ipſam BE. 
ergo, &c. 


P RoPp. CXVI1I. 
Propoſitum (it nobis oftende- 


re » in quadratis figuris B Dy 
diametyum A C lateri AB in+ 
yy 44 Ae. A. 
a 47,1; Nam A . ABq4&3;: 2» 
derrangs, B C 16:: non Q&Q p o_ AC 
__ 72 AB. Q.E. Þ. - 
Celebratidimum eſt hoc theorema apyd-yete- 
res philoſophos , adeo ut qui hoc neſcirex;; eum 
Plato non bonunem eſſe, ſed pecudem rliceret, 
” 


- 


.LIB 


= R— PEE 


P—_— -1% 


w_ 


-'s 


wa 
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© & UID 47 
Definitiones, 


KY Olidum eſt > quod longitudiaenz » 
v latitudinem, & craſlitudineas ha- 
; ber. . 

Ve 3p, IT. Solidi autem extremun 
SST ef ſuperficies. | 
I11. Linea zeta eſt ad plapum reQa , cum 
ad reftas omnes lineas , a quibus illa tangitur , 


-quzque ia propolito ſunt planoy retos anyulos 


efficic. 

I V. Planum ad planum reftum eſt , cum re- 
Az linez , quaz communi plavorum feftiont ad 
reas avgulos in uno plane ducyntur , alteri 
plano ad redtos ſung angulos. 

V. Rex linex ad planum inclinatio eſt , 
cum a ſublimi termino rets ills hueg ad pla- 
nam deduca fucrit perpepdicylaris ; atque a 
punfo.quod perpendicular is ipſo plano efte- 
cerit, ad propoſitz illius kaex extremuaquad 
in eodem elt plano , akeya rea linea fuerit ad- 


- junta; oft $ tnquam,apgalus 4Cumwas ingfegte li- 


nea, & adjunRa comprehenſus. 

' VL. Plani ad planum indinatio , eſt angulus 
acunus refhas lineis contentus » quez 10 utroque 
planorum ad idem communis ſettionis puntum 
date, ceftos cum ſeione angulos efficuinr. 

V IT. Planum ad planum fimiliter joclioa- 
cum ele dicitur, atque alterym ad alterum cum 
dicti inclizatiovum anguli tater ſe fuerigt #- 
quales. 

V ITE. Parallela playa ſunt , que ' inter ſe 
non corveniunt. 

I X. Siqules ſolide fgurz ſunt , que ſimili- 
bus planis continentur, multitudiae equalibus. 

X. Aquales & f{uniles ſolide figurz ſunt , 

R 4 quz 


_—_—C ET 
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quz ſ1milibus planis multitudine & magnitu- 
dine zqualibus continentur. 

X I. Solidus angulus eſt plurium quam dua- 
rum linearum » quz ſe mutuo contingunt , nec 


in eadem ſunt ſuperficie , ad omnes lineas 1acli- ' 


natio. 
| Min, 4 559 2 

Solidus angulus eſt , qui pluribus quam duo- 
bus planis angulis in eodem non coatiftentibus 
plano , ſed' ad unum punftum conſtitutis,conti- 
netur. 

X II. Pyramis eſt figura ſolida »planis com- 
prehenſa , quz ab uno plano ad unum puntum 
conftituuntur. | 

X-I1T. Priſma eſt figura ſolida', quz:+planis 
continetur,quorum adyerſa duo ſunt & zqualia, 
& (imilia, & parallela ; alia vero parallelogram- 
ma. ber 7 
XI V. Sphera eſt , quando ſemicirculi ma- 


' nente diametro », circumduttus ſemicirculus in 


ſeipſum rurſus revolvitur uade movert caeperar, 


' circumaſſumpta figura. 


Covoll, 

Hinc radit omnes a centro ad ſuperficiem 
ſphzrz 1ater ſe ſunt aquales. . 

X V. Axis auteny ſphere , eſt quieſcens illa 
reftalinea , circum quam ſemicirculus converti- 
rus: | 

XVI. Centrum ſphzrz eſt idem quod & 
ſemicircul1. 

X V II. Diameterautem ſpherz , eſt reta 
quzdam linea per centrum duta, & utrinque a 
ſphere ſuperficie terminata. 

X VITI- Conus eſt, quando reQanguli tri- 
anguli manente uno latere eorums quz circa re- 
&um angulum,circumdu@tum triangulum in ſe- 
ipſum rurſus revolvitur unde moveri cexperat » 


 Exrcumaſſumpra figura. Arque {3 quieſcens rea 


linea 


> mera Ie 


# OI mon ng egy 


Liber XT. 


linea zqualis fit reliquz , que circa retum an- 
gulum continerur , orthogonius erit conus ; fi 
vero minor, amblygonius ; {1 vero major , oxy+ 
gonius. . 

XI MX. Axis autem conl , eſt quieſcens illa li- 
nea, circa quam triangulum verticur. 

X X. Balis vero con eſt circulus qui a circum- 
du re&a linea deſcribitur. 

X X1. Cylindrus eſt, quando-reapguli pa- 
rallelogragami manente uno latere corum , que 
circa retum angulum, circumdutum parallelo- 
grammur..in ſeipſfum rurſus revolvitur unde 
cceperat mover), circumaſſumpta figura. 

X XII. Axis aytem cylindci , eſt quieſcens 
illa reQta linea,circum quam parallelogrammum 
convertitur. | 

XX.1II. Baſes vero cylindri ſunt circuli a 
duobus adverlis lateribus , que circumaguatury 
deſcript1. 

' XXIV. Similes coni & cylindri funt , quo- 
rum & axes , & baſium diametri proportionales 
ſunt. 

X X V. Cubus eſt fgura ſolida ſub ſex qua» 
dratis zqualibus contenta. 

XX VL. Tetraedrum eſt figura ſolida ſub 
quatuor triangulis zqualibus & equilateris cone 
renta- 

XXVII. Oftaedrum eſt fgura folida ſub 
octo triangulis zqualibus & zquilateris conteta. 

XX VI11I, Dodecaedrum eſt fgura folida 
ſub duodecim pentagonis zqualibus & zquila- 
teris & xquiangulis contenta. 

X XI X. Icoſaedrum eſt figura ſolida ſub vi- 
ginti triangulis #qualibus & #quilateris conten» 
ta. 

XXX. Parallelepipedym eſt figura ſolida ſex 
=_— quadrilateris, quarum quz ex adyerſo pa- 
rallelx {unt, contenta. 

XX XI. So- 
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X X XI. Solida figura in folida figura dici- 
tur infcribl, quando omnes angult figure iuſcri- 
ptz conſtituuatur vel in angulis , vel ja Jateri- 
bus , vel denique in planis fhgurz, cui iaſccibi- 
tur. | 

XX X11: Solida figura folide figure viciſ- 
hm grcumſcribi dicitur, quando vel apguli , vel 
Tatera , vel denique plana Sgurz crcumſcripte 
12neunt omnes angulos fguraxwcam quam de- 
fcribitur. 


P RO Þ. L 


Refte lince fpiars qlie- 
dam A C non eſt in ſubje#o 
Ro plano, quedam vero CB in 
'F ſublimi, | 

Prodycatur A C in ſub- 

jeto plano uſque ad F. 

ris CB eſſen direQum ipli ACzergo duz xefte 
AB, AF habcnt comumune ſeegmentum A C. 


»Q. F.N. 


Paos IL 
$i due refte lince AB, 


; "Z>zÞBep/ mutxo ſecent , inu- 


no ſunt plano ; atque trian- 
SOR oulum Lon VEB in uno eſt 

A f plane. : 

Pata emim trianguli DEB partem EFG efle in 
nno plano , partemm vero FHGB in altero. ergo 
retz ED pars EFeſt in ſubjetto plano , pars ve- 
r1 FD to \ubJini , «Q, E, A. ergo-triangulum 
EDB 1a 1no et plano; proinde & rettz ED,EB; 
s quare & tote A B, D C ia uno plano exiltuar. 


Q.E. D. 


PROP. 


—_— 


WW — — 


_ 
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PROP. ITHL. 
A $! duoplana AB,CD 
| = ſe — , communis 
E FR forum ſettio E F eft refta li- 
© B ned. 


$1 E F communis ſeQio 
non eſt re4a linea , « ducatur inplavo A B refta * 12-4. 
EGF, « & inplano CD re&a EHE. duz igicur 
rete EGF, E HF clauduat fpatuum. 6 Q. E. A. 14.421, 


PROP. IV. 


Si refta linea E F rettis 
F duabus lineis AB , CD fe 
mutuo ſecantibus in comma- 
A C ſefttione kk ad reftos anew- 
los infiftat + ill dutto etiam 
per ipſas lao ACBDad 
«ngulos rettos erit. | 
Accipe EA , EC, EB, 
ED zquales , & junge re- 
D Te 3 Has AC,CB, BD, AD. 
per E ducatur queyis rea G H ;Junganturque 
FA, FC, FD, FB, FG, FH., Quoniam AE 
«=EB; &£DE«—=EC; &any. A EDb= re 
CEB, cerit AD. = CB.cparuerque AC= me : 
DB. 4ergo AD parall. CB,,4 & AC parall, 44 34-4. 
DB, « quare anþ. GAE — EBH. « & ang. _ 
AGE = EHB. ſed & AEf = EBg ergo GE feonfr, 
=EH,% g AG= BH.quare ob angulos retos, 86-1. | 
ex hyp. & ptoinde pares ad E, 6 baſes FA, FC, 1p, , 
FB, FD zquantur. - Triangula igitur ADF, 
FBC fbi mutuo 2quilatera ſunt , 4 quare ang. 48, e. 
DAF = CBE. ergo'in triangulis AGF , FBH 
latera FG , FH! zquantur ; & proinde etiam 14. «. 
triangula FEG , FEH fibi mutuo zquilatera 
ſunt. = ergo anguli FEG , FEH aquales ac 
» propterca rei ſunt, Eodem modo F E cum m9, 
omal- 
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03 .def.11, 


a byp. 
b confle. 


C4. t- 


d8. :, 


of. 10, 
fs, ts, 


EVCLIDIS Elementortmn 
oTnibus in plavo A D BC per E duftis reftis 


linzts re&tos angulos conſtituit, « ideoque eidem 


plano refta ett. Q. E. D. 


PROP. V. 
B Si refta linea AB rettis tri- 
bus lineis AC, AD , AE ſe 
F] mutuo tangentibus in communi 
AIG ſeftione ad reftos angulos inſe- 
D fit ; ile tres refte | in uno ſunt 
[4no, 


Nam AC, AD «ſuntic 


by 


m=_ 
ha 1 


- uno plano FC. a item AD, AE ſunt in uno pla- 


no BE. ris diverſaefſe hc plana ; ſit igitur Co- 


.ram interſeftio b reta A G. Quontann jgitur 
-BA ex hypoth. pervendiCulatis -ejt reQtis A C, 


Abzeadein *plano FC,d4ideoque retz AG per- 
pendicularis eſt. ergo (fiquidem.& « AB eſt in eo» 
dem cum AC, AE plano) avgulit BAG, BAE re- 
Ri& ptoindepares ſunt, pars & rotum. Q.E.A. 
FF nOE VL 

Si due refs lines AB, 

DC eidem plano EF adre- 
tos [int angulos ; parallele 
erunt ille rette lines A By 
- DC. ; 
: a co Ducatur A D,cui in plas 
go EF perpendicularis fit DG = A3; jungan: 
turqne. 3D, BG, AG. Quialn ny ys BAD, 
AD.; ang ii DAB, ADG s reRti ſunt ; atque 
ABb = DG ; & AD comniunis eſt ; « erit BD 
=A G; quare in triangulis AG3 , BGD fibi 
mut:0 equilateris any. BAG 4 = BDG ; quo- 
rum BAG rectus cum lit, eric BDG etiam re- 
Qs. atqui ang. GOC reftus ponitaur ; ergo Ie- 
Aa G)) cribs DA, DB, CD reftieſt ; eque 
idea in uno ſaat plan», f in quo AB exiltit 5. 
cum 


» 


Pe © 0p - 
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's | cumigitur AB, & CD fint in uco plano , & an- 
= | gult 4urern; BAD, CDA reQti Gat, gerunt AB, g 48.«. 


CD parallelze. Q. E.D. 
PkoOoP. VIL. 


Si due ſint parallele refe 


nt 3 linee }R; CD, in quarum 
f- | utraque ſumpta ſint quelthet 
= 


puntta E , F ; illa linea E F, 
ue ad hec punfta adjungitur , 
id | C E D ja eodem eſt cum parallckes plas 
| 2- no ABCD. 
”_ Plagum in quo A B, CD, fecet aliud planum 
ur perpuntaE, F. fijamEFE F non eſt in plano 
C, | ABCD , illacommunis ſetio non erir. Sit ergo 
er- | E GF. « hecigitur re&taoft linea. duz ergo - 
| rectz EF, EGF ſpatium claudunt.b Q. E. A. dia a”. 


x + P Roer. VIIL. 


Si dre (int parallels re- 
B, B of HelinneAB, CD, qua- 
ye | F rum alters A B ad reftos 
lele cuidam plano EF fit angulosz 
By 


& rcliqua C D cidem pla. 
F no EF ad reftos angules 
erit. 

” Adſcita przparatione & demonſtratione ſex- 
\D, eZ bujus ; avguli GDA & GDB rei ſunt. 


ger ergo GD recta eſt plano per AD, DB (b in quo 
BO | cmAB,CDeniſtunt.) c ergoGD wſiCDgoin ! 
[ib1 eſt perpendicularis ; atqui ang, CDA etiam d re- + af 12. 
[10- us elt, «ergo CD plano EF reftaeſt. Q, E.D. * a 
re- 
re- 
— 
tit 5. | - ROK 
cum 


27D: 


a4.11, 
b 8. «©. 
6. 


EVCLIDIS Flementorum 
PRrRoP. 1N. 
Cai Que (AB, CD)eidem 


) Coen } Tet elinee E F ſunt paralle- 
- - _—_ le, ſed now in eodem cum 


lla plano, he quoque ſunt in- 
ter ſe parallele. 


In plano parallclaranm AB , FF dic HG per- 


pendicularem ad EF. item in ptano parattetarum 


EF , CD duc IG perpendicularem ad EF. a er- 
go EG refta eſt plano per HG, GI , eidemque 
planob rex ſunt A H,& CI, c ergo AH, & 
CI parallelz ſunt. Q. E. D. 


& F } Wt *© 


Si due reflelines AB, AC ſe 
PA mutuo tangentes ad duas reftas E Ds 
LN D F ſe mutuo tangentes - ſimt paralle« 
R Y le, non autem in endem plano y bile an- 
gulos equales (BAC , EDF) compre» 
; hendent. 
F Sat AB,AC, v, E, D F #qua- 
E "A Fles interſe, & ducantur AD, BC), 
EF, BE, CF. CumAB, DE 
s ſint parallels & zquales, 6 ctiam BE, AD 
parallelz ſunt , & xquales. Evdem modo C F, 
AD parallels ſunt, & zquales. c ergo etiam BE, 
F C {unt paralſclz & xquiale:. Aquantur etgo 
BC, EF, Cum igitur trianguta BAC, EDFhbi 
mutuo zquilatera lint  augul: BAC, EDF e #+ 
quales erunt. Q_E. Þ, 


P'a OBO. XL. 


D 4 A det punts A in ſub- 

B limi ad ſubjettum planuw 

BC perpendicularem reftam 
| lineam þ 1 ducere. 

SH bo In plavo B C duc 

quanvis D E , ad quam 

ex A aduc. perpendicularem AF. ad eandem per 

Fin 


4. 


es = 


T 
] 
F 
b 
c 


ſe 


ra 
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F in plano BC b duc normalem FH. tum ad FH » 1x x. 
s demitce perpendicularem AT. eric Al refta pla» b 11. «. 
no BC. 

Nam perl c duc KIL parall. D E. Quia DE 4326 
d cefta eſt ad AF, & F H,eerit DE refta plano 7 $4 
IFA; adeoque & KL eidem planoF refta eſt. G bf, « 

8 z. 4f, i, 

g ergo ang: K IA reftus eſt, atqui ang. AI F Þ cafe. 
etlam þ rectus eſt, ! ergo AI plano BC redta elit. | 4% 


Q. E.D. 


FRAOOMC MIL 


F 1D Dato plano BC & punits 

| B 7 A, quod in illo datum þ , ad 
=t bh reftos angulos reftam lineant 
F [ at, C AF extitare. 


, A quovis extra plantm 

» punto D « duc DE reftam plano BC; & junta a 11 re, 

= ) E Ab duc AF parall. D E. «c perſpicuum eſt A F oe 9a 
plano BC reftam efſe. Q_E. F. NE; 

1- PraQtice perficiuntur hoc , & precedens pro- 

'» blema , fi duz norm ad datum punttum appli- 

E centur, ut patet ex 4, Il, 

D 

F, ePn©0Þh Ik IIL 

t, 


Po F d E Dato platio AB, 4 punffo 
bi Al , D, quod in illo datumeſt , 
#* ; due refte lines CD,CE 
0 48 2 Q ad reftos angalor non excin 

«as. B tabuntur ab eadem par- 


| te. 

- Nam utraque C D, CE plano AB retta ef- PRI_e 

_ ſet, exdemque adeo parallelz forent > quod pa- 
rallelarum defigitioni repugnat, 

duc 

p__ PROP 


EVCLIDIS Elementorum 


Pro ÞF. XIV. 
Adque plane CD, FE 


eſt, illa ſunt parallela. 

$i negas, plava C DF E 
concurrant » ita ut commu» 
nis ſeftio lit rea GH; 


«bp 3. — hbitis planis ducantur retz 
£906. TA,IB. unde intriangulol A B, duo avgull 
7% IAB, IBAoreftiſunt. 3 Q. E. A. 


PRoePe. XV. 
D | $i due refte lime AB, 
A AC ſe mutuo tangentes, ad 
F duas reftas DE , DF ſe 


eadem refta linea A B refta | 


ſume in hac quodvis pun= ,, 
Qum I , ad quod 1n propo- | 


& 3 mutto tangentes ſint paralle- 
A E le , non in eodem conſiſtentes | 
B H planoz parallela ſunt z que per 
illa dicuntuy , plana BAC, *' 


; E DF. 
© rr. 00, Ex A aduc AG retam plano E F.b Sintque 
Gyr. ». P q 
<£30.s, G H,Glparallelea4 DE, DF. cerunt he pa- 
_ t rallelzetiamadAB, AC. Cum 1gitur aveuli 
fan. TIGA, HGAdlint rei, eerunt etiam CAG, 
_ BAG reQti. fergo GA rea eſt plano BC; atquj 

"  eademreQaeſt plano E F,+ ergoplanaBC, EF 


ſunt parallela. Q. E. D. 


4 PROD 


| 3 
L 


[ 
E 
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PrRkoP. KVL. 
«3 c Si duo plana parallels 


AB, CD, plano quopians 
HEIGF ſecentur, commu« 


nes illorum ſeftiones E H , 


oy 
| GF ſunt parallele, 
15 | Nam ft dicantur non 
WP bd eſſe parallele , cum fint 
FD 


g 
—/ 


in codem plano fecanti , 

k H convenient alicubi , puta 

ull B in 1. quare cum tote 

: HEI, FGlI a fintin planis AB, CD produtis , as. 1x; 
etiam hzc convenient, contra hypoth. 


| PROP. XVIL. 
| Si due rele linee ALB 
ſe [A q 


——_ CMD parallelis planis EF,GH, 
{lle- E IX ſecentuy , in eaſdem yationes 
ntes w ſecabuntur (AL. LB::CM. 
eper G 
Co | 


C 
MD.) 
_ DucanturinplanisEF,IX 
| R—DRE| reftz AC, BD. item AD 
tque 1 eccurrens plano GH in N; 
> pa- | junganturque NL , NM. Pla* 
;ouli | na triangulorum ADC, ADB faciunt ſeQiones 
\G, | BD,LN; & AC, NM « parallelas. ergo AL, pang 
qui | LB :: AN, ND6;: CM. MD. Q.E.D, " 


EF 


th S PReP» 
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PROP. XVIIL. 


a Si refla linea 

F - AB plano cuipiam 

C ——_ CD ad refos fit an- 
gulos; & omnia,que 

E H B & per ipſam AB plana 


(EF, &c.) eidem 
DO plano CD ad reftos 
angulos erunt. 
DuRum ſit per AB planum aliquod EF , fa- 


CE - 


ciens cum plano C D ſeftionem E G ; E cujus | 


al:quo-puncto H , 1n plano EF «a ducatur HI pas» | 


b8, ral!. A!..6erit HI rea plano CD ; pariterque | 


©66f.0. liz quzvis ad EG perpendiculares. c ergo pla- 
num EF plano CD re&um eſt; eademque ratio- 


ne quey'> alia plana per AB ducta plano EF re- * 


Raerunt. Q. E. D. 
PROD KIEX 


CD, ſe mutuo ſecan- | 
tis,plano cuidam G H' 


illorum ſeftio E F as | 

reftos eidem plans 
(GH) angulos erit. 

Quoniamplana AB , CD ponuntur reta 

plano GH , patet ex 4. def. 11. quodex punto 

F 1n utroque plano A B, CD duci poflit per- 

13.11, pendicylarisplano GH; quz # unica erit , & 

propterea eorundem planorum communis ſectio. 


Ch + Si duo plant AB, 


—) 
ty,K \ ad reftos int angu- | 
_— | B tos » communis etiam | 
, 
D 


KR OP 


Liber XT. 


PROP, XX. 
D Si folidus angulus ABCD 


tribus angulis planis BAD» 
DAC, BAC continestuy ; ex 
C his duo quilibet , utut aſſumptiz 
B F tertio ſtor majores. 


Si tres anguli ſunt #quales, patet aſſertio 5 ſi 
inzquales, maximus elto BAC. ex Guo a aufer a 23, 1, 
BAE=BAD ; & fac AD=AE ; ducanturque 
BEC, BD, DC. 

Quoniam latus BA commune eſt, & ADb— 

AE; & ang. BAE b=BAD zc erit BE =BD. 2% 
ſed BD + DC4c-BCeergo DC CO EC.cum 420, r. 
ivitur ADb—= AE , & latus AC communeeſt , = 
ac DC ECH, crit ang. CADCCEAC. g ergo $4.4x.1, 
ang. BAD + CAD © BAC. Q. E. D. 


EF RROR AXEL 


c Omnis ſolidus angulns ſub 
minoribus , quam quatuor rettis 
D angulis plams, continetur. 

B Eſto ſolidus angulus A 3 

& planis avgulis illum compo- 

F nentibus ſubtendantur retez 

BC, CD, DE, EF, FB in u- 

no plano exiſtentes. Quo fatto conſtituitur 

pyramis , cujus balis eſt polygenum BCDEF , 

vertex A , totque cinta triangulis quot plant 

anguli componunt folidum A. Jam vero quia 

duo anguli ABF,ABC 2 majores ſunt uno FBC, —__ 

«& duo ACB, ACD majores uno BCD , & MYR 

lic deinceps , erunt triangulorum G, H, I, K, L 

circa baſim anguli ſimul ſumpti omnibus fimul 
angulis baſis B, C, D, E, F majores. b fed angu- bſ4,38.1, 

li baſeos una cum quatuor reQts faciunt bis tot 
retos,quot ſunt latera, ſive quot triangula. cEr- c4ex,n, 
20 omnes triangulorum circa balim anguli una 
S 3 cu 


275 


8 


EVCLIDIS Elementorium 


cum 4 regis conficiunt amplius quam bis tot 
re&os quot ſunt triangula. ſed iidem anguli cir- 
ca baſim una cum avgulis qui componunt ſoli- 
dum, componunt d bis tot reQos quot ſunt tri- 
angula. liquet ergo apgulos ſolidum angulum A 
componentes quatuog rettis eſſe minores, 


Q. E.D. { 
PROP. XXII. 


D E I a T_ 
$i fuer nt tres anguli plani A, B, HCI, quorum 
duo utlibet aſſumpti reliquo ſint majores ; compre- 
hendant autem ipſos refte linee equales AD , AE, | 
FB, &c, fieri poteſt , ut ex reftis lineis DE , FG, 
HI ,equales illas reftas connettentibus triengulum 
conſtituatuy. | 
Ex iis s conſtitui poteſt triangulum , & duz | 
uzlibet reliqua majores exiſtant ; ſed ita ſe res 
habet. Nam b fac ang. HCK = B, & CX=CH, | 
ducanturque HK, IK. « ergo X H =FG. & quia | 
ang. KCId— A; erit Kit DE. ſed XKIfT?) | 
HI + XH (FG; ) ergo DE 2 HI +FG. Si | 
mili argumento quzvis duz reliqua majores | 
oſtendentur ; & proinde ex iis triangulum s con- 
ſtitui poteſt. Q. E. D. 


. PROP. | 


tot 


Cir- +» 


olh- 
er 1- 
n A 
res. 


rum 
vpre* 
AE, j 
FG, 
lum 


duz | 
e res 
CH, | 


quia 1 


f=2 | 
« Si | 
jores | 
CON» 


k ON. | 
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PROP. XXIIL. 


ANN 

[4 
ELIE 
D =— FF .: 4 

Ex tvibus angulis planis A, B, C quorum duo 
quomodocunque aſſumpti reliquo ſunt majores  ſo!i- 
dum anguium MHIK conſtituere. * Oportet autem * 3% 
illos tyes angulos quatuor reftis mindres efſe. 

Fac AD, AE, BE, BF, CF, CG zquales 
inter ſe, Ex ſubtenſis DE, EF, FG (hoceſt, 
ex zqualibus HI, IK, KH) fac triang, HKI. au, ns 
circa quod b deſcribatur circulus LHKI, * Quo- 2+: 
niam yero AD C HL ; « fit ADq = HLq + t/7.M 
LMgq. d fitque LM rea plano circuli HKI ; & view. 
ducantur HM, KM, IM. Quoniam igitur ang. <a. 
HLM e rectus eſt , F erit MHq = HLq + LMq e3.4f.u. 
g = ADq, ergo MH —= AD. fimili argumento A] 
MK, MI, AD (id eſt, AE, EB , &c.) zquantur; 

- x cum HM=AD, & MI = AE; & DE =D 43% 

, kerit ang. A = HMI;# fimiliter ang. IMK © 
=B. & & ang. HMK = C. Fadtus elt igitur 
angulus ſolidus ad M ex tribus planis x oo 
Q.E. F, Brevitatis cauſa aſſumptum eſt , eſſe 
AD HL > id qued in variis caſibus demon- 
ſtratum vide apud Clayium, 


$ 3 PROP. 
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#16. 11, 


EVCLIDIS Elementorum 


E 
bf 
Planum A C fe- 


A cans plana paral- 
lela AG, DB,s facit ſetiones AH, DC paralle- 
las.Eadem ratione AD, HC parallelz ſunt. Er- 
go ADCH elt parallelogrammum. Sinuli argu- 
mento reliqua parallelepipedi plana ſunt b pa- 
rallelogramma,Quum igitur AF ad HG, & AD 


P R © P. XXIV. 
. Si folidum AB 
B parallelis planis con- 
tineathy » advyerſa 
illius plana (AG, 
DB, &c.) parallelo- 
gramma ſunt ſimilia 
& equalia. 


| 


my my 


ad HC parallelz fint,cerit ang. FAD = CHG; | 


ergo ob AFd = HG , & AD4=HC >, ace 
propterea AF. AD ;: HG. HC, triangula FAD, 
GAH<& (imilia ſunt & b #qualia ; proinde & pa» 


rallelogramma AE, HB {unil}ia ſunt & & 2quas- ' 
lia. idemque de reliquis oppoſitis planis oftende- / 


tur. ergo, &c. 


PROP. XXV. 
$i ſolidum 
Q _-. G P þ arallelepipe- 

L a /l | dum ABCD| 
| | | Ol planoE F ſece- 

tur adverſis 

ji YMY/H V planis AL,BC 
— ' parallel , erit 
- V K uemadmodum 


baſis AH ad baſim BH , ita folidum AHD ad ſoli- 
dum BHC. 
ConcipePpp. ABCD produci. utrinque- ac- 


cipe AI=AE, & BK — EB ; & pone plana 


IQ, KP planis AD, BC paralleJa, parallelo- 
gramma 


Liber XI, 299 


eramma IM,AH, « & DL , DG, b& IQ , AD, 036 1.@ts 
EF, &c. s fimilia ac zqualia ſunt 3 © quare Ppp. X; " 
AQ=AF ; atque eadem ratione Ppp. BÞ = © 10.4. 11, 
AB | 35x. ergo ſolidaIF , EP ſolidorum AF , EC x- 
F con=  quemultiplicia ſunt , ac baſes IH , KH batium 4 & 
verſs AH, BH, Quod fi baſis IHC">=, "AKHde $5416 
\ G> rit ſimiliter ſfolidum IF ©, => "A EP. eproin- «6.47 5- 
{Ueld- de AH. BH:: AF. EC, Q. E.D. 
mille Hec eadem omni priſmati accommogari poſſunt ; 
unde 
> ſe- Coroll. 
aral- | Sipciſma quodcuaque ſecetur plano oppoſitis 
ralle- planis parallelo, ſeRtio erit figura xqualis, & ft+ 
- Er- | milis planis oppoſitis. 


ar gu- 

b pa- PROP. XXVI. 

AD | 

HG; | Ad datam ve- 
— A tam lineam A B, 
AD, ejuſque punttum 

& pa- - i /G A, conſtituere an- 

2qua» ' | > guium folidum 

»2nde- L & AHIL, equalem, 

L ſolido angulo dato 
CDEF. 


iidum | A punto quovis F « demitte FG plano DCE an, un. 
ipe- retam ; ducanturque retz DF, FE, EG, GD, 

CD | CG. Fac AH= CD, & ang. Hal = DCE. & 

ſece- AI= CE; atque inplano HAl, fac ang. HAK 

verſſs F = DCG» & AK — CG. Tum erige KL retam 

),BC | plano HAL, & fit KL= GF. ducaturque AL. 

eric | crit angulus folidus AHIL par dato CDEF. 

dam | Nam hujus conſtruftio 1llius conſtitutionem pe- 

! ſoli- nitus xmulatur, ut facile patebit examinanti. er- 

| go faftum. 


A AC* 


pl 
Fido: S 4 P xo »y. 


10102 


230 


«236, 11, 
b 12. 6. 
033. $. 


d1.def 6. 
@ 24, I, 


fo-def.tt, 


224.11, 
b34 t 


e9.df.0. 


A 


EVCLIDIS Elementorum 
PROP. XXVIL 


p 4 data veſts 
lixea AB, dato 
ſolids parallele- 
pipedo CD ſimi- 

/o le & ſimiliter po- 

ſitum parallelepi- 
= AK deſcri- 
ere. 

Exangulis planis BAH , HAI, BAI, qui z- 
quales fint ipſis FCE, ECG) FCG, « fac angue| 
lum ſolidum'A ſolido C parem. item þ fac FC. 
CE :: BA. AH. bac CE. CG :: AH. AI (c unde! 
erit ex quali FC.CG :; BA. AI;) & perficiatur 
Ppp. AK. erit hoc ſimile dato. 

Nam per conſtr. PpradBH, FE; 4& HI, 
EG; &4BI, FG fimilia ſunt , & e horum ideo!; 
oppoſita illorum oppoſitis. ergo ſex plana ſolidi} 
AK fimilia ſunt ſex planis ſolidi CD. fproinde' 


| AK, CD ſimilia ſolida exiſtunt. Q. E, F. 


PROR ARVILL 


-I 13 Si ſolidum paxallelepi-| 

D = | pedum AB plans FGCD 

Ny .. ſecetuy per diagonios DF, 

| 'F 73 CG adverſorum plane 

F rum A E , H B, bifarian} 

A H , ſecabitur ſolidam AB 
ipſo piano FGCD. 


Nam quia DE , FG zquales & parallelz 
ſunt » b planumF GCD elt Por. & propter 
s Pera AE, HB xqualia, & ſimilia, 6 etiam tri 
angula AFD, HGC, CGB , DFE zqualia & 
{imilia ſunt. Arqui Pgra AC, AG iplis FB, FD 
setiam zqualia & fmilia ſunt. ergo priſmatis 
FGCDAH omnia plana zqualia ſunt , & ſimi- 
lia planis omnibus priſmatis FGCDEB; & c pro- 
inde hoc priſma illi zquatur. Q. E. wr 

ROP, 


' yet 
3 dats 
aallele- 
) ſemi- 
ter þo- 
llelepi- 
deſcri- 


qui #- 


; ANgU- 4 


ac FC. 
(c unde! 
ficlatur 


HI, 
m 1deo/ 
a ſolidi} 


proinde! 


allelepi- 
FGCD 
tos DF, 
| plant 
Njariavy 
AB « 


arallelz 
proptet 
1am tr 
alia & 
FB, FD 
riſmat!s 
& ſimt- 
& c pro- 


ROP 
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PROP. XXIX. 
D — WES * 
a” 
E |Þ ; 
| F | /Þ-"M L 
N 


= 0 


Solids parallelepipeds AGHEFBCD, 
AGHEMLKI ſuper eandem baſm A GHE 
conſtituta, & * in eadem altitadine ; quorum in(?- © 14eft,nter 
ſtentes linee A F, AM in iifdem collocantur rettis ng"; of 
lintis AG, FL, ſunt inter ſe equglia. FLKD. & 

Nam ft ex « zqualibus priſmatis AFMEDL , #* ;m—_ 4 
GBLHCK commune auferatur priſma , i.e. un. 
NBMPCI , addaturque utrinque ſolidum Soo 
AGNEHP,, þ erit Ppp. AGHEFBCD = ,. 1. 
AGHEMLKI., Q.E ÞD. 


P kOP XKAL 


& E 


AD M 


z= N 


Th 0 
A D 
Solids parallelepipeds ADBCHE "eo , 
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ADCBIMLK ſuper eandem baſim ADCB con+« 
ſlituta, e+ in eadem altitudine , quorum inſiſtentes 
linee AH, I non in tiſdem collocantur yettis line- 
is, inter ſe ſunt equalia. 

Nam produc ref&tas HEO , GFN; & LMO, 
KIP;;& duc AP, DO, BQ.CN. 8 cranttam 
DC, AB, HG), EF, PQ, ON. qQuaii AD, HE, 
GF , BC, KL,zIM, QN, PO equales 1ntcr eſe 
bug.1t, &parallelz. b Q1are Ppp. ADCBPONQ utri- 
trique Ppp®. ALCBHEFG, ADCBIMLEK #» 
qualeeſt ; & c proinde hac ipſa inter ſe xqualia 
{unt. Q. E. D. 


EYOR KILEALKL 


C34. 1. 


If aX, t. 


fi » 1 
Y B ly 5 
K\ Ge), Þ : 


— 4 

Solida paraileletipeds ALEK GMBI, 
* Altitude, CP» HQDN ſuper equales baſes ALEK, 
eft prpendi- CP#*O conftituta , & * tn eadem altitudine , &+ 

+946 46-4 qualia ſunt intey ſe. 
planum op FHabeant primo parallelepipeda AB, CD la- 
pou. tera ad baſes refAta ; & ad Iatus CP produftum 
a1i8 6. s fiat pgr. FRTS aq. & {1mile per® KEL A; 
__ b adeoque Ppp. PRTSQVYX @q. &lim. 
* * * Pppe AB. ProducanturOwE , NDg, oP Z, 
DQF, ERB , 4V+, TSZ,, YXF; &duc Es, 

By, ZF. 

cz0!def.uu. PTlanaOs4N, CRVH, ZT YE eparallela 
35g, Fant inter ſe; d& pg® ALEK ,C PO, 
PRTS, PRBZ axqualia ſunt. Cam gw 
D.. 
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CD.PV#g« , :: per. C»(PRBZ.) Pee :: Ppp- ©25. un, 
PRBZQV,E.PVs2a,ferit Ppo, CHF="23F,, 
PRBZQVzF = PRVQSTYXb= AB. deonfir. 

. E. D. 

Sin Ppp® AB, CD latera baſibus obliqua ha- 
beant ; ſuper eaſdem baſes, & in eadem altitudi- 
ne,ponaatur parallelepipeca, quorum latera baſi- 
bus ſint reta. * Ex inter ſe , & obliquis equalia 1g vx. 
erunt ; » proiade & obliqua A B , C D xquan- 349% 
tur. Q.E.D. 


PROP. XXXIIT. 
C Ca—F7F"AK 
I 
_——__—. 
A Ih 
Solida parallelepipeds ARCD , EFGL ſub ea- 
dem altitudine, intcy ſe ſunt ut baſes AB, EF, 


Produtta EHI, « fac pgr.FI=AB; & bcomple ads.1n. 
Ppp. FINM. Liquet eſſe Ppp. FINM. br. «. 


| CABCD.)EFGL 4:: FI. (AB) EF. QUE. D.. grin 


PRrRoP. XXXIII 
Similis ſolida payal- 
_ Q 8 lelepipeda , A BCD, 
B bs EFGH, intey ſe ſunt 


I in triplicata ratione 


UL P homologorum laterum 
% Al; EK. 


X Producantur reftz 


© DF, UNE AIL , DIO , BIN. 
2 S FI 


F P W & « fant IL,IO, az.1, 
IN ipltis E K, KH, 
E K KF zquales,badeoque Þ 37. 1t. 
& 


284 EVCLIDIS Elementorum 


& Ppp. IXMT aq. & ſim. Ppp* EFGH. 

ez1.1, e Perficlantur Ppp « IXPB , DLYQ. Itaque 4 e- 

«bp. ricAI.IL. (EK) :: DI. IO (HK) :: BI.IN, 
_ - (KF; ) hoc elt Pgr. AD. DL :: DL. IX :;, 
© BO. IT; fid elit Ppp. ABCD. DLQY::' 

geooflr, DLQY.IXBP::IXBP. IXMT. (g EFGH. ) 
+x" 994 5. bergo ratio ABCD ad EFGH triplicata elt ra- , 
Ts tiouis ABCDadDLQY, * vel ALI ad EK. / 


Q. E. D. 


Corolt, 

Hinc, {1 fuerint quatuor linez retz continue 
proportionales, ut eſt prima 2d quarram, ita eſt 
parallelepipedum ſuper primam deſcriprum ad 
parallelepipedum tinile t1militerque deſcriptum 
ſuper ſecundan:. 


OO Rr or 


PRrROP3P. XAXXIV. 
&F FM#qualium ſo. 


lidoyum parallele- | 


- -— 


tpedors ADCB, | 
c : HH GF baſes | 
"1p & altitudines res | 
cw Hf ciprocantur CAD. | 

A E EH :2 EG 
AC. ) Et quo- | 


rem ſolidorum pay llelepipedorum AD'.B , EHGF 
__ & altitudines reciprocantur » illa ſunt &+ 
and. 
, Sint primo latera CA, GE ad baſes reta ; i 
= ſolidorum altitudines fint pares > ettam 
: ales zquales erunt, & res clara e(t. Sin altitu- 
bzr re, dinesinzquales (int , a majori EG adetrahe EI 
dis DZ=AC.&per I bduc planum IK parallelum 
ez6 baſt EH. itaque 
CR 1. Hyp. AD. EH « :: Ppp. ABCB.EHIK 4 :: 
iii Ppp. EHGF. EHIK ©c:; GL. IL e::; GE. TE. 
(FAC);) g liquet igitur eſſe AD.EH :; GE. AC. 
Q.E, D. 2, Hyp « 


O_o OO WTI. FO TN OP RON 7 0 
tes - Jutaks 
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GH. 2. Hyp. ADCB. EHIK þ :: AD. EH k:: biz uu, 
ied ee EG. EI 1;:; GLITL m ::; Ppp. EHGF, KHIK , Bye. . 
IN. »quare Ppp. ADCB=EHGE. Q. E. D. m 31, ut, 
IX :; 4 Sint deinde Jatera ad baſes obliqua. Erigan- *9-. 
21: eur ſuper ii{dem baſbus,in altitudine eadem, pa- 
3H.) rallelepipeda ret&ta. Erunt obliqua parallelepi- 
it ra" peda his zqualia. Quare cum hac per x. partem 

EK. * reciprocent baſes & altitudines , etiam illa reci- 

procabunt. Q. E. D. 

. Coroll, 
tinue "_ 
ta eſt | Que de parallelepipedis demonſtrata ſunt Pcop. 
m ad | 29930» 31, 32, 33 34. ttiam conveniunt priſma- 
iprum | #is triangularibus , que ſunt dimidia parallelepipe- 


m ſo- 


da, ut patet ex Pr. 28. Ipitny , 

I. Pciſmata triangularia zque alta ſant ut 
baſes. 

2. Si eandem vel zquales habeant baſes , & 
eandem altitudinem , #qualia ſunt. 


allele» | . —_ - . _— 
CB, | 3- Sihmilia fuerint, eorum proportio tripli- 
baſes cara eſt proportionis homologorum laterum. 
| ay. 2, 4. $1 qualia ſunt, reciprocant baſes & altt- 
CAD. — _ reciprocant baſes & altitudines, z= 
E G, qualia erupt. 
rios PROP. XXXV. 
nt &« A D Si fuerint dug 
BY QC plani anguli 
azhi | *%, BAC, EDF 
etitam equales, quorum 
altitu- - Y; H K pred ekg D, 
he EI Gf ſublimes refte 
lelum linee AG, DH 
inſiſtent , que curn lineis primo poſitis angulos contt- 
K 4:: neant equales,utrumgq; utriq; (ang. GAB=HDE; 
, TE. & GAC = H DF.) in ſublimibus qutem lineis 
. AC. \G , DH queiibet ſampta fuerint pinYa G, H; 
& 


Hyp . 
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a8. v1. 
b 3. def, 11." 


c 47.1, 
d 48. 1. 


£ 47-1. 


26.1, 


EVCLIDIS Elementorum 
& ab his ad plana BAC, E D F/, in quibus conſe- 
ſtunt anguli primum poſits BAC , EDF , dutte fu- 
erint perpendiculares GI, HK 5 & punttiy verol, K 


que inplanis a perpendicularibus ſtunt , ad angulos | 


primum poſites adjunite fucrint vette linee Al y 
DK; he cum ſublimibus AG , DH wquales angulos 
GAM, EDEK comprehendent, 

Fiant DH, AL xquales , & GI , LM paralle- 
Iz; & NC ad AC, MB ad AB, KF adDF, 
KE ad DE perpendiculares , ducauturque ret 
BC, LB, L(C, atque EF, HF, HE ; @ eſtque LM 
reftaplauo BAC ; b quare anguli LMC, LMA, 
LMB; eademque ratioue anguli HKF , HKD), 
HKE reGt'funt, Ergo ALq c== LMq-+ AMq 
c= LMq+C0 Mq+ ACqe = LCq+ACq; 


- 


dergo ang. ACL rectus eſt, Rurſus ALqe= | 


LMq + MAq e= LMq-—+ BMq + BAq e= 
BLq—+ BA\q. 4 ergo ang. ABL etiam retus 
eſt, Simili diſcurſu anguli DF # , DER rei 
ſunt; Ferro AB = DE; f& BL =EH; f& 
AC= Dk; & CL =FH. x quare etiam BC 
— EF, g & avg. ABC= DEF, g & ang. ACB 
— DE. undereliqui ce reftis anguli CBM, 
BCM reliquis FEK, EFK aquantur. & ergo 
CM = Þ k, ! id-oque & AM = DK. ergofſi 
ex LAq "= HDq. auſeratur AMq=— DKq, 
" remanet LMq = HKq quare trigona LAM, 
HDK tibi mutuo xquilatera ſunt. » ergo apy. 
LAM—HDK. Q.E. D. 


Coroll. 


Iraque fi fuerint duo anguli plani zquales z 
quorum verticibus ſublimes retz lince xqua- 
les infiitant, quz cum lineis primo politis angu- 
los contineaut zquales,utrumque utriquezerunt 
a pundtis extremis linearum ſublimium ad plava 
angulorum primo politorum demillz perpendt- 
culares interſe xquales ; nempe LM = HK 

PROP 


_ 


— 


” ei 


_ 


F id 
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PROP. XXXVL 
$i tres refte li- 
H 7 Nye DE, DG, DF 


C7 M proportionales | fue- 

EC adint;quodex his tri- 

F bus fit ſolidum pa- 

rallelepipedum Bd 

? 6 : K H, —_—_ eſt de- 

ſcripto @ media linea DG (IL) ſolido parallelepipe- 

do IN, quod £quilat erum quidem ſit , equiangulum 
vero preditto DH, 

Quoniam DE.IK s :: IL. DF, erit pgr. LK 89%, 
== FE. & propter angulorum planorum ad E & w- 
I, ac linearum GD,IM axqualitatem, etiam alti- * 
tudines parallelepipedorum aquales ſunt , ex 
coroll. przced. c ergo ipſa inter ſe Zqualia ſunt. c 31. 11, 


Q. E.D. 


aS3q SAXVIL 


OE 


A Ee D 


$3 quatuorrefte linee A,B, C, D proportiona- 
les fuerint , e&# ſolids parallelepipeda A, B, C, D 
que ab ipſis &+ ſrmilia, & femiliter deſcribuntars 
propor:ionalia erunt. Et [t ſolida parallelepipeds , 
que & ſimilia , & ſimiliter deſcribuntuy , fuerint 
proportionalia CA.B :: C.D.) & ipſe refte linee 
A,B,C,D proportionales erunt. 

Nam rationes parallelepipedorum s triplicate . 
ſunt rationum , quas habent linez. ergo ti A.B d/ob =. 
:: C. D. 6 erit Ppp, A. Ppp. B :: Ppp. C. Ppp. 

D, & vice verſa. 


— 


of PROP. 
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EVCLIDIS Elementorum 


PROP. XXXVIILI. 
Si planuim A B 


«x P ad planum AC 
j-\ = D reftum fuerit , && 
, —>Cab aliquo punto 


E eoruim , que 
ſunt in uno planorum (AB) ad alterum planum 
AC perpendicularis EF dufta fuerit , in planorum 
communem ſeitionem AD cadet dufta perpendicu- 
laris EF. 

Si fiert poteſt , cadat F extra interſeRtionem 
AD. In plano AC @ ducatur FG perpendicula- 
ris ad AD, jungaturque EG. Angulus FGE bre. 
Rus eſt; & EFG rectus ponicur, ergo in triangu» 
lo EF G ſunt duo anguli retti. Q. E. A, 


TaRoP AAZIS 


E Si ſolidi paralleles 
pipedi AB , eorum 


A 


rn AC, DB laters 
K (AE, FC, AF, EC, 
mH & DH,GB, DG, HB) 


D R bifariam ſea (int ; per 
f'*) ſeFtiones autem plana 


G Þ B exrenſa; planorum com- 
munis ſeftio ST , & ſolid; parallelepipeds diameter 
AB, bfariam ſe mutuo ſecabunt. 

Ducantur retz SA, SC, TD, TB. Propter 
« Jatera DO, OT lateibus BQ, QT, b angu- 
loſque alrernos TOD, TQB zquales, « etiam 
baſes DT, TB, & anguli DTO , BTQ #quan- 
tur. dergo DTB eſt rea linea. eodem modo 
ASC rettaeit linea, Porro *©tam AD ad FG, 
e quam FG ad CB; f ideoque AD ad CB; g ac 
proinde /.C 2d DB parallels & aquales ſunt- 


h quare 


| 
| 


——— 


que ex adverſs plano. | 


RR 


QUIp 


PRI - | 


Liber XT: 28 


þ quare A B,&$T ineodem plano ABCD exfi. b 7, ur. 
AB ſtuart, —_— cum anguli AVS, BVT ad verti- 
AC cem » & cerni ASV, BTV Zquentur; k& AS ky.ex.1; 
, &  D=BT ; ect AV =BY,, ; & SY =yT, 1365. - 
Q.E.D. 


anum | Hiac , in omni parallelepipedo diametri om- 
rum | As ſe mutuo biſecant in uno puns, V. 
1dicu- - 
nem | 
cula- | 
Twi v 
4 re. : 
1NgU- | 1 
| P 
lleles bs 


orum | Si fi uerint duo priſmata ABCFED, GHMLIK 
ano. + #qualis altitudinis,quorum hoc quidem habeat baſins 
ters | ABCE parallelogrammum,illud vero GHM trian- 
EC, | g#lum ; duplum autem fuerit parallelogrammuns 
HB) | ABCF triangali GHM ; equalia erunt ipſa priſe 
; per | mats ABCFED, GHMLIK, 
pland Nam fi perficiantur parallelepipeda AN, GQ, | 
| ſont | «a Erunt hec zqualia obb bafium AC, GP, & #3116 | 
com» | « altitudioum zqualitatem. dergo etiam priſma- 29% * © 


meter | ta, # horum dinudia, zqualiaerunt. Q. E. D. e "5 f 
Schol. « 7.64.1, 


opter 
1ngu- Ex hattenus demonſtratis habetur dimenſso pri- us 
tiam | ſmatum triangularium , & quadrangularium _ dotr.ty 
Juan- — um » ſi nimirum altitudo ducatur in 
nods aſim. 

FG, Uefi alticudo fit ro pedum, baſis vero pedum 
283 | quadratorum Too (menſurabicur autem baſis per 
lunt- | ch. 35.1,yel per 41, 1.) multiplica 190 per to 5 
Juare T pro-” 


250 


Wide ſehel, 


EVCLIDIS Elementorum 
proveniunt 1000 pedes cubic pro ſoliditate priſ- 
matis dati. 

Nam quemadmodum reQangulum » ita & pa- 
rallelepipedum re&um producitur ex altitudine 
duain baſim. Ergo quodvis parallelepipedum 
producitur ex altitudine in baſim duRa, ut pater 
ex 31.hujus, 

Deinde cum totum parallelepipedum produ- 
catur ex altitudine in totam baſim, ſemiſſis ejus 
Choc eft priſma triangulare) producetur ex alti- 
tudine ducta in dimi bahm > nempe trian- 
gulum. 


Monitum. 


Nota,linterarum que deſignant angulum ſolidum 
primam eſſe ſemper ad punfum, in quo eſt argulus; 
litterarum vero que denotamt pyramidem, ultimam 
eſſe ad verticem pyremidis. 

Ex. gr. Avgulus folidus ABCD eſt ad pun- 
Qum A jpgranidls quoque BCDA vertex eſt ad 
puatum A, & baſis triavgulum BCD. 


LIB, 


=> V—=y 


4 


i 


F2) 


| 291. 


"iſ- 
L I B, XIL 
} wa 
dine | TFasese. L 
lum 6 
ater * Io 
adu- | 
ejus - 
alti- K 
rian- | 
x 
dum | M 
—_ F : ©v Ve ſunt in circulis ABD, FGI potyge + 
mam | Sl 114 ſemilis ABCDE , FGHIK, inter 
ſe ſunt, ut qualrata 4 diametris AL, 
pun- | I / FM. 
eſt ad | SW Ducantur AC , BL, FH bo GM. 
: Quoniam «ang. ABC=FGH, s atque AB. BC bEFfE) 
:: FG, GH, þerit aug. AC B (c ALB) = FHG cu ;. 
(c FMG.) anguli autem ABL, FGM 4 reQi , ac 431.3. .X 
proinde zquales ſunt. e ergo triangula ABL ,t,, 2 
FGM zquiangula ſunt. fquare AB. FG :; AL. 8% 6. 
FM. g ergo ABCDE. FGHIKR :: ALq. 
FMg. 
Coroll. 
Hiac (quia AB. FG:: AL. FM:: BC. GH, 
&c.) polygonorum fimilium circulo infcripto- 
rum ® ambitus ſunt ut diametri. Be _ 
LIB, 
- & PROP, 
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@ſeb.9, 4 
b y0. 3 


eſcb, 27.3 : 
841.1 


EVCLIDIS Elementorum 
PROP. IL 


pl 


S 


C 
Cireuli ABT , EFN intey ſe ,, 
ſunt , quemadmodum quadrata 2 
diametris AC, EG. 
Ponatur ACq. EGq :: citc, 


ABT. I. Dico1 = Circ. EFN. K 


Nam primoyfj fieri poteſt,fit I "Acirc. EFN, 
firque excefſus K. Circulo EFN inſcribatur ' 
quadratum EFGH , #« quod dimidium eſt cir- 
cumſcripti quadrati, adeoque ſemicirculo majus. 
b Biſeca arcus EF, FG, GH, HE , & ad pun@ta 
biſeRionum junge reftas. EL, LF , &c. per L 
duc tangentem PQ (< quz ad EF parallela eſt,) 
& produc HEP , GFQ ; eltque triangulum 
ELF 4dimidium parallelogrammi EPQF, adeo- 
que majus dimidio ſegmenti ELF ; pariterque 
reliqua triangula eju{modi reliquorum ſegmen- 
torum dimidia ſuperanr. Et 6 iterum biſecentur 
arcus EL,LF, FM , &c. retzque adjungan- 
tur, eodem modo triangula ſegmentorum ſemil- 
ſes excedent. Quare {1 quadratum EFGH 
circulo EFN , & & reliquis ſegmentis triapgula 
detrahantur, & hoc fiat continuo , tandem erc- 
ſtabit magnitudo aliqua minor quam K. Eo- 
uſque peryentum fit , cempe ad ſegmenta EL, 


LF, FM, &c. minoraquamK » fimul ſum 
pta. 


th CO the, 


"A + op 


pta. ergo I Cf circ, EFN K) ha polyg. fhyy, @ 4. 
ELFMGNHO (circ. EFN = ſegm. EL + LE ** 
&c. Circulo ABT inſcriptum g puta ſimile po- g zo. 3. 
lygponum AKBSCTDV. itaque quum 2% 
AK BSCTDV. ELFMGNHO 5 :: ACq. z., u. 
EGq#::circ. ABT. I ac polyg. ARBSCTDV #497. 

1 I circ. ABT. merit polyg. ELFMGNHO |9 {*# 
—21, ſed prius erat I "0 ELFMGNHO. quz 
repugnant. 

Rurſus , £ fiert poteſt » fit I © circ. EFN, 
Quoniam igitur ACq. EGq® :; circ. ABT, 1; *9* 
inverſeque I. circ. ABT :: EGq. ACq. ponel. 
circ. ABT :: circ. EFN. K. * ergo circ. ABT , 


C” K. ? atque EGq. ACq :: circ. EFN. K., Qua ——- 


— _— OC IEIOOOIOOIRIIIInT rr 


repugnare moda oltenſum elt. 
Ergo concludendum elt,quod I ="circ. EFN. 
Q. E. D. 
Coroll. 
Hinc, ut circulus eſt ad circulum , ita polygo- 
num in illo deſcriptum ad ſimile polygonum in 
hoc deſcriptum. 


P 8.0 8. IIL 
A Omnis pyramis ABDC 
/ triangularem habens ba- 


G ſim, dividitur in duas py- 
ramides AEGH , HIKC 
equales &+ ſimiles inter 
ſe , triangulares habentes 

B t Þ $4aſes >» & ſimiles toti 

ABDC ; &- in duopriſ- 

mata equalia BEGEIH , EGDINHK ; que duo 
priſmata majors ſunt dimidio totius pyramidis 

ABDC. 

Latera pyramidis biſecentur 1a puntis E, F, 

G,H,1,K ; junganturque retz EF, FG, GE, 

EI, IF,FE,KG z GH, HE. Quoniam latera 


T 3 pyra- 


254 


a3, 6 


bg. 1. 
£236. 1, 


41g. un. 


# 406, def. 11. 


f2.4x.1. 
$49. 11 


EVCLIDIS Elementorum 
pyramidis proportionaliter ſefta ſunt , « erunt 
HL,AB;z &GF, AB; &IF,DC ; atque HG, 
DC, &c.parallelz ; proinde & HI, FG, & GH, 
FI parallelz ſunt. l:quet jgitur triangula ABD, 


AEG, EBF, FDG, HIK b zquiangula efſe; & | 
fn ultima c zquari. codem modo triangula | 
CB 


» AHE, EIB, RIC, FGK zquiangula funt; 

& quatuor poſtrema inter ſe #qualia. fimiliter 
triangula BFI , FDK, IKC , EGH ; &denuo 
triangula AHG, GDK, HKC , EFL, {fimilia ſunt 
& xqualia. Quinetiam triang. HIK ad ADB,& 
EGH ad BDC, & EFI ad ADC , & FGK ad 
ABC & parallela ſoot. Ex quihus perſpicue ſequi- 
tur primo , pyramides AEGH , HIKC zquales 
eſſe; totique ABDO, & inter ſee ſimiles, deinde 
ſolida BEGEIH , FGDIHK priſmata efle , & 
uidem que alta,znempe jira inter parallela pla- 
na ABD, HIK. verum baſis BEGE baſis FDG 
f duplex eſt. quare difta priſmata #qualia ſunt. 
rum alterum BFGEIH pyramide BE FI, hoc 


_ 


oO 


eſt;AEGH majus elt, totum ſua parte ; proinde | 


duo priſmata majora ſunt duabus pyramidibus, | 


totiuſque adeo pyramidis ABDC dimidium ex» 
ceduagt, Q.E. D. 


PROP. 


_——_— 


Liber XIT. 29% 


HG, P xoFf. IV. 


| $i furrine tne pyramides ABCD , EFGH eju/- 
| dem altitudittis » triangulares habentes baſes ABC, 
a pla- | E ÞG; fit auttm illarum utraque diviſa &- in duas 
pyramides (AILMzMNOD; & EPRS , STVH) 


' equaler inter ſe , & ſimiles toti; e& in duo priſmate 
I, hoc ' equalia (IBKLMN , KLCNMO ; & PFQRST, 
oinde } QRGTSV;) ac eodem modo diviſa ſt utruquepy- 
libus, ramidum, que ex ſuperiore diviſione nate ſunt , i4- 
m ex» | que ſemper fiat; erit ut unius pyramides baſis ad al- 
terius pyramidis baſim , ita & omnia , que inuna 
| pyramide, priſmata ad omnia , que in alters pyrd» 
mide priſmata, multitudine equalia. 
Nam (adhibendo conſtruonem praceden- 
tis) BC. KC a:: FG. QG. bergo triang. ABC «15.5. 
eſt ad ſimile triang. LKC , ut EFG ad cſimile 2 35,0. 
RQG. ergo permutando ABC. EFG 4:: LKC. 465. 
RQGe :; Priſm. KLCNMO. QRGTSV (nam 2/eb.1g un, 
hec que alta ſunt) f:: IBKLMN. PFQRST. gu.s. 
g quare triang.ABC, EFG:: Priſm. KLCNMO 
—+ IBKLMN. Priſm. QRGTSV ++ PFQRST; 
Q. E. D. 
Sin ulterius fimili paRto dividaotur pyrami- 
R © P. des MNOU, AILM ; & EPRS , STVH , erunt 
quatuor nova priſmata hic efteta ad quatuor 
T 4 iſthic 


256 EVCLIDIS Elementorum 


iſthic produa, ut baſes MNO & AIL ad baſes *' 
STV & EPR, hoceſt ut LKC ad RQG ) vel ut 

þ 13.5. ABC ad EFG. b quare omnia priſmata pyrami- 
dis ABCD ad omnia ipſius EFGH ita fe ha» | 
bent, ut baſis ABC ad baſim EFG. Q. E.D. 


 TaAGK T7 
: | 
- Noah | 
| LP R | 
% TE | 


Sub eadem altitudine exiſtentes pyramides 
ABCD,EFGH, triangulares habentes baſes ABC, 
EFG, inter ſe ſunt ut baſes ABC, EFG, 

Sit triang. ABC. EFG:: ABCD. N. Dico | 
X = pyr. EFGH. Nam, 1 poſſibileeſt , fit 
X "A EFGH ; litque Y exceſſus. Dividatur py- 
ramis EFGH in priſthata & pyramides , & rel:- 
a1, 19, uz pyramides {1militer,s donec relitz pyreni- 
es EPRS, STVH minores evadant ſolido Y. 
Quum 1gitur pyr. EFGH =X=+ Y ; liquet 
reliqua priſmata PFQRST , QRGTSV {oli- 
do X majora eſſe. Pyramidem ABCD fimili- 
d41. terdiviſam concipe; beritque priſm. IBKLMN 
' + KLCNMO. PFQRST —+ QRGTSV :: 
Ep: ABC. EFG.e:: pyr. ABCD. XN. dergoX©” 
PP priſm. PEQRST ++ QRGTSYV ; quod repugnat 

prius affirmatis, | 
Rurſus, dic X Z* pyr. EFGH, pone pyr. 
ey. EFGH. Y ::X.pyr. ABCD « :: EFG. ABC. 
yk quia EFGH f "2X, ,erit Y "© pyr. ABCD) 
figpel quod fieri nequit, ex jam diftis. Concludo igt- 


tur,quod X—pyr.EFGH. Q.E-D, PROP. 


n "4, 


| baſes * 


yel ut 
'raml- 


-D. 


R 


2 


amides 


ABC, 


Dico 
FT lit 
ur py- 
& rel:- 
[111+ 
do Y. 
liquet 

ſoli- 
1mili- 
LMN 
V 20 
KEE 
ugnat 


e pyr. 
ABC. 
BCD), 
o 1gt- 
R OP. 


ſe ha» | 


© 002 OY >a” 
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Sub eadem altitudine exiſtentes pyramides 
ABCDEF, GHIKLM , & polygomnas habentes 
baſes ABCDE , GHIKL , inter ſe ſunt ut baſes 
ABCDE, GHIKL. 

Duc refas AC , AD, GT, GK. Eft bal, ABC. 
ACD 2 :: pyr. ABCF. ACDF. b ergo compoſite 
ABCD. ACD :: pyr. ABCDF. ACDF. s atqui &'g'*: 

etiam ACD, ADE :: : pyr. ACDF. ADEF. ec er- 
go ex quali ABCD. ADE :: ABCDF. ADEF. 

b ergo componendo AB: "DE. ADE : pyr. C21 8. 
ABCDEF. ADEF. pnrro ADE. GKL 4:: pyr. 95-18 
ADEF. GKLM ; ac , utprius , atque 1nverſe 
GKL. GHIKL :: pyr. GKLM. GHIKLM. e ergo 
irterum ex zqualibus z ABCDE. GHIKL :; Tyr. 
ABCDEF, GHIKLM. Q. E. D. 

$1 baſes non ha- 
bent Jatera que 
multa , demonſtra» 
tio fic proceder, 

Baf. ABC. GHI 

e :: pyr. ABCE. 

G H I K. 0 que - = 
DR TAcpe. GHIK. 

j 120 bal. ABCD.GHI:: pyr. ABCDF. GHIK, 

e Quinetiam baſ. ADE. GI :: pyr. ADEE. 
GHIK. fergo bat, ABCDE. GHI :: : pyr. 
ABCDEF. GHIK. 


PROP, 


298 FEVCLIDIS Elementorum 


PROP. VII. ; 
omne . priſms ABC<+; 


A D DFE triangularem ha- | 
x bens baſim, dividitur is| 

tres pyramides ACBE ,: 

.ACDF, CDFE equales 


B C Fnter ſe , trjangulares bas) 

ſes habentes. 

Ducantur parattelogrammorum diametri AC, 
CF, FD. Triang. ACB a = ACD. & ergo z- | 
bs... quealtzpyramides ACBF, ACDF zquantur. 

eodem modo pyr. DFAC = pyr. DFEC. at-} 
qui ACDF, & DFAC una eademque ſunt py- 
—_— *ergo tres pyramides A C B F, ACDF, | 
DFEC » io quos diviſum eſt priſma  1ater fe @+| 
quales ſunt. Q. E.D. 


Coroll. | 

£L Hiuc , queliver pyramis | 

= tertia eſt pars priſmatis & | 
HK AD andem cum illa habentis & 
l kk baſim & alticudinem : five, 


priſma ure triplum elt 
pyramidis eandem cum ipſo 


| / X | habentis baſigy ,& alcitudt- 
| JF nem. T0 
C 04 Nam refolvg piims poly: 


: : goneym ABCD (KF 1 
frigona priſmata , &; pytamideas ABCDEH 
1 trigonas pyramides. '« Erunt ſuiguly partes 
priſmatis triple ſ1ngularum partiam pyrangidis. 
$1.5. bproindetotum priſma + BCDEGHIKE totius 

pyramidis ABCDEH triplumeft QUE. D. 


a7. 12. 


PROP 


equales 
eres bas 


1AC, 
rgo -þ 
2antur. 
C. at-} 
nt py-} 
CDF, 
r {ſe a- 


a 


ww 


yrams | 
atis © | 
ntis & 
© live, 
um eſt 
m 1pſo 
Ititudl- 


I poly: 
KF 12 
*DEH 

partes 
m1dis. 
totius 
). 


O P, 


Liber X 17, 
PROP. VIII. 


Similes pyramides ABCD, EFGH , que trian» 
gulares habent baſes ABC, EFG, in triplicate ſunt 
ratione homologorum laterum AC, EG. 


s Perfictantur parallelepipeda ABICDMKL , 


EFNGHQOP ; quz þ limilia ſunt & pyrami- - 
dum ABCD, EFGH : ſextupla;s ideoque in ea- y, 
dem cum ipſis ratione ad ſe invicem » e hoc eſt in 4 


triplicata homologorum laterum. Q. E. D. 
Corol!. 

Hinc, etiam fimiles polygonz pyramides ra- 
tionem habent laterum homologorum triplica- 
tamzut facile probabitur reſolyendo has in trigo- 
nas pyramides, 


PRO Þ. IX. 
Vide Schema preced. 


Equalium pyreamidum ABCD, EFCH,C&> trian- 

ulares baſes ABC, EFG habentium, reciprocantur 
baſes & altitudimes. & quarum ——_ trian- 
gulares baſes habenti um reciprocantur baſes & al- 
titudines, ille ſunt equales. 

1. Hyp. PerfeQta parallelepipeda ABICD- 
MKL , EFNGHQOP zqualium pyramidum 
ABCD, EFGH (utrumque utriuſque )'s ſextu- 
pla ſunt ac #qualia ideo inter fe, ergo alt. CH.) 

_ 
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ari?.n& 
7.154, 
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alt.(D) 5:: ABIC. EFNG «: : ABC. EFG. 
E. D ; 


z. Hyp. Alt.CH.) alt. (DJ 4:: ABC.EFG e:: 
ABIC. EFNG. f ergo parallelepipeda ABIC- 


'v, DMKL , EFNGHQOP zquantur ; g proinde 


& pyramides A BCD , EFGH, horum ſubſextu-: 
-plz, pares ſunt. Q. E, D. 
Eadem polygons pyramidibus conveniunt : nam 
he ad trigonas reduci poſſunt. 


Coro/l. | 
Que de pyramidibus demonſtrata ſunt Prop. 6, | 
8, 9.etiam conveniunt quibuſcunque priſmatis,cum | 
bec tripla ſint pyramidum eandem bafim & altitu-| 
dinem habentium. itaque 1. Priſmatum que al- ; 
forum eadem eſt proportio, que balium. ; 
2. Similiwm priſozatum proportio triplicata 

eſt proportionis laterum homologorum. 
3- Xqualia priſmata reciprocant baſes & al-| 
titudines; & quz reciprocant , funt #quales. | 


: 
Schol. 


Ex haftenus demonſtratis eligitur dimenſio 
quorumcungque priſmatum & pyramidum. 

8 Priſmatis ſoliditas producitur ex altitudine 
in baſim duRta; b itaque & pyramidis ex tertia 
altitudinis pate duta in bal:y. 


P & OP. 


rop. 6, | 
$15 ,Cum | 
altitu- | 
que al-| 


plicata 


s & al 


les. 


: 
i 


menlio 
1. 

1tudine 
x tertia 


P & OP- 
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PROP. X. 


Omnis conus tertia pays eſt cylindri habents ean* 
dem cum ipſo baſin ABCD , && altitudinem £qua4- 
lem. 


$i negas, priwo Cylindrus triplum coni ſupe- File fg z. 
ret exceiiu E, Priſma ſuper quadratum circulo , #6, y. 4. & 
ABCD inſcriptum « ſubduplum eſt priſmatis ſu- ©. 9. 13+ 

er quadratum eidem circulo circumſcriptum f1- 

i & cylindro zque alci. ergo priſma ſuper qua- 
dratum ABCD ſuperat cyliadri ſcemifſem: eo- 
dem modo priſma ſuper bafim AFB cylindro #- ,,, 
que altum ſegmenti cylindrici AFB 6 dimidio &««g. s, 
majus eſt. Continuetur biſeftio arcuum , & de- 
trahantur priſmata , donec ſegmenta cyliadri re- 
lita, nempe ad AF, FB, &c. minora evadant 
ſolido E. Iraque cylind. . ſegment. AF,FB,&c. 
(priſma ad bafim AFBGCADI) © majus eſt c .s, i, 
quam cylind.. E( « triplum coni. ) ergo py- 44p. 
ramis didti priſmatis e pars tertia ( ad eandeny ****7* 
balim ita y ejuſdemque altitudinis ) cono 2que 
alto ad bakm ABCD circulum major eſt , pars 
toto. Q. E. A. 

Sin conus tertia parte cylindri major dicatur, 
ſit itidem excefſus E. Ex cono detrahe pyrami- 
des, ut in priori parte priſmata ex cylindro , do- 
nec reſtent coni ſegmenta aliqua , puta ad - , 


b 
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FB, BG, &c. minora ſolido E. ergo con.  E: 

f bp. (F7 cylindr.) "2 pyr. AFEGCHDI ( con, | 
ſegment. AF, FB, &c. ) ergo priſma pyramidiy, 
eriplum ( que altum ſcilicet at ue ad eandem. 
balim J cylindro ad baſhm ABCD majus eſt} 
pars toto. Q. E. A. Quare fateridum eſt » quod! 
cyliadrus triplo cono #quatur. Q_E. D- 

Pao? XL 


Sub eadem altitudine exiſtentes cylindri, &> coni | 
ABCDK , EFGHM, inter ſe ſunt at baſes AB+ 
CD, EFG#. 

Sit circ. ABCD. circ. EFGH : : con. ABC- 
DK. N. Dico N= con. EFGHM. : 

Nam f vert poteſt, fit NA con. EFGHM, 
fitque exceſſus O. Suppohita preparatione, & | | 
argumentatione przcedentis ; erit O majus ſeg- | * 
mcntis conjcis EP, PF, FQ, &c, ideoque fo- 

#305 © lidum NY pyr. EPFQGRHSM. «© Fiat in cit- 
b6 12. culo ABCD tiimile polygonum ATBVCXDY, 
>, ** Quiapyr. ABVYK. pyr. EFQSM b : : polyy. 
«'45 ATBVY. polys. EPFQS e: : circ. ABCD. crc. 
EFGH &4 :: cou. ABCDE. N. e erit pyram- 
EPFQGRHSM 7 N. coutra modo dit, 

Rurſus dic NC” con. EFGHM. pone con. 
EFGHM. O :; ; N. con. ABCDR F::; cite 
EFGH. ABCD. £ ergo OF.) con, n_—_ 

J 


a E£#Atc _ cc On mo co. as 


quod abſurdum eſt , ex oſteofis in priori parte. the. # is- 
Lraque potius dic , ABCD. EFGH : : con. guy's. 


ABCDK. EFGHM. Q.E.D. 
Idem demonſtrabitur de cylindris , fi cono- 


> rum &pyramidum loco concipiantur cylindri 


uod! & priſmata. ergo , &c. 


SCH0OL. 
Ex his habetuy dimenſio cylindrorum > conorum 


; querumcungque. Cylindri reftz ſoliditas produci- 
| turex baſe circulari ( * pro cujus dimenſione # 1. Fro, 


conſulendus eſt Archimedes) duRa in alticudi- 2 * 
nem. b jgitur & cujuſcunque cylindri. b 99,92. 

ce Itaque coni ſoliditas producitur ex tertia « 40, uz. 
parte altitudinis duGta in baſim. 


Fa OM AaIL 


Similes coni & cylindri ABCDE , EFGHM, 
n triplicata ratione Tone diametrorum TX, PR, 
que in baſibus ABCD, EFGH. 

Habeat conus A ad aliquod N rationem tri- 
plicatam TX ad PR. dico N = con. EFGHM: 
Nam f1 fieri poteſt, fit N "2 EFGHM; 
firque excefſus O. ergo ut in Prioribus, NI 

. EPFQGRHSM. Sint axes conorum IK 
IM, adducanturque retz VK , CK, VI, CI; 
& QM > GM, QL, GL. Quoniam coni fimiles 
ſunt , « eſt VI, IK :: QL. LM. anguliyero 
VIK, QLM 6 rec ſuot. e ergo trigona VIX , 

QL M; 


dof. nn, 
pes 
£66, 
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d4.6. 
87. 4. 


f5.6. 


4 def 11. 


cor, 8. 13. 
k 4. 6. 


3.1. 


EVCLIDIS Flementorum 


QLM zquiavgula ſunt ; 4 unde VC, VI::QG. 


QL. item VI. VK:: QL. QM. ergo ex a- * 


quali VC. VK:: QG.QM. equinetiam V XK: 
CK:;QM.MG. ergo rurſus ex xquo V C. 
CX:: Q,. GM. F ergo triangula VXC, 
QMG i.alia ſunt; Amilique argumento reliqua 
hujus pyramidis triapgula reliquis illius. g quare 
pyramides ipſz linules ſunt. b ſunt vero he in 
triplicata ratione VC ad QG , & hoc eſt VI -ad 
RL ,! vel TX ad PR. * ergo Pyr. AIBV C- 
XDUYK.pyr. EPFQGRHSM : ; con. ABCDX. 
N. * unde pyr. EPFQGRHSM "ON; quod 
repugnat pric's d1Ctis, 

Rurſus , dic N. con. EFG HY; fit con: 
EFGMM. O+: N.con. ABCDX o0:; pyr. 
EPRM. ATCK?P:;:GQ.VC ter:: , PR, 


+ TX ter. verum O - "A ABCDX, quod mo- 


do repugnare oſteaſum eſt. Proinde N == con; 
EFGHM. Q. E.D. 

Quoniam vero quam proportionem habent 
cont , eandem quoque obtinent cylindri, eorum 
nipli, habebit quoque cylindrus ad cylindrum 


proportionem diametrorumin balibus triplicata. | 


PROP. XIIIL. 
Si cylindrus ABCD pla- 
1 JJ, no EF ſecetur adverſis pla- 
a nis BC, AD parallels ; e- 
AT lr, rit ut cylindrus AEFD ad cy. 
© - lindrum EBCF , ita axis Gl 
ad axem IH. 


E F - produtto axe » © ſume 
: Gx=—=Gl, & HL —=1I1# 
B C = L M. & concipe pet 


puntta XK , L, M , plana du- 
© cicirculis AD , BC paral- 
lela. bergo cylind, E D = 
cyl. AN. &cylin. EC b= 
= BO b= OP. itaque cylio- 
F drus 


vi Mad... At. - ai i ts. het = - — 


CPM ITY 


NR 


QG- | 
x #- | 
V K: © 
F © i 


'C| 


liqua ! 


Juare ( 


E 10 


'I -ad - 


V C- 
DX. 
quod 


CON. 
pYt: 
PR, 
mo- 


= CON, |} 


1abent 
*OrUm 


drum 
licata«» © 


D pla- 
rs pla- 
lo 5 &- 
ad cy« 
xis Gl 


—_— T0 OO.” 


- \Liber XTIT. 


30 
drus E N cylindri ED zque multiplex eſt 5 ac 
axis IK axis IG. pariterque cylindrus FP que 
multiplex ett cylindri BF, ac axis IM axis IH. 
prout vero IK=, Co," IMe hiecylindr, q gps 


EN=,Z”, "A EP. dergocyl. AEFD. cyl. 
EZCF :: GI. IH. Q.E. D. 


XIV. 

Super - equalibus baſt. 
bus AB, CD exiſtentes 
coni AEB, CFD, &» cy- 
lindri AH, CK , imer 

I fe ſunt ut altitudines ME, 
NF. ; 


Produdtis -cylindro 
D HA & axe EM, ſume 
MI = FN; & per 
punQum L ducatur planum baſi AB paralle- 
lam. geritcyl. AP = CK. 6 atquicylind. AH, =. n.' ' 
AP. (CK) :: ME. ML.(NF.) Q.E. D. 
Idem de conis cylindrorum fubtriplis dictum 
puta, * imo de priſmatis & pyramidibus, 


P Ro P. 


q\> 


«@ 


ouDPT 


* 4dJbibe 
& 7,132, af 


FROP XY. 


_, Equalium conorum BAC, 
 EDF, & cylindrorum 
_ BH, EK, reciprocantur ba- 
» ſes &&;altitudines- (B GC: 

EF :: MD. LA:)-& 

quorum conorum » & cylin- 
F drorum. reciprocantur baſes 
& altitudines , illi ſunt 
——— equates. 

St altitudines pares ſint , etiam baſes pares 
erunt z &res clara eſt. Sin altitudines fint im- 
pares, aufer MO —= LA. 


V 2. Hyp. 
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e by. 2. Hyp. BC. EFe :: DM. OM(L A) f:: f 
8 g4ltt. Cyl EK.EQg:: BC. EF þ:: BH. EQ. #* Ergo | 
k 1,14, cyliad. EK= BH. Q.E. D, ! 
95. Simili argumento utere de conis. | 

i 

Pro? XVI. 

Duobns circulis AB- | 


CG , DEF circa idem 
centrurn M exiſtenti- 
bus , in majevi crenlo 
C ABCG po/ygonum &- 
uilaterum , & parium 
aterum inſcribere,quod 
nou tangat minoren cir- 

culum DE F. 
. Per centrum M. ex- 
tendatur refta A C ſecans circulum DE F in 
+ 30.3 PF. exquo erige perpendicularem FH. « Biſeca 
ſemicirculum ABC, ejuſque ſemiſlem BC, at; 
ita continuo , b donec arcus IC minor evadat 
arcu HC. abI demitte perpendicularem IL. Li- 
quet arcum IC totwm circulum metiri > nume- 
rumque arcuum efſe parem , adeoque ſubtenſam 
© f.16. 4. IC latus eſſe c polygoni inſcriptibilis, quod cir- 
culam DEF minime continget. Nam HG 4 can- 
+ x '6 3- git circulum DEF 3 +cui parallela eſt IK , ex- 
t 34. df. 1, rraque fhta, F quare IK circulum non tavyir , 
m m_——_ CI,CK , & reliqua polygoni 

latera, lengt 


: 


0 AE 


bt.10, 


nat — al. de. 4 


gins a centro diſtautia,circulum DEF 
non tangunt. Q,E. F. Coroll. Nota, qued 
IK non tavgic circulum D EF, 


PROT. 


Liber XIT, 207 


fr: | 
Ergo ; PRozpz NVIIL. 


s AB- \ 
idem | 
ſtenti- 
cancnlo 
km &- 
partum} 
re,quod 
Fees CIT | 


M._ex-* 
E F inf 
BiſecaÞ# 
C5 atg; ; 
evadat | 
=. 
nume- | ' 
ftenſam 
nod c1t- 
(G 4 tan- 


Duabus ſpheris ABCV, EF irce © 
K , ex- trum IN exiſftentibus, in wajers prong" 


: lidum polyedram inſcri 
tanyit » um potyearam inſcrib 
oly on _ minoris | per ——* an non tanget ſuper - 
m DEF _ Secentur ambe ſphere pl 
DEE] Gar nn EO Ay es 
Circalo'ABCY « jaſrba tes'perpendicularirer. 
-V « 1nſcribatur pol - | 
— VMLNC , &c. gran am 5 ark a 16. 18. 
—y tangens. duta diametro Ng , ere - 
PHD refta ad planum ABC. per DO, perq; dia- 
by 


metros AC, Na erigi concipiantt 
laotrar 
_ : —_ ym ad crculum ABCY you! bi%. ut, 
Uperncie IPNEre 
Pr | _— cr. 1. 


EVCLIDIS EFlementorum 


eſhctent DOC, DON. 1n quibus 4 aptentvr 
retx CP, PQ, QR, RO ,NS, ST, Tz, 30 


iplis CN, NL,&c. pares & EJue multez. In re- * 


liquis quadrantibus OL, OM, &c. 1nque tota 


- ſphzra eadem conſiruttio fat. Dico fattum. 


W-) 
oy 

_y 
= 


3+ 


gonw 

P's wu 
wh w 
> >> 
-_ 


m+£Oavw0ovoave 


X 46, 
y 14. 5 


Z 3, def. 11. 


a 15. def. 1, 
b 47. 1. 


© 15 defer, 


d eonflr, 
e 28, 3. 
f 33. 6. 
124. ,4, 
3L, 1, 
k 9 #x,10. 
Il g.1, 


A pun@tisP, Sad planum A B C V demitte 
perpendicularcs PX, SY, equz in ſeftiones AC, 
Ne cadent. Quoniam igitur tam fanguli recti 
PXC, SYN,gquam PCX, SN Y 6 xqualibus 
peripheriis in{;ſtentes , f pares ſunt , triangula 
PCX, SNY þ zquiangula ſunt, Cum 1gitur PC 
k = SN,'t! etian PX = SY, ! & XC = YN; 


* ®.q1are DX = DY. » ergo DX. XC ;: DY. 


Y'\. o ergo parallelz ſunt YX , NC. quia vero 
IX, SY pares, & cum eidem plano ABCV re- 
Az, etiam þ parallelz ſunt, q erunt YN, 
SP ett:m pares & parallelz. rergo SP, NC 
inter ſe paralicle ſunt. ergo ſquadriſaterum 
NCPS, eademque ratione SPQ T, TQRG, 
ſed & :triangulum RO tortdem ſunt plana.Eo- 
dem modo rota ſphera ejuimodi quadrilateris 
& triangulis repleta oftendetur. quare 1nſcriptum 
eit polyedrom. 

 Acentro D u duc DZ reftum plano NCPS ; 
& junge ZN, ZC, ZSs ZP. Quoniam D N. 
NC *:: DY.YX;eft NCyTYX (SP ;)px 
ritesque SP C— TQ, & TQ:—,R. Etquia 
angulh DZC,DZN,DZS, DZP, > retti ſunt, 


latera vero DC , DN, DS, DP a #qualia, & 


DZ commune, þ erunt ZC, ZN, ZS, ZP e- 
quales 1acer ſe ; proinde circa quadrilaterum 
NCPS « deſcribi poteſt circulus , in quo ( ob 
NS, NC, CÞ 4 z#quales, & NC: SP) NC 
e pluſquam quadrantem ſubtendit. F ergo aug. 
NZC ad ceatrum obtuſis eſt. g ergo NCq © 
2 ZCq( ZCq— ZNq.) Sir NI ad AC nor- 
malis, ergo cum any. ADN (þD NC+ 


DCN ) fic * obtuſus , / erit ſemiſſis ejus D on 
"ML rectl 


Liber XIT; * t 


rei ſemifle major ; proptereaque- eo minor eſt . 


309. 


reliquus e reto ang. CNI. * unde IN CIC. » 19. r. 
ergo NCq ( Nlq+ ICq) » "22 INe. itaquey 71 
INC” ZC.* conſequenter DZ z ©” DI. atqui q cer.16.13., 


punttum I eft 9 extra ſpharam EFGH, ergo 
puattum Z pottort jure eſt extra tpſa!m.adeoque 


planz:m NCPS ( cyus- 7 proximum ce:rtro pune r 47. 0. 


Qum eſt Z ) ſpharim EEGH non cor.tiagit. Ee 
{i adplanum SPQT demittatur perpendicularis 
D #5 puntam #, adeoque &.planum SPQT 
adiuc ultc:tus a centro elongatur idemque eit 
de reliquis pclyedri planis. ergo polyedrum 
ORAQPCN,F&c. majort ſphere inferiptum zmi- 
norem gon contingie. Q. E. F. 


Coroll. 

Hinc ſequitur , $1 in quavis alia ſpheya deſcri- 
batur ſolidum polyedyum , famile preditto ſolido por 
lyedro, proportionem polyedyi in una ſphera ad po- 
lyedrum in alters eſſe triplicatam ejus quam ha- 
bent ſpherarum diametri, 

Nam ft ex centris ſphzrarum ad omnes angu- 
los baſhum diforunsy polyedrorum reftz linez 
ducantur , diſtribuentur polyedra1n pyramides 
numero xquales & {1miles, quarum homologa 
latera ſunt ſenidtametri ſphararum ; ut conltat, 
{1 intelligatur harum ſphzrarum minor 1atra 
majorem circa idem centrum deſcripta. congru- 
ent enim fibi mutuo linez reftz dutte-a centro 
ſobzr ad baſhhum angulos,ob t1m;ilitudinem ba- 


{11:n, ac propterea pyramides efficicatur ſimiles. , 


Quare cum ſingulz pyramides ta una ſphera, ad 
iingulas pyranides 1llis f1miles 10 altera ſphera 


8 habeant proportionem triplicatam laterum ho- * 


m»logorum » hoc eſt, ſemidiametrorum ſphara- 
rum 5 lint aucem # ut una pyramis ad unam py- 
ramydemyita omnes pyramides, hoc eſt,ſolidum 
polyedrum ex his compoſitum , ad omaes pyra- 

V 3 maides, 


cor. 8, 12. 
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mideszid eſt, ad ſolidum polyedrum ex illis con- 
ſtirutum ; habebit quoque polyedrum unius 
ſphzrz ad polyedrum alterius ſphzrzproportio- 
8 15.5 nom triplicatam ſemidiametrorum, c atque adeo | 
diametrorum. ' 


"POR PILIR I Ys. 


PrROP. XVIIL. 


Sphere BAC ,EDF ſunt in triplicata yatione 

ſnarum diametrorem BCEF. . 
Sit ſphara BAC ad ſphzram G in tiplicata | 
ratiene diametri BC ad diametrum EF. Dico | 
G = EDEF. Nam i fieri poteſt, {it G TAEDE. 
& cogita ſphzramG conceutricam efſe ip EDF. 
017.12, Sphzrz EDF «polyedrum ſphzram G non tan- 
gens, ſphzrzque BAC ſimile polyedrum inſcri- 
p. batur. b Hzc polyedra ſunt in triplicata ratione 
14-59 diametrorumBC,eEF, cideſt, ſpharz BAC 
ad G. 4 Proinde ſphzra G majorelt polyedro 

ſphzrz EDF raſcripto, pars toto 

Rurſus, [1 fieri poteſt > ſirſphazra G 2 EDF, 
Sitque ut ſphzra E BF ad aliam ſpharam H, ita 
* yp. inveſ. Gad BAC, e hoceſt in triplicata ratione dia- 
14.5 metri EFadBC; cum igitur BACf—H, ia- 
| currimus abſurdicatem priotis partis. Quin 


potius ſphzra G = EDF. Q. E.D. 


Coroll, 

Hincy ut ſphera ad ſpharam, ita eſt polye- 
drum in ia deſcriptum ad polyedrum limile in 
hac deſcriptum. oY LIB. 


Gt 


b Foy. WALL 


coOn- 
101Us 
"rt10- 
adeo 


ttione 


licata 
Dico 
E DEF. 
E DE. 
1 tans 
nfcri- 
tione 
BAC 
yedro 


EDEF, 
H, ita 
| dia- 
, 1a- 


Quin 


olye- 
le in 


| B. 
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LIB. XI1I. 
ERROR L 


I refta linea 7 ſecnndam extremam &> 
mediam rationem ſecetny (2.2 :: 2,c;) 
majus ſegmentum a dſſumens dimi- 
dinm tetius Z, quint#pinm poteſt ejus, 
quod adimidia totius 2 deſcribitar, 
quadrati. 


Dico Q. a 


Re Yo = 1% 

EAT 5's bas efpge, 
aa + 1 ZZ + C2.3. 
72a =27z +! z2t.bvelaa++za=u2zz.* Nam atk 6, 
ze —+ 2ac="Zz. & 2C 4== aa. eergo aa +ZA== crex.t 
zz. Q. E. D. ——_ 
PROF. IL. 

Si retta | ne 22 +a ſui ipſius ſegmenti "2 
quintuplum poſſit » duple predifti ſegmenti (2*) 
extreme ac media ratione ſette majus ſegmentum 
eſt a,veliqua pars eJus que 4 principro yethe | 2—+a. 

Dico 2z.a :: a.e. Nam quia per byp. * *aa + «, ,. 


127 + Za = ZZ +} Zz; vel aa+za= 72 a= *r 2. 
5 Z bz ox, 


ze + 7a. beritaa = Ze. & quare Z.a :; a. e. £47.6 


Q.E 


— 


.D. 

Vide fig. preced. 

PFaReEeP ITL 

$i refta linea 2. ſecundum extremam ac mediam 
rationem ſecetuy ( 2. a :: a.e; ) minus ſegmentum 
e aſſamens dimidium majoris ſegmenti a , quintu- 
plum poteſt ejus , quod a dimidia majoris ſegmenti a 
deſcribitur, quadratt. : 

Dico Q: e +! a 


— —_—; « hoc” eſta, », 
E ee —+ 2a — ea _— aa d3 «x. 


2 / C3 
z i\ A =+ ' aa. þ vel ee + ea dbp, & T1 
= aa. Nain eeeac = ze*d= aa. Q. E.D, * 

V 4 PROP» 
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P 'R: O P. I V. , 

Si refta lines 2 ſecundum extremam 4c mediam | 
yationem ſecetuy (7. a::2.EC; ) quod a tot4 Z ,Þ 
quodgue a minori ſegmenta e, Utraque {emul quadra- 4 
i'd, tripl4 ſunt ejus,quol 4 major ſegmento a deſcri- ; 


bitur, quadrati, 
Dico zz ee = | 


—  —— 
2a 4. . . CY —— } ae CC 3 4-0 


[fi 
b 3.2. A : E Nam ae +ce = 
a _ QED. 4 ergo aa +2 ae—+ 2ee= 2 aa, 
"i PROP V. 
To ia C B Si refta linea AP, 
)  n——]- ! ſecundum extremam 


| & mediam rationem 
ſeceturin GC z - 09 py & A D equalis majori 
ſegmento A C ; tota vetta linea D B ſectndim ex- 
tremam ac medi:m'rationem ſecatur , &> maſus ſe. | 
gmentum eſt que a principio vefta linea *B, | 
OY 61 Nam qui2 AB. AD3:: AC. C3, invertendo- 
| [ a byp. que AD. AB:: CB. AC ; crit componendo DB, 
| 1k 
| 
| 


a. es 


AB :: AB. AC. (AD.) Q.E.D. 
; Schol. 
Quod fi fuerit BD. BA :: BA. AD. erit BA. 
AD:; AD. BA—- AD. Nam dividendo eſt BD 
— BA (AD) BA :; BA AD. Al>-.ergo inverſe, 
B\.AD :: AD. BA= AD. Q.E, Þ, | 
£:R O'P. VI 
D A C B Si refta linea ratio. 
] | nalis AB extrema ac 
media ratione ſecetut 
in C;utrumque ſegmentorum (AC, CB) irrationa- 
lis eſt linea, qu vacatiy apotome. 
n3.1. Majort ſegnento AC aadde AD = ' AB; 
ee tt  bergoDCq == 5 DAq. « ergo LCq TL*DAq, 
d by. proinde cum AB , e ideoque <jus ſemiflis DA 
e/eb.14,10- fintg', etiam DC eſt pg. Quia vero 5. 1 :: oa 


a AR 


ediam © 


az, 
1adra- 


leſcri- 


jus ſe- | 


rendo- 
lo DB. 


rit BA, 
eſt BD 


averſe, 


E MatiO 
"ma ac 
ſecetur 
ationa: 


| AB; 


* DAq. 
is DA 


a 4 1 
—_=—_— 


ed 


OO IEG * 


WIE 


Q. Q. feſt DC Da. DA. gergs DCAD , id fg. is, 
elt AC ef apotome. Inſuper guia ACqh= AB + y 
x BC,& ABeſt Fg, kettam BC eſt apotome. kg8. wo. 
Q-E.D. 


PRrRoP. VILT. 


4> 


FAT 


LS nomnes 


SN. 7 E 
LES, / 
\/ J / 

Ny, / 
C lon 


%. \ 4 


%* 
WOW? Win. * Þ + 


$i pentagoni «q"i/ateri ALCDE tres angult , 
ſroe qui deinceps EB, ALC , BCD, /veEAB, 
PCD. CDE qu? non deivceps /rut, equates fuerinty 
eqtiangulum erit ipſum pentagonum ABCDE. 

Paribus deinceps angulis ſubtendantur reftze 
BE, AC, BD. | 

Quontam latera EA, AB,BC,CD,angulique 
inclut1 « xquantur , 6erunt baſes BE, AC, BD, abep. 
c angulique AEB,ABE,BAC,BC\ pares.d qua» b 4. «- 
re BF=FA,; & * pramnds FC=FE.. ergo trian- at & 5. te 

l "2 © . _ - > 
gula FCD , FED tibi murno equilatera ſunt ; ez.0x. 1, 
funde ang. FCED=FED,g proiadeang. AED ed , 
—=BCD. Eodem patto 2ng.CDE reliquis aqua» Om 
tur.quare pentagonum zquiangulum elt.Q.E.D, 

Sin angult EAB, BCi), CDE, qui non dein- 
ceps , faruantur pares, 4 erit ang. AEB=BDO, h 4 
& BE=BD,F 1deoque ang. BED=BDE;z1 torus Pe 
proinde ang. AED==CDE. ergo propter angu 
los A, E,1) deinceps zquales, ur mrtus, pentago- 
bum &quiangulum erit. Q,_E. D, 

PROP. 


314 


EVCLIDIS Elementorum 
PROP. VIIL. 


$i pentagont equilateri” 


&- equianguli ABCDE 
B duos angulos BCD , CDE, 
qui deinceps int , ſubtendant 
rette lines B D h E ; he 
/ extrema ac media yatione 
"WM > ſe mutuo ſecant ; &* majora 
ipſarum jegmenta BF , vel 

EF equalia ſunt pent2goni lateri RC. 
Circa pentagonu:n © deſcribe circulum ABD. 
b Arcus ED = BC. c ergo ang. FCD = FDC, 
*ergo ano. ST > 1 FCD (FCD — FDC.) 
Atqui arcus BE b= 2 ED », proinde ang. 
BCFe—=2 FCD = BFC F quare BF = BC. 
Q_E. D. Porro quia triangala BCD , FCD 
g £41tangula ſunr, kerit BD.DC (BF) :: CD 
(BF.) F D. parnerque EC. EF :: EF,FC. 


Q E. D. 


TFrhnoesr. Ii 


$i hexayonilans BE , & 
decagoni A B, in eodem cir- 
culo ABC deſcriptornm com- 
ponantur » tora refta lines 
AJ ———— CE extrema ac media yatione 

\ 2 ecatiy , (AE.BE ::BE.AB.) 
\ # & maſas ejus ſegmentum eſt 

-_ hexagont latus RE. 

D ic diametrum Ai" C » & junge retas DB, 
D-=. Qu0riam aug. BDCs = 4B)A, eſtque 
any. BDCh == 2 DBA (DAB + DBA)), erit 
DBA {6 BDE+BED) « = 2 BDA«= 2 BDE, 
Proinde ang. PB A, vel DAB «= ADE. Itaque 
t1g9ns ADE, ADB xquiangnla ſunt , F quare 
AE, AD. (g BE):: AD. (BE.) AB. Q. E. D. 


Coroll, 


WET FERY TENNOEER NAN ERR oO 


F< 


| 
| 


Le 


"ON_ 


- YU ww Vw my Mo tr SS 


; he 
atione | 
44Jord 
z vel 


\ BD. 
FDC. 


DC.) | 
ang. | 


- BC. 


FCD F 


:: CD 
I 4 ** 


i, 
m C17- 
1 com- 
lines 
rat rome 
.AB.) 
m eſt 


s DB, 
eſtque 
), erlt 
BDE. 
raque 
qutzare 
DL 


Coroll, 


Liber XIITT, 315 
Coroll. 


Hinc,ft latus hexagoni alicujas circuli ſecetur 
extrema ac media ratiove ; majus illus ſegmeus 
tum erit latus decagoni ejuſdem circuli. 


 £ % % WP © 


ſcb 5. 13, 


D 


St in circulo ABCE pentagonum equilaterim 
ABCDE deſcribatur 3 pentagoni latus AB poreſt 
& hexagont latus FB, & decagori latus AH , in 


- eodem circulo deſcriptorum. 


Duc diamerrum AG. Biſeca arcum AH in K. 
Er duc FK, FH, FB, BH, HM. 

Semicirc. AG = ac. AC#= AG— AD. aud» & 
hoceſt, arc. CG'*=GDb —= AH = HB. 2 boy 
arc. BCG== 2 BHK; e adeoque ang, BFG — 
BFX. ded ang. BEG = 2 BAG. * ergo ang. © .6, 
BFK — BAG. Trigona igitur BEM, FABFx- — 
quiangula ſunt. g quare AB. BF :: BF. BM. £44. x. 
bergo AB x BM == BF. Rurſus ang. FX k— 4 v 
HEK; & FA = FH ;mquare AL<LH, m & 675 
anguli FLA, FLH pares, ac proiade rei ſunt, + '- 
ergoarg. LHM #» = LAM z = HBA. Trigo. mo - 
na  igitur AHB, AMH * quwaygula funt. p qua. P46. 


T& 


326. EVCLIDIS Elementorum 
q49.6 reAB. AH:; AH. AM.1ergo AB x AM = 
f3. 2. AHq. Quum igitur ABqs = AB x BM + AB | 

5- xAM,/crit Abq—BFq + AHq. Q. E. D. 


Coroll. 


1. Hinc , linea re&a /FK) quz ex centro 
CF) arcum quempiam (H A) biſecar , etiam 
reftam (HA) 1Jh arcui ſubtenſam biſecat ad an- 

reds, ; 

2. Diametercirculi (AG) ex angulo quovis 
(A) pettagoni,dutta biſecat & arcum (CD) 
quem latus —_— illiangulo oppoſitum ſub- 
tendit,& Jatus ipſum (CD) oppolitumzidque ad 
angulos reQos. 


Schol. 
Hic, ut promiſemus, prexim trademus expeditan 


problematis 15. 4. 
(. 


Problema. 


{ 
] 
Invenire latus pentagont circulo ADB inſcriben. | | 
{ 


| Duc diametrum AB. cui perpendicularen 
C 


centro 
etlam 
ad an- 
quovis 
(CD) 


im ſub- 
que ad 


peditan 


ſcribes. 


-ularem 
CD 


; 
| CDexcentroC erige. Biſeca CB in E. Fac 


Liber X ITT. 397 
EF—ED. Erit DF pentagoni Jatus. 

Nam BF x FC + ECqe= EFqs— EDgs6 3. 
c = DCq—+ ECqdergo BF x FC= DCgzvel. yy 
BCq. equare BF, BC :: BC. FC. ergo quum BC43 «s. 
{it latus hexagont , FericF C latus decagont ,F _— 
proinde DFb=4/ DCq+FCqg eſt latus pen-g to on. 
tagont, Q. E.F, D47. 1. 


2 7 7 WS « * 
$1 in circulo ABCD 
rationalem habente- 


diametrum AG », pen- 
tagonium equalaterum 
ABCDE deſcriba- 
tur ; pentagont latus 
AB irrationalis eft l;- 
Red z que vOratur Mi- 
nor. . 

Dac diametrum 
BFH. re&aſque AC, AH; &* fac FL=1' ra- 
dii FH , & CM=1! CA. F. 7 "om 

Ob angulos AKF,*AIC «reftcs , & commu- a cer. 10.13. 
nem CAI, trigona ARF , AIC b zquiangula 93% 3 
ſunt; cergo CI. FKe:: CA. FA(FB) de; dis. s. 
CM. FL. ergo permwtando FR. FL :: CI. CM 
4:: CD. CK (2 CM.) ecomponendo igitur CD S=y 
— CK. CK 4 KL. FL. f proide Q: CD CK $1. 03. 

(s 5 CKg.) CKq :: KLq. FLq. ergo KLy 

=5 FLq. Iraque i: Bl (6) ponatur 8, erit FH 

4; FL 1. & FLq.1.FL5. & L325. KLqs.e 

quibus liquer BL, &XL etie | 6 T?". k ideogue od nn 
BK efſe Apotemen;cujus conoruens KL.cum ve- 19. ws, 

ro BLq- KLq = 30, !erit bL Oy BL1. ons 
KLq. m unde BK erit avotome quarta. Quo» 

niam igitur ABq == HB xBK, * crit AB mizor. 
Q. E. D. 


995,10, 


PROF. 


318 EVCLIDIS Elementorum 
PROP. XIL. i 


$i in circulo Agee! 


triangulum equilats/ 


rum ABC deſcribatur'} 
| trianguli latus A Bps 
tentia triplum eſt ej 
| linee AD,que ex Dcev 
= 5 
, JESS 


tro circult ducitur, * 
Protratta diametro} 
ad E, duc B E. Quo 
veer.00, 13; hiam arcus BE = EC , arcus BE ſexta eſt pat 
deor.vg q. circumferentiz. bergo BE = DE.hinc AEqc<= 
c4 2. 4DEq (4 BEq) d—= ABq + BEq (+ ADq, 

= « proinde ABq — 3 ADq. Q. E. D. 
Coroll. | 
1. £ Eq. AB :: 4. 3+ | 
fror 86. 2. ABq» AFq :: 4. 3. f Nam ABy. Arq : 
& 2:6 AFq. AB;. | 

fag 3. DF = FE. Nam triang. EBD'z xquilz 
teruth eſt; þ & BF ad ED perpendicularis. b ergo 
EF —= FD. 
4. Hinc AF = DE++ DE=3 DE. 


RW __ 


PT ok AER. 


Pyromidew EGE conſtienere » &* data ſober 
tomplefti ; & demonſtrare quod ſphere drament! 


ABec| 
equilate 
ribatur } 


ur, *iþ 
1ametro? 


» Quo 
a eft pan 


\Eqc= | 
AD4)} 


Arq : 


. y 
| xquilz 


s. b ergo 


J 


7 


4 ſober 
drameter 
AB 


Liber XIITL. 


379 
AB potentic ſit ſeſquilatera lateris E F ipfous pr- 
ramidis EGFI. pus py 
Cuca AB deſcribe ſemicirculum ADB... 6 


- litque AC = 2 CB. ex punto C erige per- 
pendicularem CD ; & junge AD, DB, Tum 
radio HE == CD deſcribe cuculum HE FG z; 
cut b inſcribe triangulum zcuilaterum EEG. br 15 4. 
cx Heerige IH=CA reftum plano E FG, 5 *- 
produc IH adK ; 4 ita ut IK = AB. reftaſque 168 
adjunge TE, IF, 1G. erit EFGI pyramis expe- 
tita. 
Nam quia anguli ACD , IHE, IHF, IHG 
e refti ſunt; & CD,HE,HEF, HGe pares, e atque © **#. 
IH = AC;ferunt AD, LE, IF, IG zquales 1n- go 6. 
ter ie. Quiavewo AC (2CB.) CBg:: ACq. 
CDq. erit ACq=2 CDyq. itmque ADgf=, 
ACq+ CDqi= ; CDq =; HEgk= EFq. «on. 
lergo AD, EF,IE, IF, IG pares ſunt , adeo- 1.4s.e, 
- pyramis EFGI eſt zquilatera. Quod fi pug- 
am C ſuper H collocetur, & AC (uperHI, 


retz AB,IH * congruent, ufpore #quales. qua- m8. 


, re ſemicirculus ADB axi AB vel IK circumdu- 


Rus » tranſ1bit per punRa , E, F, G , * adeoque = 15 &f x. 
pyramis EFGI ſpherz inſcripra erit. Q. F,F, * 344f #8 
hquet vero efle BAq. ADq*:: BA. AC? :: 3.2. 0:9 6; 

'Q. E.D. Þ cafe. 


Corollaria. 


1. ABq. HEq:: 9.2. Nam fi ABy pouatur 
g,erit ACq (EFq) 6.9 proinde HEq eric 2. 

2. $1 L centrum fuericy erit AB, LC::6. 1. 
Nam ( AB ponatur 6, erit AL, 3; ideoque AC 
4;3quare LC erit 1. Hinc 

3. AB. Hl:; 6. 4 :: 3. 2. unde 

4- ABq. Hlq :: 9. 4- 


9 13,14. 


reonfle. 


PROP. 


320 


«46 1. 


b £8.11. 
Cy.0- 


d4. 1 


e7 df tn. 


Conſe. 


8497-0, 


EVCLIDIS Flementorum 


ST Mo & £ 


L Otaedrum KEF-! 
GDL conſtituere, | 
& d:rta ſphere com: : 
pietti , qua &r pyre-| 
arr ail & demon- 
ſirrre , quod ſphere 
diameter {\ 4 pot 
tentia fit dupla las 
teri: A C ipſis 0 
(aedri. 

Circa AH defcribe ſemicirculur: ACH. ex 
centro B erige perperdicularem BC. dic AC, 
HC. Super ED=AC a fac quadratum EFGD, 
cajus diametri DI, E.G ſecantes in ccutro I. ex 
I duc IL-=AB3 bieQam plano EFEGD. produc 
IL, c donec IK=IL.' Co Qacxis K'-, KF, KG, 
KD,LE, LF, LG, LD ; cr KEFGLL oGae 
drum quet{:tuym. 

Nam 2B | LH, FUIR, &c.qualium quadra- 
torum ſemic1a mem aqUu: = {ut 12ter fe, 4 qua 
re ttiapgulorum re&ta nu; vrm LiEsz LiFs FIE, 
&c. bates LF, LE, FE, &c. zquantur. proinde 
ofto triavg::la LFE ,LFG, LGD, LDE, KEF, 
KFG ,KGU , KDE xquilatera ſunt , | e atque 
oftacdrum conſtituunt, quod ſphere cujus cen 
trum l, radzus IL, vel A Þ, igfcribt potett. (quo- 
niam AB, IL. IF, IK , &c. f xquales ſuut.) 
Q.E. F. poiro I1quet Allq (LKq) g=2 ACq 
(: LDq.) QE. D. 

Corotlatid. 

1. Hinc manifz!. 1323 eſt iQ OQRacdro tres diz- 
metros EG, F1,I.K 'e nutuo ad angulos redtss 
_ in centro (pare, 

+ Item, tia plana EFGD, LEKG j LEKD 
eſle quad ata , ſe mutuo ad ang:lJos retos ſe 
Caliatla. om 


Conde 


2, Octa- 


KET+ 
L467 » | 
ra Com | 
» pyr&- | 


L oGat- | 


quadra- 
2. 4 qud 
FÞ» FIE, 
proinde 
2, KEE, 

c atque 
1jus cen 
{t, (quo- 
cs (uut.) 


-2 ACq 


tres dis- 
os retos 


4 LEKD 
rectos {e* 


:, Ota- 


| Liber X117, zat 
3. Octaedrum dividitur in duas pyramides 
ſfimiles & zquales EFGU L,8& EFGDK,quarum 
balis communis eſt quadratum EFGD. 
4. Denique , bales oftaedri oppoſitz;iater ſe _ 


parallelz ſunt. 
PROP, 


5 M F7 
PRA 
Ya 


X V. 

L Cubum E F- 
GHIKLM 
conſtituere » & 
ſphera complet;, 


k qua & prioves fi- 


| C guras; &+ demon- 
D E F ſtrare, quod ſphe- 
A re diameter A B 


potentia (it tripla 
lateris EF ipfeus cubi. | 
Super AB deſcribe ſemicirculum ACB;& # fac #10 6. 
AB= 3 DA. ex D erige perpendicularem DC, 
& junge BC ac AC. Tum ſuper EF=AC 6 con- b 46. :. 
ftrue quadratuEFGH,;cujus plano reQz inſiſtane 
EI,FK, HM, GL ipfi EF pares, quas conneRte 
retis IK,KL,LM, IM. Solidum EFGHIKLM 
cubus eſt, ut ſatis conſtat ex conſtrutione. 
In quadratis oppoſitis EFKI , HGLM duc 
diametros EK, FI, HL, MG, per quas duQta pla- 
n4EKEH, FIMG fe interſerent in rea NO. 


inP, centro cubi. d ergo Þ centrum erit ſpherz rp 
per pun&a cubi angulatia tranſ@ntis; Porro eq7.. 
ELq e=EKq + KLq *= 3 FLq » F vel 3 fore, 
ACq. arqui ABq. ACq g :* BA.DA p:: 3-1. 4 4 5. 
zergo AB = EL. Quare cubum fectmus , &c. 


E. F. 
V Coro!l! 


1. Hinc » omnes diamerrt cubi interfe zqua- 
les ſunt , ſeſeque mutuo in centro ſphere biſe- 
cant. Eademque ratione ret quz quadratorum 
oppolirer.um centra conjungunt , bifecantur 1 
eodem ceutro. X 2 Dia- 


222 EVCLIDIS Elementorum 


£0. & 2. Diameter ſphzrz poteſt latus tetraedri, & 
m/s 4z, cubi. nempe ABq &—1BCq—+m ACq. | 
PROP. XVL , 


T 
Icoſaedrum ZGHIKF=3g 
YVXRST conftirzere , &* > 


ſphere completti,, qua & 
antediftas figuras ; & de- , 
monſtrare > quod icoſaedri ' 
latus F G irrationalis eſt 
lines , qua Vocatur mMi- 


ore 

Super A B diametrum 

ſpharz deſcribe ſemicir- 

419. 6, culum ADB ; & « fac AB 
= 5 BC. ex C enge 
normalem C D , & duc 

AD ac BD. Ad iater- 

vallum EF = B Ddeſcri- 

be cyculum EFK NG; As 


Fe Eg 


cul 


Aa 


Liber XIIL j 32J 


+ bcuiinſtibe pentagonum 2quilaterumFKIHG. 6 uy, 4. 
”* Biſeccaarcus FG, GH , &c. ac connefte reftas 

FL, LG, &c. latera nempe decayoni. Tunce E+ © 14, v; 
rige EQ, LR, MS, NT.OV, I'X iphi EF zqua- 

les, reftaſque plano FRNG.& connette RS,ST, 

TV, VX, XR; item FX, FR,GR,GS;HS,ST, 

q HT, IT, IV,K V, KX. Denique prodata EQ, 

! fumeQY =IL;&EZ=F1. ; reftaſqueduci 

' concipe ZG, ZH, ZI, ZK, ZF; ac YV, YX, 

YR, YS, YT. Dico fattum. . 


Nam ob EQ,LR,MS, NT, OV 3 ÞY 4d x- d eanfle, 
quales e & parallelas z etiam quz iltas jungunt , ** **- 
| EL, QR, EM, Qs, EN, GT, EO, QV ;EP., 

QX fpares & parall:lz ſuat. Item 1deo LM 1. « 
(rel I G,) RS, MN, ST, &c. xquales ſunt in- 

| rerſe. gergoplanumper EL, EM, &c. plano $18. 00. 
ptr QR , QS,, &c, equidiſtans , þ & circulus 1.df 3. 
QXRSTV e centroQ, citculo EPLMNO - 

qualis eſt; atque RST'VX eſt pentagonum equi- 
literum. Daci vero intelleftis EF, EG, EH, 

&c. ac QX, QR, Q$,&c. quia FRQt= FLq k47. 1. 
+ LRqs! vel EFq*®— FGJ, ” erunt FR , FG, _— 
adeoque omnes RS» FG,FR,RG ,GS,GH, &c. n{4.48,c, 
2quates inret ſe. Proinde 10 triangula RFX, * 
'» RFG , RGS , &c. zquilatera ſunt & zqualia. 

Rurſus ob ang. XQY » reftum , erit XYq#= oeor.14. ur. 
QXq-+ QYq4= VXq vel TGq. quare XY, Pvt 
VX, hiſque limiliter YV,YT,YS, YR, ZG,ZH, | ' 
&c.zquan: ur: Ergo alia decem trigona conſticuta 

ſunt xquilatera , & zqualtia, tam f1bj mutuo 

quam decem prioribus ; ac proinde faftum eſt 
Icoſaedrun. 

Porro, biſefta EQ in « » duc reftas aF , aX , —_ 
«&V; & propter QX* —QV , & commune latus i, of = 
eQ, anguloſque EQX, EQV redtos; [ erit aX = 
eV. limilique argumento omnes » <A, aR, «Sy 

«T,zV 2 ar , a(Z, «aH, «l, aK Equantur. 
cul | X x Qu6® . 


G3 


mm 


324 EVCLIDIS Elementorum- 


eg-13, Quoniam autem ZQ. QE»:: QE. ZE, en | 
23-1) Zaq==5 Eaq®=EQq(EFq)+Eaq, —aFq | 
747... ergo Ze = «F.t pari pafto aF = Ye. ergo 
f chan , cujus centrum a,radius aF , per 12 puns © 
a icoſaedri avgularia tranſibir. | 
Denique, quia Za. aE :: ZY. QE; «ideoque | 
eff Taq akqu: ZYq QEqbeiit ZYq=s Qtq, 
big 5- yel 5 BDq : atqui ABq. BDqec:: AB. BC:: 5. 
mg 1.d ergo ZYZAB. Q.E.F. 
e ſeb.12. 40. Itaqueſi AB ponatur g ,*erit EF=4+/ ABq 
fin . wind proinde FG pentagoni,idemque Icoſac-| 
dri 5 Jatus,Feſt minor. Q, E. D, 


: 


Coroll. | 


r. Ex diftis infertur, ſphare diametrum eſſe} 
potentia quintuplum ſemidiametri circuli quin- 
que latera icoſaedri ambientis. | 

2. Item manifeſtumeft , ſpharz diametrum 
eſſe compoſitam ex latere hexagoni,. hoc eſt, ex 
ſemidiametro , & duobus lateribus decagonicir- 
culi ambientis quinque latera icoſaedti. 

3. Gow. ge m—_ icoſacedri oppolita, 

a 33.7. * Ia unrt 3 » EUEe arallcla, Nam RX # pe 
_ —— LY LP. 6 parall. H7. © "Y: 


P kr On. 


- 
= aa «0 Oo aa ow/ a a cx co£© mos 


/ By 


Icoſac- 


rum efle} 


li quin- 
metrum 
IC eſt, ex 
gol C1 


ppoſita 
RX # p# 


P Rk OF. 


* | Dodecaedri expetiti. Nam duc NV paral 


Liber X117. 
PRoP. XVII. 


»-1 


F< 


= 


A | | 
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A 


Dodeeaedrum conftituere , &> fſphera compleFi, 
qua & prelittas figuras; & demorſtrare , quod do- 
decaedr latus RS irrationalis eſt linea, que vocatur 
apotome. 

Sit AB cubus datz ſphzrz inſcriptus , cujus 
latera omnia biſecentur 1a pun&tis E, H, F, G, 
K, L, *c, retzque adjungantur EL, MH, 
HG, EF. e FacHL.IQ::IQ. QH;; & ſume 
N ©, NT pares iph1 I Q. Erige O R, PS reftas 
plano DB, & QT plano AC. fintque OR, PS, 
QT iplis wp. - NO,ND zquales. Connexis DR, 
RS,SZ, CT, DT , erit DRSCT pntngnams 
. OR, 
& protrafta NV ad occurſum cum cubi centro 
X , connedte rectas DS, DO ,DP,CR, CP, 
HV, HT, RX. Quia DOqs=DKQ_(b XNq) 
+ KOq © = 3 ONq (2: ORq) 4 erit DRq 

| 2" =4 


a30.6, 


247.1. 
b9:ax.1, 
C4 13» 
447. 1 
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© 4 3. = 4 ORqe= OPq, rel RSq. ergo DR— RS. 

Simili argumento DR, RS,SC, CT, TP px 

f eenflr.g.6. res ſunt. Q1ia vero OR f = g & parall. PS, 

ze, £ ecunt RS, OP, &h conſequenter RS, DC et. 
9.1. lam parallel z ; h *rgo hz cum ſuis conjunogenti | 

—> bus DK,@S, VH in uno ſunt plano. quinetiam 
| quia HI. IQ q;:: IQ (CTQ. ) QH *:: HN) 
| NV; & tam TQ, HN, quam QH, NV *re} 
1 C11, Az eidem plauo, ! adepque & parallel exiſtunt, 
* m erit THV redta linea. ® ergo Trapezium 
DRS\, & triang DTS in uno ſunt plano pe 
retas DC, T V-extenſc, ergo DTCSRet 
pentagonum, & quidem equilaterumzex antedi 
oj is. Porro, quiaPK. KN :: KN. NP; & 
«x. x, DSq9 =DPq+?5q (PNQ) = p DKq-+ ÞKg 
4-13- — NPq,qent DSq—=DKq-+3 KNq = 4 DK; 
r 4. 2. (4DHq)- —= DCq. ergo DS=IC ; unde tri 
gona DRS, DCT kbi mutuo xquilatera ſunt, | 
ſergo ang. DRS=DTC ; & eodem patto any þ 

CSR = DCT. ergo pentagonum DTCS 
etiam zquiangulum eſt. Ad hzc, quia AX, D% 
erg 3) CY,&c. ſunt cubi ſemidiametri , zerit X N= 
rg. © TH,rel KN, « adeoque XV==KT. unde ob ang 
#47. %. lumxretum RVX, zerit RXq=XVq +RVy 
bt. (NP)=KkPq + NPq-=3; KNq6t 
| A Xq, vel DXq»&c. ergo RX, AX, DX, & ez 
dem ratione XS,XT , AX zquales ſunt inter 
Er 1 eadem methodo, qua conftratum eſt pets 
tagonum DTCSR , fabricentur 12 limilia pets} Þ 
t2gona tangentia duodecim cubi latera, ea Do | « 
decaedrum conſtituent; ac per eorum punt at - 
T 


I” 


_ traulzens ſph@ra,cujus radius AX, velRJ, 
odecaedrum compleQetur. Q. E. F. 
_Y Denique , quia KN. NO «©: : NO. OK, 4 
5's 5. erit KL. OP :: OP. OK + PL. Iraqueb| t 
FAS 15. vo ſphere diameter AB ponatur p, erit KL e=4/ 
g6u;3, ABFetiamp. gunde OP, vel RS latus dodecs | ft 
on 3 <driapotomeerjt. Q. E. D, We 
C , 


== RS. 


TP pa 


all. PS, | 


DC ef- 


10gents- 
inctiam 


Liber XITT, "237 


Coroll. 


_ 7, Hiac, fi latus cubi ſecetur extrema ac me- 
dia ratione, majus ſegmentum eritlatus dodeca- 
edri in eadem ſphzra deſcripti, 

2. Siretzlinez ſetz extrema ac media r2- 


PE ire tione, minus ſegmentum fit latus dodecaedri, 
Llnar| 9jue ſoqmenramerir aus cubicjutlem ere 


pezium 
ano pa 
'SRel 
 antedi- 
NP; & 
1+ ÞKq 
' 4 DK 
[inde tri 
ra ſunt, 


Ro ang} 


[CS 

,X, DL 
X N= 
bb an 

+RVq 
Iq 6= 
3 & ex 
inter ſe 
eſt pets 
lia pets 
ea Do 
aRa at 
yelRN, 


OK, 4 
aque b 


Coroll, 


x 


3- Liquet etiam latus cubi 2quale eſſe linez 
rectz ſubtendenti angulum pentagoni dodecae- 
dri eadem ſphzra compreheaſi. 


XVIII. 
& 


PROP. 
Latera quingz 
fignrarum ex« 


ponere, & in- 


ter ſe compara-« 
re 


Sit AB dia- 
meter ſphere, 
ac AEB ſfemi- 
circulus. firqz 
AC lh AB, a 16.1, 
& AD **=1 b 1k 
; | R pendiculare 
: E, DF, & 
BG = AB, junge AF, AE, BE, BF \CG.ex H 
demitte perpendicularem HI , & ſumpra CK — 
Cl, ex K erige perpendicularem KL , & conne. 
Mm Deniquee fac AF. AO :: AO. OF. 
taque 3-2 4:: AB, BD e:: ABq. BFq , latus * ****% 
Tetraedri.& 2, 1 :;4 AB.AC :: AB A nw 
tus Oftaedri. Re oY 
hem 3.14: 
tus Hexaedri. 
Porro,quia AF. AO b:: AO. OF. k cxit >= 1p 
A 4 AO 


A 


E 30. 6. 


: AB. ADe:: ABq. AFq, , la. * 7 
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14-6. AO latus Dodecaedri. depique BG (2 BC.) 
—_ BC':: HL.IC. ® ergo Hl=:2CI "= Kl.ergo 
o4% Hiq*=4Clq-proinde CHq =, 5 CIq ergo 
po - ABq = 5 Klq.r 1taque KI, yel Hl,eſt 8 3H Clt- 
x eor.16, 13, culi circcumſcnbentis pentagonum icoſaedri ; & | 
AK,vel LB,/ eſt Iatus decagoni eidem circulo in- | 


t 16. 13, + . +*:r 
ſcripti. unde AL erit latus pentagoni, , idemque 
Icoſaedri latus. Ex quibus liquet BF, BE,.AF } 
elſe gf TÞ-. & AL, AO efſe g* D ; atque BF 
CBE; &BECCAF; ac AFT— AO. Qui 
yero 3 AFq = ABq®=z5 KLq. acAF x AO | 
wnG, © AF xOF, x ideoqueAFxAO —+ AF x OF 
—7"4 C2 AFx OF,” hoceſt AFq <2 AOq. «© 
4 4 4 rit 3 AFq (s KLq) © 6 AOq. proinde KL 


FE AO; & fortius, AL — AO. 

_ Jam vero ut bac fatera numeris exprimamus, 
fi AB ponatur 4// 60, erit ex jam di&tts ad calcu- 
lum exaftisBF = 4/ 40.& BE=4/ 30.& AF 
=+/ 20. item AL=4/: 30 _y/ 180 (nam 
AK=+y/ 15 —4y/3.&KLC(H)=+y 12) 
denique AO =+4/: 30= 4 500 (y 25 
y 5.) 


—— th. des nt 


ScH0L 


Namuisz 
| calcu- 


.& AF | 


o (nam 


y/ 12.) 


/ u5 © 


9:11 


IO” 5 UOTE TEST 


kd a4 


Iiber X117. 


SCHOL. 


Treter jam diftas frguras nullam davi poſſe fiew- 
ram ſolidam regularen; (nempe qlie fig»vis plavis or- 
dinatis &> equalibus contineatuy) admodum perſpi- 
cunm eſt, Nam ad anguli ſolidi conſtitutionem 
requiruntur ad minimum tres aveuli plani; s hi- 
que omnes {mul 4 reflis minores elle debent. 
b Atqui 6 anguli trigont zquilateri,q quadratici, 
& 3 hexagonic1, ſ1gillatim 4 reQos exzquant 3 
quatuor yero pentagonici, 3 heptagonict,z ofta- 
gonici,&c.greftos excedunt.ergo ſolummodo ex 
3» 4, vel 5 triangulis zquilateris,ex 3 quadratis, 
vel z pentagonis, effici poreſt angulus ſolidus. 
Projnde, przter quinque pradifa, nulla exiftere 
poſſunt corpora regularia. 


Ex P, Herigonio. 


Proportiones ſphere , &> 5 figurarum regularium 
eidem inſcriptarum. 


Sit diameter ſphar# 2. Erunt 
Peripheria cireuli majoris, 6 (28318, 
Superficies circuli majoris, 3 174159» 
Superficies ſphzrz , 12 [5663 7. 
Soliditas ſpharz; 4 }1 g79+ 

Latus tetracdr1, 1 [*2299- 


Latus 


a2. on, 


b Vid-ſebol, 


31.1. 
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Superkicies tetraedrt , 4 } 6188, 
Soliditas tetraedri, © | 15132. 
Latus hexaedri, 1 (1547. 

Superficies hexaedr1, $. 
Seliditas hexaedri, 1 | 5396. 
Latus oRaedri, 1 (41477, 
Superficies oftaedri , 6 [9282. 
Soliditas oftzedrt, I p 33333. 


Latus dodecagdri , o 1 71364. 


Supetficies dodecaedri , 10 (5146. 
| Solidiras dodecaedri, 2 | 78516. 


Latus Icoſacdri, 1 [ 25146- 
Superfictes Icoſaedri, 9 157454: 
Soltditas Icoſaedri,, 2 {5 3615. 


Ouod 


Ouod 


, 
, 


Liber. XIII, 


Quod ſz ex charta conficiantur quinque figure 
equilatere & equiangule ſimiles his que ſunt in 
ſubjeta figura , componentur quinque figure ſolide, 
ſi rite complicentur. 


LIB. 
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LV 1I2a EIY, 
TAaSS L 
Veex D cer» 
tro circult 
cujuſpiam 
ABC 
| pentagont 


os — inſcrgpti la- 
tis BC ducitur perpends. 
cularis DF, diundia eſt us 
7x triuſque lines ſimul, & la» 
ters hexagmni DE , & las 

teris decagoni E.C erdem circulo ABC inſcripit. 
SumeFG==FE, & duc CG. 4 Eſtque CE 
== CG. ergo ang. CGE b—= CEG þ = ECD. 
een ang. ECGe= EDCd=* ADC e= 
Eo E bi; ECD. )proinde ang. * GCD= 
1 L.CG= — E-DC. g quare D3 = GC (CE.) er- 
ro DF = CE ( DG) + EF = DE + CE. 


Q. E. D. 


_ _—  — 


2 
FRO 3 
A = 3» 0 $7 bing refte lines 
» Sp Fo. fo. AB. DE extrema ac 
3)» = B Þ media ratione ſecentur 
wy). (AB. AG:: AG.GB. 


"= "FE DH::0 2H. RE:) i»vfe hmiliter fecabun+ 
fro 297 Z vj 664 fſeilicor | WO "FLGKesS. ( AG. GB :: 
rl hy 
- TIVP iG % EL EF — EH. Eſtque 
/ B: "BG a = AG: ms: e ACqb=4 ABG 
—+ - Gze= 5 AGo., Yymiver erit DF4 = 
5 Dil... ter 25 iC, AT 1 :; DF. D:]. conipo- 
nendy iviur AS + 5: G. AG:: DF + DH. 
DH, 


DH. hoc eſt 2 AB. AG:: z DE. DH. e pro- e 24 $- 


inde AB, AG :: DE. DH. unde f dividendo * 7-5: 
AG. GB :: DH. HE. Q.E.D. 


TROD II 


| A L. | 
B E 
NES 4 


IJ— ——FC 


P 


O <Q 


Idem circulus ABD comprehendit ex Dodecae- 
dri pentagonum ABCDE , &- Icofardyi rriangu- 
lum LMN, eidem ſphere mfcriptorum:. 

Duc diametrury AG , reftaſque AC, CG. « (4 47. «. 
Sirque IK diameter fphzrz, « & IKq= 5 OPg. 92 35.© 
b fhatque OP, OQ :: OQ. QP. Quia ACq Som. 
++ CGqc = AGq d=4FGq; & ABqe= f 19. 
FGq = CGq. Fferit ACq + ARq== 5 FG2.88n, 
porro , quia CA. AB g;: AB. CA . AB; ac ws of 
OP. OQ : : OQ. QP. + ideoquve CA. OP: : kar6&gy 
AB. OQ. kerit 3 ACq (/IKq.) 5 OPq 5.8 
(= IKq) :: 3 ABq. 5 OQq. ergo3 ABq = 5 nem. 164, 
OQq. Verum cb ML »Jatns penragony circu. © * 53. 
19 laſcripti , cujus radivs OP , ern 15 RM $eg 
«= 5 MIq, = 5, Ofq +5 OQq = * — 
ACq + 3 ABq 9 = 15 FGq. r ergo RM aps +, 
= FG. / proinde c:ixc. A BD = qirc. LM NA df 3 


Q E. Þ. 


P Rx oO Þ 
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PROP. IV. 
> We... 
2 <mg* 0 
\ ELD 
C 'G D %. 
} 


Si ex F centyo circuli pentagonum dadecaedri 
ABCDE circumſcrib:ntis ducatar perpendicularis 
FG ad pentagont unum latus CD ; erit quod ſub 
difto latere C D , & perpendiculari FG comprehen- 
dituy rettangulum trigeſies ſumptum , icojaedri ſu- 
perficiei equale. item 
St ex centro L circuli triangulum icoſaedri RIK 

tircumſcribentis , per; ndicularis LM ducatuy ad 
trianguli unum latus H K ; crit quod ſub ditto late- 
re HK , &> perpendicu/ari LM comprehenditur 
reftangulam trigeſies ſamptum, icoſaedri ſuperficiet 
equale. 

hs, Dac FA, FB, FC, FD, FE. « Erunt triangu- 
la CFD, DFE, EFA, AEB, BFC zquahia. at- 

b4i.r, quiCDxFGb= 2: triang. CFD. ergo 3o CD 

£555 Xx GFc=60 CFD d=13 pentag. ABCDEe= 

#*-7;3. fuperf. dodecaedri. Q, E.D. 

#4. +, Duc LI, LH, LK. eſtque HKXLMF =: 

j 66. 13. friavg. LHK. ergo 30 BK x LMg = 60 HLK 

= 20 HIK#= | ary icoſacdri. Q. E. D. 


Coroll. 


t v5 5. CDxFG. HKxLMt:: ſuperfic. dodecaed. ad 
ſexpert. icoſacdri. 


Prob 


aedri 
arts 
d ſub 
ehen- 


ri ſu- 


HIK 
ur ad 
late» 
ditur 
rficiet 


10g d- 
I, At- 
» CD 


PT 


PROP. V. 


Superficies dodecae- 

I dri ad ſuperficiem ico- 

faedri in eadem ſphe- 

ra deſcripti eandens 

proportionem habert , 

quam H latns cubi 

ad AD latus icoſae- 

dri. 
H Circulus ABCD 
s circumſcribat ram **%* 
dodecaedri pentago- 
hum , quam icoſaedri triangulum ; quorum la- 
tera BD, AD ; ad que demittattur ex E tentto 
perpendiculares EF , E G C:. & conneQatur 
CD. 
Quoniam EC+CD. EC6:: EC. CD. eric bg, 13. 
E G(e!EC+CD.,)EF («:EC)c::EF. "ne, ITN 

2 z # 

EG — EF(' CD.) atqui H. BD/#:: BD. H= 4 
BD. £ ergo'H. BD :: EG. EF. proinde H x EF gs. og 
—BD x EG. quum igitur H.AD*:: Hx EF. SaS : 
AD x EF. erit H. AD:: BD XEG. AD x EF joy ug 
:: | ſuperfic. dodecaedri ad ſuperfic. icoſacdri. 


Q. E. D. 


'Protr. 
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\ 
| 
PROP. VI. | 
B k Si rea lines AB ; 
OY ecetur extrema ac.me- 
F\N dia ratione ; erit Kt re- 
F i \ I, #a BY potens id, quod | 
[ \ | a tota AB, & id quod 
\/ / fa a majori ſegment | 
"Sd {V1 | AC, adreftam E pv 
* " L/ pg | tentem id quod a totd 


OO AB, & id quod © mi- 
nort ſeemento BC zita 
latus cubi BG ad lat::s icoſaedri BK cidem ſphere 
cim cuboinſcyipii, 

Circulo,cujus ſemidjameter AR, tufcribantur 
dodecacert penragonum BFGHI , & icofaedri 
reer.09.1s, (rlangulum BKL. 4 q are BG latus cubi erit &- 
Þ 12, 43 dew {pharz wtcripe. wgitir TKRyqb = 3 AB 
pry & Eqc== 3 ACq. ergo BKRy.E;d:: ABq. ACq 
2. 44 e:: 8Gq. BFq. permurando 1g't1:r BGq. BKyq :: 

22.6  BFq. Eq-/uude BG. BK :: BF. E, Q. E.D. 


TuRaOkh VIL 


Dodecaedyum eft ad Tcoſaedrum, ut cubilatas ad 

tatus Tcoſaedri, in una eademgque ſphera inſcripti. 
23.4 Q1onam # idem cicculus comprehendir & do- 
decaedri penr-20num & 1icoſacdri triangulum, 
berunt perpeudicularcs a centro ſphere ad pla- 
na peatagout &, triangul ducte 12ter fe axqua- 
les. rraque {3 dodecaedrum & 1coſacdrum intel- 
Ii gantur efle diviſain pyranides , duttis rectis 
a centro ſpherx 23 on1:ut35 angulos z omnium 
| pyramidum alutucin®s erunt 15ter ſe &quales. 
£5,66:2. Cumigiturpyramides que air c fint ur baſes, 
& ſnperſicies dodecacdri tr aqualts 12 penta- 
gots » ſupericies vero icoſaedry 26 triangulis ; 
Erir 


L 4 1. 


| 
| 
AB | 
c.me*- 
Kt re- 
| quo1 | 
| quod 
ment 
E þ& 
& totd 
& mt« 
C z1t4 


phere 


zanteur 
facdri 


romum 
quales. 
t baſes, 
penta- 
n gulis ; 
Er1t 


Liber XI”, 


erit dodecaedrum ad icofaedrum , ut ſuperficies _ 


dodecaedri ad ſuperficiem icofacdri 4 
Jarus cubi ad _ coſaederl. edri, d hoc ef,ue © '* 


PROP+y. VIII. 

B y Idem circu« 
lus B C D E 
Et compreherlic op 
& 1 cubt quadratum 
8 BCDE Oo ofta- 
—_— edri triangulum 
FGH, ejuſdem 

ſphere, 


Sit A diameter ſphezrz. Quontam Aqs= 
to. A 5 _ Aq yy Gh » -y 

_ ;ent BI = KE. I 01 
= IN 4 e ergo circulus CBED 5 ns 


Y £18. 


1 \Ru dats cubo ABGHDCFE. gyvoni- 
Al [97 dem AGEC deſcribere. 

Wt Fa Ab angulo C duc diametro 

{#) <9. CA,CG, CE ; Eaſque cotmefte 

5. diametris AG,GEEA.Hz omne: 

"4: " Interſe zquales ſunt, utpote zqualium qus 

7 went nn ergo. triangula CAG, CGE, 

CEA, EAG zquilatera ſuntzac zqualia : proin- 

de AGEC eſt pyramis,quz cubi avgulis inſiftit 
b31.6f. 1. ejque idcirco Þ inſcribitur. Q. E. F. 


PROk 


TY Une 


__ tr 


| 


] 


Liber X V. 13s 


& Z} i WW | 5 


In data pyramide AB- 
DC ofaedrum EGKIFH 
deſcribere. 

.6 Biſeca latera pyra- 
midis in punftis E, I, 
F ,K bY G; H;que Cons 
nefte 12 reftis EF , FG, 
, Fw D GE, &c, Hz omnes b &- bg. ty, © 
| ou ſunt inter ſe. proinde 8 triavgula EHI, hs 
| THX , &c. zquilateraſunt & zqualia, adeoque __. 
| conſtiruuat * oftaedrum 4 in data pyramide ds. © 2947. in. 
 ſcriptum. Q. E. F. Ro 


PROPFP. IIL, 
ma a "2 F 
metros | - 
2aneRte | - 
 omnes K ; 
n quzþ D \E 
| proin- C92 oF | 
ioſiſtit, B 
LG | 9 
CE | H 
In dato cubo CHGBDEFA offaedrum 
NPQSOR deſcribere. | 
Connette quadratorum * centra N,P,Q,S,O, *& 4. 
| R,12 reftis NP, PQ, QS, &c. quz « zqualia « 4 «. 
R © Þ; [{unt 1nter ſe, ideoque $ triapgula efficiunt 2qui- 


latera & zqualia. proinde b 1nſcriptum eſt cubo 6 z1.& 7. 
i0aedrum NPQSOR. Q.E.F. . «fw 
Y2 PROP, 
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P R oO ÞP. IV. ; 
'  Indato oftaedro ABC| 

L DEF cabum inſcribere. 
\>9 Latera pyratmidis E4 


I» BCD, cujus baſis qua 
tum ABCD , biſccenm 
reftis LM,MN,NO,OL; 


quadratum. 

Eodem modo, f1 lat 

F quadrati, LM NO þi 
centur in punttis G, H,K,1I, & conneRtan 
GH,HK,K1, IG, erit GHKI quadratum. Qu 

fi eadem arre in reliquis 5 pyramidibus ofta 

centra triangulorum rectis conjungantur deſcn bal 

bentur quadrata ſimilia & zqualia quad 

GHKI. quare ſex hujuſmodi quadrata cu 
conſtiruent, qui quidem intra oftaedrum deſcny 

; ptus erit, dcum oRo ejus anguli tangant of ber 
dn. df.1t, oFaedri baſes in earum ceatris. Q, E. F. ? 


P 0 1129quz 


int ofs 


J 
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PROP. V. 


1 


In dato Ico ſaedro Dodecaedrum inſcribere. 
StABCDEF pyramis Icoſacdri , cujus 


#balis peatagonum ABCDE ; ceatra autem tri- 


angnlorum G, H, I, X, L; quz con *s. 4 
neftantur reftis GH , HI , IK , KL, LG. 


fEric GHIKL penatagonum dodecaedri 1nſcri- 


bendt. 

Nam retz FM, FN, FO,FP, FQ, 
per centra triangulorum tranſeuntes , a bife. 
cant baſes. b ergo rex MN, NO, OP, ba. 
PQ, QM zquales ſunt inter ſe. quinetiam 
FM, FN, FO, FP, FQ< pares ſunt, 


4 ergo anguli MFN, NFO, OFP ,5*4% 


PFQ. QFM Xzquantur. pentagonum 1gi- 
tur GHIKL 2quiangalum eſts , proinde & , 
2quilaterum, cum FG, FH, FI, FK , FL f pares £ uz. #4. 
lat, Q1od fi eadem arte ia reliquis undecim 
pyramicibus icoſaedri', ceatra triangulorum re- 
tis lineis conneRtancur, deſcribentur pentagona 
2qualia & ſimilia- pentagono GHIKL, quam- 
vorem 12 hajuſmodi pentagona dodecaedrum 

FI CON» 


34% 


EVCLIDTS Elementorum 


conſtituent 3 quod cuidem in icoſaedro erit ds. 
{criptum, cum vigiat1 anguli dodecaedri in cer 
tris vigiati baſium icoſaedri confittant. Quz! 
propter in dato icofaedro dodecaedrum deſct; 


plumus. Q.E.F. | 
| 

FINJS | 

| 

| 

| 

[ 

| 
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Annotationes in Flementa Euclidis u#« 
per edita, in quibus obſtura iltuftrentur, 
errata emendantur, plurimaque que cou» 
dacant ad Geomerrie rudimenta facilius 
percipienda adjictuntur, 


pag-13.lin.g. ſcribe z Rurſus ang. ACD e = « s. y- 
ADC;& aug, BCDe = BDC-Fergo avg-ACD tg ex, | 


BDC, 3ot ang. ADCC-BDC. QF. Ne 

þ-17 4.ult. ſcribe, conjunganturque FC, IC, & 
producatur ACG. 

p-18. {.3. ſcribe,limili argumento ang. ICH== 
ABH. ergo totus ACD,# (BCG) g major eſt u- 
troque CAB, & ABC. Q. E.D. 

þ-21. apponantur hgusz que deſune, 

P- 40. lin. 18. fcribe, Schad. 

Imo (i fuer due rette , ſecenturque ambe in 
quotcungque partes , idem provenit ex dattu totins in 
torum, + parting in partes. 

Nam fit Z=A-+B+C, & Y=D=+E; quia 


DZ a=DA+DB+DC,% EZe= EA—+EBsr.n ?: 
+EC, & YZ «= DZ-+EZb eritr 7 Y=DA *** 


+ DB+DC+EA-+EB+EC. Q. E.D. 

Hinc patet ratio ducendi rettas compoſitas in 
compoſitas, Nam omnia partium rettangala accipere 
oportet, &+ habetur reftangulum ex tatis. 

Sin linearum in ſe ducendarum figats + ad+ 
miſc?aaturhiigna —etiam Lignorum ratio haben« 
da ett. Quippe ex—+in— provenit=— ;at ex in... 
provenit+. Nam fit + A ducenda in B=« C.' & 
quoniam + A non afficmatur de toto B , ſed de 
<jus parte rantumzqua ſuperat C, debet AC ma- 
nere negata. quare prodibit AB AC. Vel hc; 


qua B conſtar partibus C, & B-- C, * exic AB | 


=AC—+A in B- C;aufer utrinque ACzerit AB 
-AC=A in BC. Similiter fi= A ducenda 
litin B= C, quoniam ex vi figui - non nega- 

Y 4 tur 


0 


* 19, 6x, 


® /eb, 1.3, 


6 /b.5, 8. 
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turAdetoto B , ſed de ejus ſfolummodo exceſſt 
ſupra C, debet AC manere affirmata. proveniet 
Ergo — AB—+AC.Vel fic; quia AB *=AC+A 
in B- C; tolle utrinque omnia, erit— AB=AC 
— A in B+C; adde AC urrinquezeritqz= AB 
+AC=A in B-- C, 

Arque ex his rite perſpe@is,quz ſubſequuntur 
9.propoſitiones,alizque ejuſmodi innumerz, ex 
linearum in ſe dutarum comparatione emergen- 
tes (quas apud Vietam, & alios Analyſtas in nu- 
merato habes) nullo negotio demonſtrantur,rem 
plerumque quati ad ſimplicem calculum exigen- 


Porro,* liquet produftum ex quapiam magni- 
tudine in numer! cujuſliber partes #quart pro- 
duo ex eadem in totum munerum. Ut 5 A+7 
A=1:A.&4Ain5A+4Ain7 A—4Ain1 
A.quare quz 1o hoc loco de refarum in ſe duftu 


dilta ſunt, eadem de numerorum in fe mwltipli- | 


catione intelligi po{ſunr. proinde etiam quz in 9 
ſequentibus theorematis de lines aftirmantur,ea- 
dem valent de gumeris accepta; quippe cum iſtz 
omnes ab hac prima unmediate dependeant , & 
deducantur. 

P- 42. inter demonſtr. & Schol. propoſitionis 
quintz, ſcribe. 

Hoc theorema paulo alitey effertur, & facilins de- 
monſtratur,(ic;Rettangulum ex ſumma &+ difſeventia 
ducrum reftarum A,E, equatur difſerentie ex ipſ15. 

Namf A+E ducatur iv A= E,*provenitt Aq 
— AE+EAn Eq=Aq- Eq. Q.FE, D. 

þ-44. po't demonttrationem prop.g. ſcribe, 

Aliter effertur & facilius demonitratury lic ; 

Agegregatim quadratoram ex ſumma , & diſſe 
ryentia duayum reflarum A, E,equatuy dnp!ls qua- 
dyatorum ex if (is. 

: Nam Q: A+E 4=Aq+Eg+2 AE.& QA 
—- Eb= Aq+Eq= 2 AE. Hac colle&a fſactunt 
2 Aq-+2 Eq. Q.E.D. þ.67. 


| 


| 
| 


tions 
ins de- 
exentid 
x ip [18. 
nit Aq 
ibe, 

lic; 

» diffe- 
{9 qud- 


; QA 


ſactunt 


p.67. 
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p.57. poſt denonſtrarzonem prop. 8 ſcribe ; 
Quod 6 ſubtenſa AC TO vel "A DE, erit (i 
mili modo a cas AC ©” » vel "I DF. 


P71, pot demon- 
ſtrationem prop. 3 $+ 
{cribe, Facihus tic, & 
untverſalicer 3 conne- 

Ge AC & BD. atque *'5 L 
ob angulos « CEA , 5**- 3 
DEB, 6 ipſoſque C, 

B (ſuper eodem arcu 

AD) pares triLONA « c6y.32 2, 
CEA, B3D, c zqui- 44.6 
augula ſunt. 4 ergo CF-EA :;; EB, ED. « proin- © w_ 
de CEXED=EASEB. Q.E. Db. 

Qu ex 6.1ib.citantur , tam hic quam in ſeq: 
ab hac minime pendeut;quare 1is uti licuit. 


D 


p- 71. Inter de- 
montltr. & coroll. 
prop. 36. ſcribe , Fa- 
calius ac univerſalius 
tic; 

PucAB, & BC. 
ac ob angulos Ay 231. 3. 
D3C a pares z & D ar "a 
communem , triar-'dyy 6. 
d gula BDC , ADB 
A þ Zquiangula ſunt. 

c ergo A). D3 :3: 

DB. CD, 4quare AD%DC=DBJ. Q. E. D. 


þ 76. ad def.7. 4. ſub(tt- 
tue hguram hanc. 


þ*g.32. poſt demonra- 
r> tionem propol. 10. 4.{crive 
jy D fic. 


Ha 
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A Hzec conſtryutio Analytice in- 
dagatur fic ; Fa&tum fit ; & angu» 
lum BDA biſecet rea DC. « er- 
go PA. DB:: CA. CB. item ob 


o k ane. CDA b = ADB c=A, deft 
CA — DC. ac'ob ang.DCB e= 
B A+CDA=:A=—=B,;erit DB— 


DC. f ergo LB= CA. proigde 
DA. (*BA.) CA :: CA. CB. g unde BA x CB 
— CAq- 
þ-98. ſcribe Prop.8. 5. fic. 
PkoOP. 8. 
Inequalium magnitudinum AB , 
FI ACmajor AB ad eaudem D majo- 
| rem habet vationem , quam minor 
| AC: c&eademD ad minorew AC 
| m:ajorem rationem habet,quam ad ma» 
76G | jorem AB. 
Same EF, EG,iplarum AB, AC 
., Tquemulriplices, 1ta ut EH ipſins 
& £y multiplex z major fit quary EG, 
at miaorquam EF. (Quod ficile 
conting*t, [1 utraque EG, GF ma- 
jores accipiantur ipſa D.) Liquer 
r juxta 8 def.5. fore AB "AC ; ac 


D b 
DD 2D Quz E. D. 
AB AC- 
Þ- 109 (in. ult.po?t B, D, F.fcribe , Porro ob 
A.Bb:;:C.D6::E.F,*l GE,=,"A x, etit 


f:militer Hc=,,=, "IL; &1 ___ * \} 


proiude t1 G >, =, "DK, crit limitio-modo G 
+1 -+17,=,,) K-+L+M.equare A.B :; 
ApC+E.B4+D+F. Q E.D. x 

fag. 192.circa 23 lin. poſt (xquatur) ſcribe, 
Ergo,quum AG. DH :: C.F :; GB. HE. erit, 
&c. ur 1equitur by. 
_ þ-104.lin.1.poſt KO ſcribe, league ablatis hine 
lad? commimumbus HL,KMXc. ut thi ſequitur, 


COT _—_ 


W.o— > O_o II ny 
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þ-117. 4.12.dele, Hujuſce demonſtratio , &c. 
& ſcribe, Iatellige G=DE. « ergo BCG. b ergo aw. $. 
= F 


C « Y* 
ACTA. Rurfus concipe H = E.cergo HQ A. GOTEN 
ES 3 T7 
a quare AZH.6 proiade AC-Hs yel D.Q.E.D. d 13 F. 
Cc C F 
p-114. circa 25./in, delezcum igitur, & ſcribe, 
Verum 6 HC, &c. ur ſequitur. 
$-116./,2,dele Imo fi plures,&c.& ſcribe fic. 
Schol. 
A Imo {i plures DE, FGz 
ad unum latus BC paral- 
{ele faerint , erunt omnis 
laterum ſegmenta propor- 
tionalia . 
Nam DF.FA 2:: EG. 
F & G A; & componendo, 
D E invertendoque FA.DA 
B Cc: GA. EA; ac DA. 2» 6 
DB :: EA. EC. ergo ex 
#quo DF. DB:: EG. EC. Q. E. D. 
Coroll, 

$1 DF.DB :: EG.EC; a erunt BC,DE,FG pa- 
rallelz. 

p-119. Prop.8. demonſtretur fic. 

Nam ob angulos BAC, ADB aretos  b ideo- a typ, 
que zquales, & Bcommunem , trigona BAC , Þ _ 
ADB c ſimilia ſunt. Simili diſcurſu , fimilia ſune F408 
triangula BAC, ADC. 4proinde ADB , ADC vid ns. 
{imilia erunr. Q. E. D. 

Coroll, &c, ut ſequitur. 

pag. 121, lin.antepen. ſcribe, Vel ſic; Datz int 
AB, BC ; ex quibus fac angulum reftum ABC. 
duc A C , & huic normalem.C D., cut occur- 
rat AB protraQta in D. « eſtque AB.BC :: ÞC.,,,qgqz 


" pag: 122, dele Gguram iſtam furciferam. hs 
ibid, 


neor.3 6. 

b cor 20.6. 
c24 5. 
djch, 14 5. 


®F.15. 
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ibid. lin. 6. dele, vel ita; CD=CB & que 
ſeq. cam {1a figura. 
pag. 123. poit /in.3. ſcribe, Vel (in eadem fi- 


ra ) hae AB, Bb duz date, bliquet efle A B. 


F :: BE. BE. 
þ- 136. Propol. 31. © demonſtretur ſic, 

Ab angyo recto BAC demitte perpendicula- 
rea AD. Quowam DC. CA +; « CA. CB, 
berit AL. BF :: DC. CB. lem ob DB. BA: : 
*BA. BC,bert B3. BE ::; DB. BC. ergo 
AL + 3G. BF : : DC-+ DB(BC. ) BC. ergo 
AL +BG — BF. Q.E.D. 

þag-146. lin-penuir.ſcribe vel (ic,ſit a = & 


by. quare2 ax, &2 b=y.ergo2 +2 b 
=x-<>7: erg0 a + b = x =>y, 
p- 147. lin. 17, {cribe, Vel lic, fit a= 2 X» & 
b== 2y»& x-+X—=g.0b 3 a= 2 x, &3 b=3y, 
3 


eſt 3 a +3b=2x+2y= 2e.ecag0a+b= 
2 2 = 6 . X-+y. =; 

Wl l.g.lcril Ic;lit a= == 

2." 149. 6.g.lcride, Vel fic;lit a=b,& c=0d, 

3 

velza==b,& 3c =d,eftquec *—}; 

= ry 3 b 

ibid. lin. 3. dele; Applicare potes, &c. & ſcri- 

be, Vel ic; lita==20, & c==2d,vel 3 a= ab 


F) 34 2b b 


AF, BFs CG, DH, Si proportionales 
_— > OG D, mumoai A:B,C,D 
tz F, G, H. þroportionales nK- 

meros AE B,CG, 
DH 


Af CEE T_T Om moo 


Y, 


[| 
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DH metiantiuy per numcros E,F, G, H, erznt ei 
[E;.F, G, H] proportionales. 
Nam ob AEDHes==BFCG,s & AD= BC, 21g. 
berit AEDH-= —_—_ hoc eſt EH = FG. dons. 


nga con 9 x.7 
go E. PrG, H. Q.E D. 
Cere/! 
Hinc By =BinB. 4Nam1. B:: B.Bq.d & ay af; 


Aq A A 
1.A:: A. Aq. —_— us 6 = "OO IE 


B x B.Similiter B 10 Bq —BC. % tc de reliquis 
A. A Ac Ac Ace 
PROP. 33. 


Aq, B C. Si tres numeri , Aq.B,C 
42 $, 16, deinceps ſint proportionales pe 
primus autem Aq (it quadratns; 
& tertius C quadratus evit, 
Nam ob AqC «=Bq,berit C= " c=Q.B. a} $i. 
Fi C cor. low. 
Liquet vero - elle numerum, 40H B4. vel C nu- 55> 
Aq & 48. 
merum. ergo 6 tres, &c, 


7 Ra©P. 33. 


Ar, B, C, D. St quatuor numert Ac , 
8, 12, 18, 27. B, C, D deinceps fir:t pro- 
portionales , promus autem 
Ac fit enbus; & quarter D cups erir. 
Nam qua AcD#—= BC, berit D= RC og 7. 
Ac ons of 
= _ x C; hoceſt (ob Ac C = &> By, & bpro- fron. 
"T7 
inde "C=B B 1) D=B xRq«=RCo=C: B. 
Ae Ac Ac Acc A: 
* liquet vero ipſum B eſe numerum,quia BCzvel e15 8 
Ac AC: 
D gumervs ponirur; ergo i quatuor aunerl, %c. 


P.192. 
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p-192. fubſitue hanc figuram. 


A 3. Linea re- 

Aa AB eſt ad 

placum C D 

CEP rea , cum ad 
G_ | retas ormnes 
lineas BD,BE, 

BF 7 a quibus 

| Ulla tangitur, 

que 1a pro- 

Ma. aguioe 
no , retos ef- 


D ficit aheulos 
ABD, ABE, ABE. 
4. Planum AB 

ad plavum CD 
rettum eſt , cum 
retz linez FG 
HK , quz com- 
muni planorum 
ſetiom EB ad 
retos angulos in 
-). uno plano AB 
. | D gucuntur 2» alte- 
r1 plano_ CD ad reftos ſunt apgulos. 
5. Res 


t 


MM» aw £#aq ac. cc 


5. Reftz I- 

A mnezAB ad pla 

num CD iadi- 

C / natio eſt , cum 4 
0a 1 ſublimi termica 
A reqtz alius 

linez AB ad pla- 

D EK aum CD deduw- 

SE Ca ſuerit perpen« 


L i dicularis AE; 
atque A punQo E, quod perpendicularis AE in 
ipfo plano CD fecent, ad propofitz ilhus linez 
extremum B, qued in codem eſt plano, altera te- 
a linea EB fuerit adjunRa: eſt, inquam, an 
lus acatus ABE infiſtente linea AB , & adjunda 
EB comprehenfus. 


6. Plani AB ad planum CD inclinatio , eſt 
afigulus acutus FHG reRtis lineis FH , GH con: 
rentus » quz in utroque planorum AB, CD ad 
idem communis ſe&ionis BE puntum H due, 
retos cum ſeRione BE efficiunt avgulos FHB, 
GHB. N 


's 


# confy, 
%8 
bur. 4. 
®4 oor, 
83,1. 
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pag. 275. Propolitio 21 ſcribatur ſic. 


PROP. 2r. 
E D Ommnis ſolidus 1 
" lus A ſub minoribus 
quam quatuor reftis an- 
gulis planis continetity. 
Latera enim ſolidi 
anguli A ſecths pla- 
P C pum utcunque faciat 
bguram multilateram 


BCDE, &totidem triangula ABC, ACD,ADE, 


AEB. Omnes angulos polygoni yoco X ; & 
ſumwam angulorum ad trigonvorum baſes yoco 
Y.quare X++ 4 Reft.s= Y—+A. Quia vero (ex 
angulis ad B) b eſt avg. ABE + ABC C— CBE; 
idemque verum fit de angulis ad C, ad D, ad E. 
c liquet fore Y © NX. proinde erit A 2 4 Re, 
Q. E.D. 

p- 277. lin. antepen. dele Brevitatis cauſa afc, 
&c.& ſcribe (1c; Aſlumptum eſt fore ADCTHL. 
Hoc autem conſtat. Nam fi AD= yel "2 HL, 
erit ang, A « =, vel C_HLI.Eodem modo eric 
B=;, vel © HLK, & C= vel © KLI. quare 
A—+B—+C * quatuorreRos aut exzquabunt,aut 
excedent,contra hypoth. quia potius fit AD © 
HL. Q. E.D. 


FINIS, 


ect 


EUCLIDIS 
DATA 
ſuccinete demonſtrata ; 


| Una cum Emendationibus 
quibuſdam & Additienibus 
ad ELEMENTA. 


EFCLIDIS 


nuper edita. 


Opers 


Mci.Is.B arrow, Cantabrigienſss, 
Coll, Trin. Soc, 


LONDINT 
Rxcudebat R., Panidl, 1659, 


» Jv 

y & 74 

% LAY; 

> AG 

# " *. \ 
Vs 


9 3.7 


4 
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Ornatiflimo viro 


D.IACOBO STOCK, 


amico ſuo. & patrono 
fingulari, 


Ec public , nec tui nominis luce di- 
gnum cenſea hunc paucorum dieruns 
partum | nr &- prematuru 
& Qui quidem quod ſe mundo,quodgue 
DER 7Tibi, ſpeftandum obtulerit , duplict 
nomine arrogantie ſpeciem incurrit. Sed utrinque 
parata eſt excuſatio qualiſcunque. Nam amico ob. 
temperatum oportuit jubenti mitterem hunc libel. 
lum Euclideis (que Cognatione proxime attingit) 
Elementis ſubjungendum.In eum quicquid eft in pu- 
blicum aut peccati aut meriti protinus reficio , fatti 
eujus author fuit , rationem redditurum. In Te au- 
tem deliftum quod maxime agyravat, idem potenter 
extenuat, Tibi tantum debere. Nam cum iis,qui Diis 
ipſis ſacrificia , ac modica magnis Regibus donaria 
offerre non dubitarunt , ſatius eſſe credo, etiam pro 
immen{(is beneficiis parum , quam nihil rependere. 
Sufficiat tgituy regeſ"ſſes me Tibi multis magniſque 
nominibus obſtriftum fore 3 vices , quas potuero ma- 
ximas, referre debere ; ultra vota &+ grates nihil 
poſſe ; illa privatim , has publce perſolutas precelle- 
re ; quibus agendis , quam jamdiu ſpe & ſtudio au- 
tupor, occaſronem nondum comparere ; preſtare hanc 

Z oblatamt 
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oblatam prehendeye,quamwvis exilem, quam eltpſam 
nequicquam penitentia proſequi. Eſto igitur hec 
oblatio pignus quoddam & preludium futures am- 
plioris , in qua meritoram in me Tuorum hiſtoria u- 
berioy ac diſtinftior commemoranda occurret. Que 
ſimpliciter agnoſcere , non aut fuſe deſcribeze , aut 
digne predicave , preſentis eſt inſtitutt. Ac revera 
jam brevis fi um key 4'xcovm o4 ou neceſsitate þo- 
tis coaftus , quam induftus conſelio. Nam me vela 
ventis tuygentia alio avecant ; ac vereoy ne hec pe. 
ne currenti calamo exequentem , que he: ad te peyfe- 
r-t, «mica manus , importuna patientia preftoletuy. 
Q #d ſupereſt igitur , niſs ut te dom: ſtudiis ac rebus 
hoxſtis animum intendentem ſalutari preſentia tu- 
tetuy , eum exorem venerandi ac afpnre- nominis ; 
auem tante beneficentie benignum remuneratorem 
Jugibus rotis exopto 3 ilemque me extemplo ſuper 
Tyrrhenos , Tonios , Egeoſque flutus longinquam 
profeRtionem ſuſcepturum comitetuy.Obteſtoy autem, 
ne tenuis opell e patrocinium reſpuas, quod ultro im- 
pertire dignatus es 


Tibi devinRiſſimo® 


& obſequentiſlimo z 


” 7 * 
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EFCALED 1S Dans. 
Defenit tones. 


Ata magnitudine dicuntur ſpatia, 
linez , anguli , quibus zqualia 


= 5 poſſumnus lavenire. 
fl "ys IT. Ratio dari dicitur,cui poſ- 


==- >| ſymus eandem invenire. 
I TI. Revtilinez fgurz ſpecie dari dicuntur , 
1arum & ſinguli anguli dat! ſunt, & laterum rg+ 
tiones ad invicem date fi;nr. 

Hinc, datz ſunt ſpecie figurz, quibus ſimiles 
inveniri poſſunt, 

I V. Poſitione dari dicuntur punQa , linez, 
angeulique , quz eunden: ſirum ſemper obtinenr. 

V. Circulus magnitudine dari dicitur , cujus 
ea que ex centro datur magnitudine, 

V I. Poſitione & magnitudine dari dicitur 
circulas , cujus datur centrum poſitione , & ea 

uz ex centro magnitudine. 

V1LI. Circuli _— maenitudine dari 
dicunturzio quibus dati ſunt magnitudine angu- 
li & ſegmentorum baſes. 

V I II. Poſitione & magaicudine dari dicun- 
tur circuli ſegmenta , in quibus anguli magnicu- 
dine dati ſaut , & ſegmentorum baſes politione 
& 1m:agnitudine. 

I X. Maenitudo magnitudine major eſt datay 
quando ablata data , reliqua cidem xqualis eſt. 

X. Magnitudo magnirudine minor eſt data , 

vando adjuna dataztora eidem zqualis cft. 
fe ſi A datafit, erit A+BE2- B data, Art 
BA A Bdata. | 

X 1. Magnitudo magnitudine major eſt data 
quam in ratione, quando ablata data y reliqua ad 
eandem habet rationem datam, - - 

Z 3 XIT. 


ba def gd, 


c9.5. 


» 1.def.d. 


bz.ex .t, 


EVCLIDTS Data. 


XII. Magnitudo magnitudine minor eſt da- 
ta quam in ratione , quando adjundta data tota 
ad candem rationem habet datam. 

Ut fi Adata fit,& B detur, erit A+BCC,da- 


. C P 
ta q. in r. fin A + Bdetur , erit BD C data 
q-1ar. " WM 


PROP. I 
A. B. Datarum magnitudinum AB, 
2. b, ad invicem datur ratio. 


Nam quia A* datur, « inveni- 
ri poteſt aliqua a= A. Eodem jure ſume b=B. 


b eſtque a. b :; A. B. <quare ratio A data eſt, 

Q. E.D. B 
PROP. 2. 

A. B. Si data magnitudo A ad aliam 


2. b. aliquam Bhabeat rationem datam, 
datur etiam hec alia magnitudine. 
Nam ob A * datam.s ſumea—=A ; ac obA 


B 
* datamyb ſit a =A.cergo b= B.* quareB datur. 


GEM 3 Þ 

PROP. 3, 
A. B. Si quotlibet date magnitudines 
2. b. A,B componanturgetiam ea A+B 


que ex his componitur,data erit. 
Nam cape a= A, & b-= B; beſtque a + b 
—A=+B. « quare A+B datur. Q.E. D 
PROP. 4+ 
Si a data magnitudine A aufera- 
tuy data magnituds B, etiam reli 
qua Am B dabitur, 
Sint enima = A, & b =B. ergo A=B= 
a= b. « proinde A-« B datur, Q. E. D. 
PROP- 


A. Th 
A. b. 
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P RoP. F. 
A. B. St magnitudo A ad ſui-ipfins all. 
C. D. quam pertem B habeat rationetts 
datam ,etiam ad veliquam Am B 
habebit yationem datam. 


Nam , -24; "mn eſt, blit A.B:: C, D. a4y.., 
cergo A. A — B: :C. C= D. b proinde A 


datur. Q.E. D, Am B 
PRO Pp. 6. 

A. B. Si componantur dte magnitude. 

C. D. nes A, Bybabentes ad invicem yatio- 


nem datam z etiam que ex his com- 
ponitur maynitudo A-+B , habebit ad utramque A 
& B rationemt datam. 
Nam fit A. B :: C. D. b ergo A + B, 8%; 
B::C+D.D.c quare A—+B datur. Similiter cu. df. 4. 
B+ datur. Q.E. D. Þ3 


P k © P. 
A. B, $ data hepaitads A -—+ © dats 
ratione fetetur , utrumique ſegmen- 
torum A, & B datum eft. 
Nam ob —- * datam , erit oa data. 6 ergo * LY 
—_ 
A datur. Fodeni modo B dts. Q. E.D. 
PROP 3% 
a. GG: Que A,B ad idem C rationem 
D. E, F. habent datam, bdbebuiit dd invicem 
rationem datam. 
Nam « ft A,C:;:D.E,« & C.B:: E. F. 
quare ex equalr A. B::D: F. « __ A datur. 


Q. E. D. 
Coroll. 


Rationes ex datis rationibus:compoſitz,dare 
ſunt. UtA titex A, & C datis. 
C7] CT DB 
Z 4 PROP. 


a 1.df 4, 


C or 9. 5+ 1 


$60 


$20.def f. 
$0 Baer 


«6, cer. 
b 11.def.d. 


17.5. 


dg, d. 


EVCLIDIS Dat. 


PROP. 9. 

A. B Ce. Si due , plureſve magnitudine? 
D. E. F. A,B, Cadimvicem habeant ratio- 

; nem datam , habeant autem ille 
magnitudines A, B, C ad alias quaſdam D, E,F 
yationes datas , etſinon eaſdem ; ille alie magnitu- 
dines D, E, F etiam ad invicem habent rationes 
datas. 

Nam ratio D s fit ex b datis D , A , B;*ergo 


K = ©: B 
D datur.Eadem de cauſa datur E. Q. E. D. 
A F 


PRO P, 10. 

A. B. C, Si magnitudo magnitudine major 
fuerit data , quam iz ratione ; & (i- 
mul utyaque illa eadem major erit data quam in 14- 
tione.Sin autem ſimul utraq; magnitudo eadem ma- 
gnitudine major fuerit data,quam in ratione;& re- 
liqua jlla eadem major erit data quam in rationezaut 
yeliqua data eſt cum conſequente, ad quam habet al- 

ters magnitudo rationem datam. 
x. Sint A, & Bdatz, 4erit B + C data, þ er- 

Cc 


C 
goA+B+CCC data q. iur. Q.E.D. 
2. Sint A, & B+ C datz:; e ergo B datur, 
T ral 


C 

proinde A +B © Cdataq.inr. Q. E.D. 
3. SintA—+8ZB, & Cdatz. 4 Liquet B dari. 

yE. D. B-+C B-+C 

PROP, 1T. 

A. B. C. Si magnitudo magnitudine major 
ſit data quam in ratione , eadem (+ 
mul utraque major erit data quam in ratione. Et ſt 
exdem ſimul utraque major ſit data quam in ratio- 
nezeadem reliqua magnitudine major erit data quam 


im ratione. 
1.A 


tudine! 
t ratio. 
em ille 
),E,F 
agnithe 
ationes 


z*ergo 


D. 


» major 
3 & (- 
111 14 
mM mMa- 
OO re 
nezaut 
bet al- 


, þ er- 


. D. 


dJatur, 


D. 
dari. 
-C 


major 
"mm (i 

Et (t 
ratio. 
quam 


1.A 


CCI "CF 


EVCLIDIS Data. 361 
1. A, & _ _ « ergo B datur. projude —_ 


B+C d v1.def d, 
bA+BC B—+Cdzitaqinr. Q.E.D. c 5 dor, 
z. A, & Bdantur. c ergo B datur , proinde 


Bc C 
bA+BCCdataq inr. Q.E.D. 
# T'F Wo: wn 
& K. C. Si fuerint tres magnitudines 


A, B, C, & prima cum ſecunds 
(A —+ B) date fit , ſecunda quoque ctm tertia 
(B+C) data fit ; ant prima A tertie C equalis 
eſt, aut altera altera major data. 
Nam {1 A + B, & B -+ C pares fint ,® liquet » qgox 1,” - 
A & C z#quarl ; fin iſtz impares faeriot, þ V14p1ec Þ 4 498. | 
excellum A —_ C, vel C _ A dan. Q. E. D. 


PROP. 03. 
D, A—+B, C. +! futrint tres magn tines 
E. D, A—+B, C, && erm fri- 


ma D ad ſecuindim A—+B 
habeat rationem datam ; ſeci:nda autem A+B ter. 
tia C major ſit data quam in ratione; prima quoque 
Þ major erit tertia C dara quam in yutione. 


SiatA, &B, ac Ddatz; 9 iitque,\ +B. v2 df 2, 
TT AFB AS, 
D: A Eb:: B.D —E. ergocE,d& B d1dfd 
J 7 © 8.48, 
& (ob B datam)*C dantur. # quare D (E +: * _—_— 
E py | 
D- E)t= Cdataq.inr. Q. E.D. 
SA #3 
A. o. $1 4G magritudines A &- C 


B. D, ad invicem habeant rationem da- 

E. tam , utrigue autemillarum adji- 

ciatuy data magnitudo B &> D 3 

tote A+B, C + D , qut habent rationem datar, 

aut altera A+B alicra C+D major erit data 
quam 1n ratioice. 

Nam 


362 


8» 83. F, 
© 23 d. 
d 2. 4ef. d, 


E &, cox, 
F 4 dar, 


g u2 df. 0. 


a1 def 2d, 
deg 5 
C2 oef. d. 
d s, der, 
03 nn. , 
t 11. 4%&f,d, 


EVCLIDIS Data. 


Nam ffi A.C:;B.Ds;;A + B. C+D 
ob A b datam, < liquet A+ B dari. 

C CHD 

Saltem 4 (it A.C +: E. D.;: A + E.C+D. 
Ergoc A —+ E ace E, fideoque B  E dantur. 

C-+D, 
$ proinde A+B(A—+E: +B-E) CCC 
-+ D dataq. tur. Q.E.D, 
"PF RGA 2» 


A. Co Si due magnitudines A & C 
B. D. bhabeant ad invicem rationem das 
E. tam, & ab utraque harum aufe- 


tur date magnitudo B er Dzre- 
ligue magnitudines A. B,C-. D adinvicem ha- 
bebunt aut rationem datam, aut alters A —B » al- 
14 C..D major erit data quam in ratione. 
b Nam {i A. C::B.Ds on A B., C - D. 
ob A datam, < liquet A . Bdari. 


dC * A —C 
Saltem 4 fit A.C :: E. Dot: A F.C—D. 
Ergo 'AE, & eE, acf ideo E — B dantur, 
C-DpD 
$proindeA __B(A—=E: +E BCD 
dataq.inr. Q. E.D. 
FRO 6 


B. C, Si due magnitudines B,C he» 
A. D. beant rationem datam , & ab una 
E. quidem illarum C auferatur dats 


magritudo 1) , alteri dtitem Bad- 
ficiatur date magnitudo A ; tora A + B reſedua 
C - D major erit data quam in ratione, 
Sitenim C. Ba::D. Eb: CD. B —-E.cr. 
goc Co 
B =E, 
inde B+A(E+A; +BoE)—C-D dz 
taq.inr. Q. E. D. 


PROP, 


D & 4 E, ac e ideo E++A dantur- f pro« 


-— ww = << a. 


cur, 


'EVCLIDIS Dita. 


PROP. 17. 
A+B, D-+E. Si fuerint tres magnitudia 
C, nes A+B, C, D+E 3; & 
prima quidem A —+ B ſecun- 
da C major ſit data quam in ratione , tertiaquoque 
D-—+E eadem ſecunda C major ſit data quam in 
ratione; prima A-+B ad tertiam D+E aut ratio- 
nem habebit datamgaut altera altera major erit dats 
quam in ratione, 
Nam ob A, D,&B E« datas, 6 erit B data. 
[> K 
ergo per 14.hujus. 
P ROP. 18. 
ASC BD 6 $i fuerint tres magni- 
B+D. F. MH. tudines, atque ex his uns 
| utraque veliquartm major 
fit data quam in ratione ; relique due aut datam 
rationem habebunt ad invicem,aut altera altera ma- 
jer erit data quam in ratione. 
Datz fintA,B, C D aclit A+C=B-+D. 


EF» Fj 
Sitque CoEa:: A.Gb:: C+A. E+G. itemque 
D. Fo :: B. Hb:;: D+B. þ + H. «c ergo 
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a byp. 
b 8. dar. 


2 £.def. d. 
ito 
Ci def d, 


C—+A 4 hoceſt B+D , c & B ++ Dzac eidcirco 02% 


EF F=F& F—FH 
E-++G quin & G ac Hf dantur. ergo per 15. 
F—+85 (hujus. 


TROK I 
A+B. E, Si fuerint tres magnitudines , & 
C+D. F. prima quidem magnitudo ſecunda 
magnitud ne major ſit data quam 
in ratione , (it quoque ſecunda major tertia data 


. quam in ratione; prima magnitudo tertia magnitudie 


ne major erit data quam in ratione. 
SintA,C, & C+D, Ddatz ; dico A + B 
= 
CF dataq.inr. 
Nam 


3 


E 
f z der. 
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a 2 def d. Nam {ic C+D.B#::C.F6;::D.B-F,er- 


b 1 


SOA 4 go. > & 4F, aceideo Fo A & <D Fideoque | 


d 2 dar, 
E 3 dof, 


a Þ F,00 g proiade A+B(F-+A Da F) 
g 11, def d = 'F 
CE dataq.inr. Q. E.D. 
P R OP. 20. 
fe. ©. E Si date fuerint due magnitu- 
3. D dines A>C; & auferantur ab ipſis 
magnitudines By I habentes ad 
invicem rationem d. uamreſi due magnitudines A _ 
B,C —D aut hibebunt ad invicen rationem datan, 
aut Altera \ - B alters C - D major erit data 
quam in yatione. 
29. 5 Namii A.C::B. Dat A B.CaAD; bl- 
ba. def d. quot A _y ; dari. 
Go © R 
. Salrem jt D.Bb;;:C.Eu:;CoD.E-B. 
- $4 fa ergob C &© E,ac4propterea A. Eb itemque 
e 11.def d, E 
C- 1 datz ſunt. ecrgo A —BC(A-E: +E 
E.—B 
—b)T C- D cdataqior. Q. E. D. 
FROGS 35h . 
& G 2 St date fuerint due magnitu- 
B. D. nes A, C; & adjiciantur ipſts a- 
lie magni:udine:B,Uhabentes ad 
irvicen rationem daram;tote \—+B c+D aut ha- 
bebunt adinvicem ratinnem datamaut a'tera A+B 
alteya ©. + D major erit data quam in ratione. 
a F NambB.D:uACs::A+BC+D, I 
; : qucr AB dan. 
_ C-p 
Mrs mArB.D 5: :E.Ca:: B+E. D+C. 
h ſh ert0c[, 4 !deoque Am E,&%8B B+ E dantur. 
4 «© 
D4C 
e ergo 


” 


d 


+ C. 


htur. 


ergo 


'B 
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eerg0 AB (B+E:;-+A..E) "C+D da-e 11; 
taq.iar. Q.E.D. 
T7 OF 33. 
A. Si due magnitadines A,B ad aliam ali- 
B, "quam magnitudinem C habeznt rationem 
datamy'> ſimal utreque A —+ B ad ean- 


! dem C habebit rationem datam. 


Nam ob A Ba datas , berit A data. © quare | 


ME . s bus 
A—+B bideoque A—-B data eſt. Q. E. D. cs d. 
z , 
PROP. 23. 
A } — B 
þ 4 
TP D 
$Sitotum AB a1 totum CD habeat rationem da- 
tam » habeant autem & partes AE, EB ad partes 


CF, FD rationes datas ( etſi non eaſdem ; ) habe- 
bunt omnia ad omnia rationes datas. 
Nam fit AE. CFa ;; /G.CD6::; GE. FD. «of 4. 
«ergo GE datur.quare ( ob EB «datam) decit df v. 
FD FD (48. dat, 
GE ac « ideo E B data. ergo quume AB &*$.44. 
EB, GB CD, 
4 \ G 4 ideoque A B ac projnde « \ B deutur, 
CD, AG GB, 
qerit EB data. Quare *AB, & "AE & e FB 


AB, AE, EB, CE, 
dantur. Q.E.D. | 
PROP. 24- 
| A > Sitresretts lines, ABC, 
_ proportionales fuerint ; prima 
Ee « * aktem A ad tertiam C habeat 


rationem datam; & ad ſecundam B habebit ratio- 
yem datam. 
Nam 
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244.206, Nam A. Ca:: Aq. Bq. bergo Aq data eſt, 
b 3.dif.d. Da 
—_—_ proinde Ae datur. Q. E.D. 

B 


PRO P. 25. 
D Si due refte li. 
þ boſ 3 HY bl Go D 
, poſrtione date ſe mu- 
> Þ uo ſecuerint _ 
tum E,in quo ſe in- 
Cc vicem ſecant zpoſitio- 
ne datum eſt, 
#4 bf d. s Nam he linez alibi quam in E,neutcius ſitu 
mutuo, ſele interſecare nequeunt. 
Schol. 

« Idem patet de quibuſcunque lineis poſitione 
datis, ſeque in unico punto 1nterſecantibus ; ut 
de cucuh arcu, & re(ta, &c. 

PR ©P. 26. 

Si refte lines A Ber 
tremitates A , By poſrtione 
date (int, refta AB poſrtio- 
ne e>- magnitude data eff. 

41445. A 3 Poſitione quidemequia 
Inter eoſdem terminos y- 
nica refta duci poteſt + & 
b s4f4 magnitudine, *quia i centro A per B ducatur 
ciuculus , hujus omnes radii iph AB #quantur. 
TROM 3% 

Sn Si refte lines 
Fl CC AB poſitione & 
4 " magnitudine da- 
: P \ t&,data fuerit t 


F : 14 extremitas A; 


: += & altera extre- 
: A j mitas B data &- | 


Nam 


ret. 


eſt, 


EVCLIDIS Dats. 
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Nam {i centro A, ſpatio AC « = AB 6 duca- » «. af 4. 


tur circulus, cui data reQta © occurrat in B, 4 crit d ; of: 


extremitas B data. 


Schol. 
Vides partes punt B determinandas eſſe, 
P R oP. 328. 
— - — RS; per datum 
punftum A con- 
 #tradatam poſiti- 
pirates one reftam B C 
D n— PA E = refs lis 
nea DE, afta ref« DE poſitione data eſt, 

Nam & dic alteram per A ad BC fore paralle- 
lam. Hzc idcirco ad DE 6 parallela erit. c Quod 
repugn at. : ; 

Nota, Vocabulum contre in hoc libro pacalle- 
lſmum 6Ggaificare. 

PROP. 29. 

T Fd Si ad poſitione datams 
oreftam AB , datumque 
> in ea punttumi C , aga- 
o* tur rvefta linea C D, 
que faciat angulum 
DCB datum ; atta ye- 

tta C D poſrtioae data erit. ; 
s Nam quzvis alia CE anygulum 6 efficiet 

majorem, vel minorum dato BCD. 
Schol. 


F* 


D eterminarj 
deber (itus an- 
guli dati ram 
reſpeRuperpen- 
dicularis C F, 
quam iphusAB, 
ut cerms in ap- 
poſita figura.' 
PROF. 


d cor, 15- 


2 4. df. 4 


bzo, &. 
© 34 def 4, 


24. bf 4 
by, ax. © 
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PROP. 30. 


: $i & dato 
| 3+ A punto A in 
LL LLLOLIIITITTD _— —_—_ datam poſetio- 
5 ne retam B C 

\ % f agetuy ett 
CY, inde, linea A D2 

pl —_ -D C gue faciat an- 


; gulum ADC 
datum, afta linea A D poſftione data eſt. 
226, der. Nam per A duc A E ad BC parallelam. « Hec 
br. aft politione datur. Item ang. DAE par dato al- 
9 terno ADC b datys eſt. « ergo reta AD politio- 
nedatacit. Q. E. D, 


Schol. 


Hinc praxim diſcimus adato punto ducendi 
reftam, quz cum data poſitione refta datum an- 
gulum effici's 


TROP. 3H 


A 


Si a dato punto A in datam poſitione reftamBC 
date magnitudine retta A D ducatur,poſitione que- 
que data erit. 

Nam pun&a Dzper quz tranſit circulus ceu- 

a 1.4f 4 troAell patio A D deſcriptus,# data ſunt. « ergo 
< vg % AD politione data elt. Q, E, D. 


PROF 


KK db 8 wm SV 


o my 


4 
in 
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P R OP. 32, 


es E B 
Si in datas poſitione paralle/as reas AB , CD 
agatur refta linea AC, que faciat angulos datos 
BAC , ACD ,atta reffa AC magnitudint dats 


eſt. 

Nam ad E (quodyis punftum in AB) fac ; 
ang. BEF = s BAC. liquet reftas EF, AC b pa- a1.4f 4 
rallelas ; & e pares fore. 4 quare A C data elt. _—_-_ 
Q.E. D. YT 


$i in datas poſrtione parallelas retas AB , CB 


 aratur magnitudine data refta A C » faciet angulos 


AC, ACD datos. 

Nam ex quovis punto E in AB , ſpatio EF 
s —=A C deſcribe circulum occurrentem retz ar. 4f& 
CDin F. bLiquet EF, & AC parallelas effe 95+ * 
polle# ergo- —_ 


A a PRoe. 


roun EVCLIDI'S Dara, 
PROP. 34. 


Lo 
ES: 2; 
; C Bs, ” 
\.x2G_ |: 
% on tha 4 


Si in datas poſiticne patallelas reftas AB, CD | gs 

a Uato -punito E agatur ref linea ECA, ſecabitzr | ,,g 

data ratione. | 

Nam ab E duc reQam-E B utcunque paralle- pat 

ae T's occurgentem 1n D,& B. «liquet elſe EC. CA | ax 

wey'® 2: ED. DB. b quare FC datur. Q. E.D. der 
CA 


PROP. 35: 


Si 4 dato puntto E in datam poſutione reftam AB 
agatur retta linea E A, ſecetnyque data ratione ; « 
gatur autem- per punttum ſettronir'C contra daten 
poſitione reftam A'B refta lineeCD ; atta lines | —— 
CD poſttione data eft. 

Reta enim E B dufta ab E utcunque in AB, | — 
6s © ſeceturfic ut ED.DB:: EC. CA5ob punttum 
ba8.der, D datum, berit CD politione data. Q, E.D. | wn, 

P*R'o Pp, 56. fone 

Si adato punto E in datam "poſttione refamii-| þ, 

hea” AB wodtur retta Tinted EA ; adjiciatur autem | & 

"Tþ/ Mita Hd EC , "que ad illim (EA) hate 

"ration tatam, per extyemitateni autem C adſette 

linee EC agatur contra datam poſrtione yetam AB 
refta lines CD; a#4 lines CD "rp data eſt. 

ert 


Demonſtratio parum differt a precedent! 
Fide fig.2. 


P ROP. 


EVCLIDIS Dats. 
PROP 37. 


Siin datas poſitione 


C H [\ parallelas reftas AB , 

—_ F, . CD, ag«ur rea lis 
E #K Li nea A C , & ſecetuy 

| P £ ratione data ; apatuy 


A GD turtoemde 
THT reflas AB, CD lines rea EF ; alta 
refta EF poſttione data eſt. 

Nam duc reftam GH utcunque occurrentem 
parallelis, Hzc # ſeQta (it in Kitaut GK, KH :: 
AE. EC. 5Puntum K parallelz CEF) fitum 
determinat. Q. E. F. 


PROP. 38. 


S3 in datas poſitione-ve- 
Fas parallels AB, CD 
in agatuy refta limes A Cz 
| adjiciatur autem ipff que- 
: D dam refl«aCE, que al 
was 1 attam AF. habeat ratio- 

nem datam; per bxtremitd- 

tem autem E adjefte C E agatur contra datas poſi* 

tione parallelas AB, CD rea linea EF 3aBarefts 
lines EF eſt date poſitione. 

Demouſtratio perlimilis eſt przcedenti.Cerae 


& compara figuras. 


Aat PROP. 


bake, 
@ ſe, 


37% EVCLIDIS Data. 
PROP. 74 


C i =o 


"AVEH,” 


A B D E 


Si trianguli ABC ſingula laters AB,BC,AC ma- 
znitudine data ſint , triangulum ABC ſpeciedatum 


eſt. 
--, Nam « fac triang. D E F ipſi A B C xquilate- 
e3.dfs, rum. Hoc eidem z zquiangulum erits c ergo ABC 
ſpecie datumeſt. Q.E.D. 
PROP. 40. 
Si trianguli A B C ſinguli anguli, A,B, C ma- 
enitudine dati ſint , tyiangulum ABC ſpecie datum 
e 


"__ Nam ad quamvis DE « fac triang. DEF ipfi 
a= 6. ABC zquiangulum, + Hoc eidem fimile erit. 
©3.6f.4 «© proinde trigonum ABC ſpecie datum |, 

Q. 8. D. 
PF Ra©Þ 4 
Si triangulum ABC 


A unum angulum- A datum 
W habeat ; circa datum du- 
tem angulum A duo la- 
tera AB, AC ad irvicen 
habeant rationem datam ; 
trianeulum A B C ſpeit 

E ha eſt. Je 
Nam in uno latere dat! 
anguli ſume quampiam 
C AD; &«firaB. AC: 
6. :  _AD.AE.& duc DE. b Li- 
'@f.d, quet p—_ ADE iph ABC limile fore. 

© Quare ABC ſpecie datum eft, Q. E. D. 

PROP. 


_ 


2 
( 


V 
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PROP. 4. 
Si triauguli ABC latera ad invicem habeant ye- 


tionem datam , triangulum ABC ſpecie datum eſt. 
Nam «fac AB. BC:: DE. EF. «& BC,CA #126. 


(2 EF.FD.b Liquet trigovum DEF trigono ABC - fd 


afſimilari, © quare ABC fpecie datum eft. 
Q. E. D. 


Vide fig.39. 
PROP. 43. 
*-NR FP 
/ 
C n D 


$i trianguli reFanguli ACB circe unum acuts- 
rum angulorum A latera AB , AC ad invicem ra- 
tionem habeant datam , triangulum ACB ſpecie da- 
tum elit, 

ot eſtoDEF ſemicirculus utcunque ; & 
fac AB. AC::DE. DF. inventamqueD F a 12. 9.) 
b adapra in ſemicirculo ; & duc EF. e Liquet tri- b 1.4, 
ang. DFEiph ACB affimilari ; & « proinde © Jn. 1.& 
ipſum ACB ſpecie dari. Q. E, D. $ifs 


Aa; PROP 


374 


2 2.def. 4. 


EVCLIDIS Data, 
PROP. 44. 


Si triangulum ABC 

A babeat unum angulum 
/ A datum ; circa alium 
+ autem angulum ABC 

- ) E latera A BC ad imvi- 

| | VG habeant rationem 
| datam ; triangulum 
ABC jpecie datum eſt, 

C Nam in crure dat! 
anguli fume quamli- 

bet AD. & «fac AB. 

BC :: AD.DE.centro 

D ſpatio D E deſeribe 
circulum, qui ſecet al 

B terum dati apguli la 
tus in 'E. 6 Eritque 

: triang. ADE ipf1 ABC 
limile.* quare datur ſpecie triavg. ABC. Q.E.D. 


PROP. 45s. 


Si triangulum BAC 
unum angulum BAC da- 
tum habeat ; circa datum 
vutem angulum BAC Us 
zers ſimul utraque tan- 
quam wnum (BA+AC) 

L C ad reliquum latus (B C) 
Yationem habeant datam ; triangulum BAC ſpecie 
datum eſt. 

Datum angulum B A C « biſecet rea A D. 
bergo BA. AC4::BD.DC. & componendo 
BA—+ AC. AC:: BC. DC. permutando igitur 
BA + AC. BC ::; AC. DC. ergo ob BA + AC 


BC 
cdatam, #4 erit AC data. item avg, DAC ſub- 
DE 


duplus 


is. ti. 


as — a a RÞ mamas 


. on @. a am 


EVCLIDIS Dgtg. 325 
duplus dati B A C edatur. fergo ang. C datur. 5*«* 
g proinde trigonum ABC Fran. ern. eſt. _ 
| Coroll. 

Hinc in,triangulo , datis uno latere AB, uno 
angulo BAC , & ratione aggregai. laterum ad 
baiim (R ad $;) datur triangulum. Nam da- 
tum angulum biſeca , & facR.S:: ABR. BD. & 
centro-B ſpatipB D,duc circulum occurrentem 
retz biſecagti in D; & produc BDC, habes tris 
angulum. 


PROP. 46. 


Si triangulum B A C unum angulum C datum 
habeat; circa alum autem angulym BAC tgtera [7+ 
mul utraque tanquam unum (BA+AC) habeant 
ad reliquum (B C) rationem datam ; triangulum 
BAC ſpecie datumeſ/, 

Nam biſefo angulo BAC , erit (ut io prece- 
denti) AC data. item ang. C «darus eſt. ergo awy! 


DC 
ang. DA C, bproinde & duplus B A C datur. þ 4.4u, 
e quare triang. BAC ſpecie datur, Q. E. D. ©4594. 
Deducetur ab hat corollarium ſimile precedenti. 


PROP. 47. 
Data ſpecie refilinga 
B E ABCDE in date ſpecie 
triangula BAE , CDE 


D BCE dividantur. 

Nam ob ang. B , & 
BA «dat. berit triang. 
Fx BAE ſpecie da *24,® 
tum. Simili diſcyrſu triang. CDE ſpecig datur. b 41.4. 

ang REGIE Gs 

e quare ang, DCE datus ett ; Hung/deme ex da- 5 3.6476. 
to BCD, _ reliquus BCE datus. Similiter e 40.44. 
ang.CBE datur, eergo triang. BCE etiam ſpecie 
Ih eſt. Q.E. D ang. Þ 


, 


Aa 4 PROP. 


316 


. 4*. des, 
b byp. 

cY. cas. 

d ſeb.1, 6. 


EFVCLIDIS Dats. 


PROP. 48. 

Si ab eadem refta AB 
deſcribantur triangula 
ACB, ADB data ſpe- 

B cie, habebunt ad invicem 
rationem datam. 
Duc enim perpendi- 
culares CE , DF. Li- 
quet angulos trianguli retanguli CEB,eproinde 
& CE dari. ergo (quum AB data fit) « erit 


CB ; CB 
CE data.Simili diſcurſu datur DF; c quare CE, 


AB AB DF 
d hoc eſt triang. ACB datur. Q. E.D. 
” "oy 
PROP. 49. 


> Si ab eadem yefta lines 
AB duo reftilinea quelibet 
ABCD, AEB data ſpecie 
A 1? deſcribantur » habebunt ad 

| " invicem rationem datam, 
Nam reQilineum AB- 
D C CD reſolvatur in trian- 
gula., 4 hec ſpecie data 
ſunt. ergo ob communem baſhmAC , 6 ratio 
ADC ad ACB & eproinde totius ABCD ad 
ACB datur.þ item ratio AEB ad ACB.d proinde 
& ABCD ad AEB datur. Q. E. D. 


PROP. 50. ; 
$i due re- 


5 : _#Relinee AB 
/N & CD ad in- 

A vicem habe- 
HE — D ant rationem 

G datam; &r ab 


#lis fmilia , ſimiliterque deſcripta veftilinea X, Y 
habelunt ad invicem rationem datam. 4 


Nam 


= 


f 


Km. nn =. 


EVCLIDIS Data. 377 


Nam fit AB. CD ::«CD. G. 4 liquet AB ad a1", 6 
G,* hoceſt Xad Y dari. Q. E. D. b 8.Je. 


PRO DP. Sh 
Si due 


NN refte linee 
A BR AB,CD 
C D hate: ad 
X invicem 
rationem 
datam ; &+ abillis refilinea quecunque X, Y ſpecie 
data deſcribantur ; habebunt ad invicem rationem 
datam. 
Nam # fac Z ſimile iph Y.AcobbZ,*e&Z gg 


, X Y Þ 49 dex. 
datas, 4 liquet X dari. Q._E.D. cn6.6m 
Y 


P ROP. 52. 


$i 2 data maznitudine 
reli: AB figura X ſpecte 
data deſcribatur , deſcyi- 
pra figura X magnitudi- 


ne data eſt. 


X 


A B Nam ABq « datur > ' 
ſpecie, & magnitudine; & b ABq datur. cergo X b 4g.du. 
(9 X C 2,44. 
datur. 
P RoP. $3- 
A Si due figure X , Y 


ſpecie date fuerint ; & u- 

PAN num latus unius BC al u- 

B C num latus alterius DE ha- 
buerit rationem datam; re- 


D BD liquaquoque laters AB ad 
reliqua FG habebunt ratio- 
| nem datam. 


E E Nam 


C cor 20, 6. 


378 
8 3.6q5.4, 


bhy. 


#18, 6, 
b 1 der, 
© Fq.des, 
da.gor.y 


EVCLIDIS Data. 
«AB 
BC 
Nam V DE dantur. 
EF 
s EG &c.ergo per 8.dat. 


P-kePp. 54. 


1] [zi 
X R : 5 


Fol B 


Si due figure X , Y ſpecie date ad invicen ha- 
buerint rationem datam , etiam latera (AB , CD, 
&c.) habebunt adinvicem rationem datam. 


Nam ad CD * hat Z iph X fimilis.* Hzxc ſpe- . 


cie datur.« ergo Y datur. Proindegb Y d datam, 


Z EF 
edJatur X.fergo AB datur.ergo per pracedente:n, 
Z co EX 
7 2 ©oÞ. $$. 


St ſpatium N 
Y Ps; magnitudine"O 
k 4 \ <a Jpecie da- 
A N C D tum fuerit , e- 


jus latwa(AB 


&c. ) magnitudive data orunt. 
Nam adquamvis C D « fac Y limile iph X. 
hoc ſpecie & magaitudine datur. bergo Y da: 


X 
tur. c quare CD datur. 4 ergo A3 data eft. 


AB 
Q.E. D, 
PROP. 


{ 


da 
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PROP. $56. 
D C Si duo equian- 
| gula Parallelogram- 
k] H | > yma * C, BF habue- 
int ad invicem ra- 


A B tionem datam , eft 
ue primi latus AB 
ad ſecundi latusBE, 


TG F ita reliquum ſecun- 
di latus BG ad eam BH , ad quam fr primi 
latus BC habet rationem datam , quam habet paral- 
lelogrammum AC ad parallelogrammum BF. 

Nam duc HK parall. AB. Liquet efſe BC. «: 6 


2 _ b'46. 
BH #a;; AC.AH 6;:AC.BFE. Q. E.D. #1.% 
TROP 57. 
- Si datum ſpatiumh C 
* D F. & ad datam reflam AB 


applicatum fuerit , in 
angulo BAD dato, da- 
tur applicationis alt- 


A. B tudo AD. 


« Erige verpendi- , uv. «x, 
cularem AE. eſtque AB. AE 6:; AB. ABx _ 
AE e:: ABq. pgr. AC. ergo AE datur. quare q',.'& . 
per E duc parallelam DC, e hc abſciadet quz- _ Sm. 
firam AD. Q. E. F. det, 


PROP. 58. 
” Si datum ad datam reftam applicetuy , deficiens 
data ſpecie figura, latitudines defeftus date ſunt. 
Noa diftert a vigel1ma otaya ſextz. 


P ROP. 59. 
$i datumrad datam reftam epplicetuy , excedens 
data ſpegie figura, latitudines exceſſus date ſunt. 
elt cym vyigelima aona ſexte. 
PROP 


' 330 


«3; das 
bx4 6. 
E «x. dar. 
d 


+4 «at, 


EFCLIDIS Data. 
P ROP. 60. | 
$i datum ſpecie pa- 


A 1 
B rallelogrammum ( H 
G H,ve/ DB) dato gne- 


mone HCE augeatur, 

H I vel a” 

—_— EF © Aines gnomons HD, 
EB date ſunt. 

1. #yp. Liquet totum DB tam « magnitudi- 
ne, quam b ſpecte dart , e proinde & latitudines 
AB, AD; «© quibus aufer 4 datas AE, AH, 
emanent EB, HD datrz. Q. E. D. 

2. Hyp. Liquet HE b fpecie, & « magn. e dari, 
e quare & latera AE,AH ; hac demeerx 4datis 
AB, AD : eremanent EB,HD date. Q. E.D. 

PROS &&. 

Si ad date ſpecie figu- 
re: ABCD anum latus 
\ AB applicetuy parallelo- 
2, > £7 emmun ſpatium AF 

h mangx/o BAE dato; ha- 

. / \ beat autem data figura 

2 nes AC ad parallelogram- 

E GT F U mnA fm da- 
tem; parallelogrammum AF ſpecie datum eff. 

Ad DAG protraftam duc ( per B ) paralle- 
lam, cut occurrant E F H, & D K parall, AB. 
Acob AD, & ang. BAD 4» dat. «liquer pgr. 


AB 
AK ſpecie dari. b ergo AK & cproinde AK, 


AC AF 
dvel AK, ehoceſt AD dantur. e ergo AB da- 
AH AG AG 
tur. Item ob angulos E, & GAE Fnotos, g da- 
tur AF;cergo AB datur. 6 unde pgr. AF fpe- 

AG AE 
cie datur. Q.E.D. 
PROP. 


_ a © A _o- 


L»  h. 


EVCLIDIS' Data. 3v1 
'£ 7 Þ} Ye * 


cF 


Si due re- 
oo X He AB, CD 
H A B ad invicen 
9= \ Y \ habeant ratio- 
r, nem datam ; 
” & ab una quidem dara ſpecie figura X deſcripra ſit, 
J, ab altera autem pativm paralle/ogrammum Y in 
angulo dato ; habeat aurem figura X ad parallelo- 
1- grammum Y rationem datam ; paralielozrammum 
es Y ſpecie datum eſt. 
1, Nam ad AB lit pgr. Z ſimile ipfi Y. 4 Hujus — 
R ratio ad Y,& b proinde ad X darur. c ejuſque an- þg _ 
Ny gab dantur. dergo Z ſpecie datur. « protade & g - 
% . Q.E.D. e; def, d. 
PROP. 63. 
P | Si triangulum ſpecie datum jir,quod ab unoqu'gz 
-u laterum deſcribitur quadratum,ad triangulum habe- 
F bit rationem datam, 
® Sequitur ex 49. hujus. 
fs P R OP. 64. 
4 Si triangulum ABC an- 


gulum obtuſr'm ABC da- 
le- tum habeat ; iflud ſpatiam , 
B. | quo latns AC obruſumn an 

gnlum ſubrenens magis po- 


. —_ teſt quam latera AB. CB 
bd Cc B D obrwſum anzulum ABC 
; ambientia » ad triangulum 
la- AB C habebit rationem datam. 
Nam demittatur A D perpendicularis produ- 
[2- Rz CBD. atque ob angulos « ABD, & D da- a, ae. 
e- tos, b datur B1), & hoceſt BD x CB. &« ergo $42. 4% 
AD . ADxXCB - BD 68. dat.; 


382 


ei t, 


f4qr-s. . 


a 40. der, 


be 6. 
c 8 Jo. 


d 53.2, 
©4g1. L 


EVCLIDIS Data. 


—_ — — —  — _— a a wy _  — co -— 


> ADXCB ftriang. ABC 
tur. Q.E.D. 
PR O P. 65. 
& Ss trrianguluam ACB 


angulum acutum C da» 
tum habeat ; illud jpe- 
tium, quo latus AB an- 
gulum C ſubtendens 
B C minus poteſt, quam la- 
tera AC, CB angulum 
acutuſh C ambientia z 

habebit ad triangulum A C B rationem datam. 
Nam duc perpendicularem AD. Datus « CD, 


Fa 


& 


AD 
6 hoc el CD x BC. c ergo 2 CD xBC, hoc 


AD x BC x ADxBC 


— — — — —_ — —-  — — 


e triang. ACB 


P Ro P. 66. 
Si triangulum ACB habuerit angulum C datum; 
quod ſub retis AC , C B datnm angulum C com- 
prehendentibus, continetur refangalum, habebit ad 
triangulum ACB rationem dateam. , 
Nam in figura pracedentis, eſte AC, 6 hoc 


"ADxBC I ttiang. ACE 
AC x BC datur..Q, E. D. 
tilang. AGB. 


PROP. 


L 
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PRO P, 67. 


Si triangulum ABG tabuerit datwm angulum 
BG; illud ſpatium,quo duo datum ergulum BAG 
comprehendentia latera tanquam una retha B A + 
AG, plus prſſunt, quam quadratum a reliquo lateye 
BG, ad triangulum ABG habebit rationem'datam. 

Produc B A ita ut AD= AG. perB duc BE 
parall.'4G ; cui occurrat DGE. denique duc 


" normalemBC. 


Liquer ang, De=AGD &=E. c quare BE= ag. «. 
BD , 1deoque EC == CD. eergo EG x GD + -+ 
CGq=CDq. proinde BDq f( CDq + BCq ) d «wr. + 5 
g—=EGx GD-+CGq + BCq=EGxGD vb T9. 
BG. Iamob angulos AGD , & D 6 ſubduplos gz,ex. 8. 


'dati BAG, liquetr &AD ideoq; f Lq dari. Cum bY cf 


DG +- DGq k 40. dat 
igitur BA x AD. ADq /::BA.AD =:: EG. 14.6. 
3D ::{ EGxGD.GDq,& permutando BAXAD. Cans 
EGxGD :: AD. GDq ; * erit BAxAD 3 © hoc ocofir. 


EGxGD hn. 
eff BAXAG data. 2 Aqui PAx4 G datur;# er- 00, 
EG x Gb rriang, AGB 
go EG x GD datur. Q.E. D. 
criang. AGB 


PROP. 


334 


v2 bf d. 
b «6 dar. 
© 3,48, 


-t 


01S Data. 


PROP. 68. 


Si duo parallele- 


D Cc 
H p gramma equian KU- 


* 


A RB rationem datam » 
& unum latks AB 
ad unum latus BE 

G F k 1beat rationem da- 
tam ; & reliquum latus BC ad reliquurn latus BG 
babeb:t rationem datam. 


Nam tit AB. BE :; BG. BH. « ergo BG dx 


beant ad invicem 


BH 
tur. '® item BC datur. cergo BC datur. 
BH BG 


P R oP. 69. 


Si duo parallelogramima AC , BF datos angulot 
habeant, & ad invicem rationem datam; habeat au- 
tem &- unum latus AB ad unum latus BE rationem 
datam ; & reliquum latus B C ad reliquum; latus 
BG habebit rationem datam. 

Latera AB, BE jaceant in diretum. produc 
CBK,ac GFH ad occurſum cum EH parall. 
CK. | 

Ob « ang. KBE (ABC) & pyr. « AC,yd 

BF 


AC 


{a AC, BF ha-. 


EPCLIDIS Data. ;ts5 
Aj _ c liquet ——_ item ob ms 


= G, & "GBK4 datos, e ear KB.fquare BC {= 
Bg Bo f Yi. 

datur. Q. E. D. 
PROP. 70, 


Si duorum parallelogrammorum (AC , BH, vel 


BF) circa equates angulos (ABC , KBE) aut circe 
| inequales quidem (ABC , GBE) datos tamen , la« 


ters (AB, BE, & BC, BK, & BC, BG) ad in- 
vicem habeant rationem datam ; &> 3pſa toe alleloe 
gramma (AC, BH, &AC ,BF) A. ad in- 
vicem __ datam. 


Nam (in fig.przced.) fit AB. BE :: KB.BL. & 
duc LM  T\ 


Primo, Quia s JA bideſt _ s AC = datz » by. 


ſaar, c erit CB, _—_ eſt AC e = pgr. AC data. oy 
BL AT» Bl is 
Q.E.D. 


* Secundo, Ob angulos G , & GBK / datos » #42 


£ datur BK;item þ CB data eſt. « ergo CB da 65.1, 


BG B& BK 
tur. proinde, ut prius, AC, hoc eſt pgr. AC da- 
By By 
tur. Q.E. D 


B b PROF. 


336 


* 34.1, 


EVCLIDIS Di4t4. 
PROP, 7l. 


D 


RC 
pLOD E of F 


. £ 


hed 


$i duorum triangaloruam ABC , DEF, circa &+ 
quales angulos aut circa inequales quidem datos ta- 
men (A, & D) latera AB , DE, & AC, DF ad 
invicem habeant rationem datem; & ipſq trianguls 
ABC, DEF habebunt ad invicem rationem dataw. 

. Nam compleantur pgra. AG, DH. ,hac da 
tam habenr rationem,b proinde & rrigona ABC, 
DEF illorum « ſubdupla. Q: E. D. 

P R OP. 72: 


—” M2: 


po 

$i duprum, tyiangulorum ABC , DEE &- baſes 
BC, FF fuerint in ratiane data , & atte ab angu- 
lis ad baſes (AG, DH,) que faciant ang. AGC) 
DHF equdles, aut inaquales quidem, ſed tamen da- 
10s, habeant ad invicem rationem datam ; & ipſa 


triangula ABC , DEF habebunt ad invicem ratio- 


nem datam. 

Nam duc BKadAG, ac EMadDHpa 
rallelas , & comple pgra. CK, FM. Hac ſe ha- 
bent juxta 70. hujus ; quare triangula ceorum 
"Wabdupla ABC, DEF rationem habent datam. 
Q.E. D. 


P ROP. 


IDIS Data, 
PROP.-73. 


M & = 5" 
Si duorum parallelogrammoruw (AC , BF , vet 
AC , BN) circa equales angulos , aut circa ine« 
quales quidem , fed tamen datos , latera adinvicem 
ita ſe habeant, ut ſit quemadmodum primi latus AB 
ad ſecundi latas B E,, ita reliquum ſecundi latus 
(BG, vel BM) ad aliam aliquam reFam (BH, vel 
BI;) habeat autem & reliquum primi latus BC ad 
eandem reftam (BH ve! BI) rationem datam ; & 
ipſa paraltelogramma (AC, BF , vel AC,BN) ha- 
bebunt ad invicem rationem datam. 


Nam 1. Hyp. liquets CB bid eſt AC da- 


Fi, Face) þ 9% 
4. Q.E.D. | ol 
2. Hyp. Duc parallelam IHR. « Liquet an- 


ulos IBHCGBM) & BHI(ABH) dari. 427 © 
F ergo BH datur. item CB s data eſt. c proinde bd 40.4%, 
'Bl d z5. * 


BI B 
CByhoc eſt per. AC 4 yel AC datur. Q_E. D. 
BH BF BN » 
PROP. 74 

Si duo parallelogramma datam rationem habeant, 
aut in equalibus angulis (ut AC » BF) aut ine* 
qualibus quidens , { tamen datis (ut AC, BN ;) 
erit ut priwii latus AB ad ſecundz latus BE , itaal- 
terum ſecundi latus (BG,vel BM) ad eam (BH, vel 
BI) ad quam reliquum primi latus B C rationem” 
habet datam. \ 


hed A 


Bb + Nam* 


388 


a $6, das, 


+ byp. 
b / E. 
CY. e007, 


} Cs 


EFCLIDIS Data. 


Nam in fig. przcedentis. 1. Hyp. a Liquet 


CB dari. Q. E. D. 


BH 


2.Hyp.ut in przcedenti, datur BI, ac ex hyp. 


BH 
AC item AB. BE :;  *MB.BI þ :: GB, BH- 


Be (8%) 


a quare C B etiam datur. « ergo C B dataeſt' 


BH 
Q. E. D. 


Si duo triangula ABC , DEF adinvicem habe- 
«nt rationem datam y aut in angulis (A, D) equili- 


Bl 


bus, aut inequalibus quidem ſed tamen datis,erit ut 


primi latus A B ad ſecund; latus D E, ita alterum 


ſecundilatus DF adeam reftam, ad quam reliquum 
primi latus AC habet rationem datam. 
Nam compleantur pgr. AG, DH. Ergo per 


przcedentem. 


A 


P R © P. 


D 


Cc 


76. 

St: & trianguli 
ABC fpecie dati 
vertice A linea per- 
pendicularis A ID as 
gatuy ad baſim BC, 
atta lines A D ad 
baſim B C habebit 
rati onem datam. 


Nam 


A. «@ 


"—_ 


EVCLIDIS Data, 389 
jet Nam ob angulos , * B, & ADB datos, « datur *hyp:& 5. 
a_ item AB datur. b Ergo AD datur. (7... 
BC BC d8 der, 
P* QE. D. 
H. PROP. 77. 
$ date fi. 


\ gure ſpecie X, 
/X\ "#4 \ Y ad invicem 
1 —  habeant ratio- 
A LF” nem dataw, &h- 
quodlibet Iatus unius AB ad quodlibet alterius latus 
CD habebit rationem datam. 
Nam i &b j- acc projade oa datur; 6 49.der 


item = = c Fo ABq » ac ideo - da» «8 4, 
Coq 
| rur, Q. "ED 


P R oO P. 79. 


be P 
a D c 
Km ip 


per Si data figura . X ad aliquod res 
DCE habeat rationem datam ; habeat autem & u- 
| numlatus AB ad unum latus DC rationem datam; 
als reftangulum DCE ſpecie datum eſs. 


a 
= SitDC.AB :: AB.CF.s ergo _— a 

| 4* Item ob'b X,& c X datas. « erit ABq , 4 hoc eſt 5.58 
C, ABq DCE DCE 

ad DC X CF, vel e CF data. proinde « DC datur. «1. 6. 
ebit f£ D "CE CE [- BY : Wl « 


quare re&ang. DCE ſpe&e datur. Q, E. D. 
_—_— | Bb 3 PROP. 


390 EVCLIDIS Data, 
P K OP. 79. 


1. 
B'— EI: 70 


Si duo triangula ABC , GEF unum angulum 
BAC uni angulo EGF equalem habeant ;ab equali- 
bus autem angulis BAC , EGF ad baſes BC, FF | A 
perpendiculares agantur AD, GL ; ſitque ut primi 
zrianguli baſis ad perpendicularem , ita &+ alteriut | 
trianguli baſis ad perpendicularem (BC.AD::; EF. 
G Lz) illa triangula ABC, EGF equianguld 

unt 


Circa triang. GEF deſcribe circulum.Fac ang. þ 

FEH = B. Connette HF , HG; & demitte per» | , 

pendicularem HK. p 

Loquet trianeula ABC, HEF, & ABD,HER, 

ac ACD, HFR zquiangula fore. Proinde EK. 

46 KH: BD-DA.«&FK-KH::CD.DA. | ” 

bs 5. þ Quare EF. KH:: BC. DA::cEF. LG. : 

c by, dquare KH — LG. «ergo HG parall. KL.fun- | / 

£33. 7. de ang. EGH = GEF. g ergo arcus EH, FG, 

£291 + ideoqueanguli EFR,GEF zquantur. & Item 

oy n ang. EHF= EGE. | ergotrigona EHF , EGF; 

5 =» proinde & trigona EGF , ABC ibi mutuo #- 
mais Q4quiangula ſunt. Q. E. D. 


PROP 


Ph, 
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P Roy. $ 


Sitriamgulum ABC #« 

mm thgulum A datum ha- 

/ 7X buerit; quod antem ſub 1a 
cenibug AB, AC datrm 

angalum comprehendent i- 


JB bus contitietny Nagel, 
R, 39 ad quadratum reliqui lateris BC ratjonem 
datam; mas ABC /pecie datii eſt. 
Nam Q: AC+ AB: - C = yocetur X. 
«ergo _ AE b&ACrAB; & « proprerea þ 87: dar. 
criang-ABC triavg. ABC © 8. der. 


<5- "GBq © "a -- 
datur. _- trilapg. ABC ſpecte datur. Q.E.D. g 46, des. 


PROP. 8r. 
Ao D. St eres retÞ.e proportionales 
B. E. Az, B,C tribus reftis proportio- 
" ws F. malibus D, E, F extremas 


A, D, & C, F habuerint in 
ratione data; medias quoque B, E habebunt in r4- 
tione data. Et ſiextrema A adextremam D, & me- 
dia B ad mediam E habeat rationem datam ; & re- 
liqua C ad reliquam F habebit rationem datam. 
Nam oat” A & - datas, «datur A C, 270, de. 


DE 
b hoc eſt, Bq. ergo 1 FA Q. E. D. b 17. 6, 
Eq E 
Secundo, ob « 29 $ hoc eſt 4 C datamy& c A TT 
DEF D 
datam, 4darur £ '& E. D. 4 68. dag. 


Bb 4 PROF. 


.- 39% 


EVCLIDIS Dat4. 
PROP. $:. 


A. B::D. E. 
B. C::D, BF. 
$i quatuoy re e proportionales fucrint (A.B 3 
D. E) erit ut prima A adeam C , ad quam ſecun- 
daB rationem habet datam, ita textia D ad eam F, 
ad quam quarta E rationem habet datam. 
am quiaB.C::«E, F. &aB data eſt ; b e- 


© 
rit Edita. atqui ex quali A. C :; D. F. er- 
F 


£0, &c. 
P'R © P.. 83. 
A. B. C. D. Sigquatuor refte A,B.C,D 
F. E. ita ad invicem ſe habeant , ut 
tribus ex iis; quibuſcunque 
fumptis A,B, C, & quarts ipſis proportionali ac- 
cepta E, ad quam reliqua D ex quatuor reftis pro- 
portionem habet datamzerit ut quarta D ad tertiam 
C,ita ſecundaB adeam F, a1 quam habet prima A 
rationem datam. 


Nam AE « =BC6=DF. &datury Dy 
t 


© hoc eſt AD, d yel AD, © vel A. ergo, &c. 
AF DF t 
PROP. 84. 
Si due reffe AB, A C da- 


_— - \ 
| tum ſpatium comprehendant in 
angulo A dato:;(it autem alters 
A B altera A C major data 


A D DÞ DB;gGian vnaqueque ipſarum 
AB, AC data erit. 

Nam comple quadratum A E. # Hoc ſpecie 

datum eſt. þ irem pgr. CB, & reta DB dantur, 

e ergo AC, vel AD, & tota 4 proinde AB datur, 


QED. 


PROP 


A 
A 
” 
bo 
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PROP. 8. 

Si due refle BD , DE datum ſpatium compre« 
hendant in angulo BODE datoyjit autem ſimul utraqz 
(BD+DE )data ; & earum quoque unaqueque 
BD, & DE data erit, 

Nam ſume DA=DE, & comple quad. DC. 
Hoc ſpecie datur 3 item pgr. BE » & rea BA 
s dantur. 6ergo AD (DE) & creliqua DB dan- « hy 
tur. Q. E.D. b 58, de, 


PROP, 86, 


3 1C Si due vele 
AB, AD datum 
ſpatium B D com- 
prehezndant in an- 

E gulo dato ; quadra- 
tum altem Kunis 

A. E D AD quadrato al- 

terins AB majus ſit dato quam in ratione ( vempe 

ut tit ADXAE datum, & * reliqui ADXED ad * * * 

ABq ratio dataz) & utraque ipſarum AB , AD 

data erit, : 

Nam obBD, & DAXAE « data, bdatur ,,, 
_BD. ec ergo AB d ;zdeoque ABq datur. e item To, * : 
DAxXAE AE AEq d $4. duh, 
ARq datur. fergo AEq ideoque_ AFq_ © byp. 
ADxED» ADxED, 4ADzED, 5 


TADxED-4AEq QAD-+ED k 54 4a, 
tkergo AE & *componendo AE *ideoq; « 8. ge, 
AD ED; 2AD, m 4. & 
AE mhoc eſt AEq datur. denique igitur ob 
AU, ADxAE : ns det, 
e datum ADXAE, »erit AEqdata. «ergo AEg ogy. aw, 


& þ protade AD, ac AV datz (unt, Q.E.D. #9 du, 


PROP. 


394 


3"T" 
»IH » 
TH 


6.&y 
bd 
% T7 


* &@,* 
- © a 
a 


EVCLIDIS Data, 


PROP. 87. 


Sidue reffe AB, AD datum ſpatinm compre- 
nt in awgalo dito, quadratum antem unins 
AD quadrato alterinus A B majns fu dato ( A D x 
AE; ) earum atraque AB, AD data er. 
Nam ob B4xAE 8 datutn, 6 ent AE ideoq; 
D AB, 
AEq & hoc elt AEq. & acidcirco AEq 
AFq, ADxED, AEq-£4A DxED» 
e hoc eſt AEq ac proinde A} & 4 com 
QUAD+ED, AD—+tD, 
ponendo AE #« ac ideo AE « hoc ett AEq 
zAD, AD, ' ADAxE 
data. ergo ob ADx&AE fdatum, dantur g AEq, 
& » AE, ackideo AD, ac AB. Q. E.D. 


P x © P. 838. 
$i in circulum 
CFED magnitudi- 
ne datum aft« ſit re- 
fla linea CE, que 
ſeementum auferat , 
quod datum angulum 
F comprehendat;afta 
F* refta linea C E ma- 
gnitudine data eſs. 
Nam dacatur di- 
ameter CD ; & con- 
neftatur ED. Ac ob ang. F 8 datum, b erit ang. 
Þ (reliquus e 2 reciis ) datus. item rectus CED 
datur. © quare CE datur. ergo ob d datam CD, 


CD 
eernt CEdara. Q. E. D. 


P y oP. 


/ 
4 
: 


+ Pre 


h 
, 
: 
: 
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PROP. 89. 


Si in datum magnitudine circulum CFED da- 
t4 magnitudinerefla CE atta fuerit , euferet ſe- 
gmentum quod anguluns ( CFE ) datum compre» 
hendet. 

Nam ( in bg. pracedeatis) quia C E, & ang» 

CD 

CED dantur, # erit ang. D datus. 6 ergo ang. F 44% 5: 
c(1ReQ. .. D) datus erit. Q. E. D. ©32. 3. 


P x O P. 90. 


A Si in circuli poſrtione 
dati circumferentieBAC 
datum fuerit punttumB, 
ab eo autem punto B ad 
circumferentiam circuli 
. inflexa fuerit refla BAC 

Fg %. que datum angulum A 
>. efficiat ; inflexa rette al- 


BY ters extremitas C dats 
ertt. 


Ad « centrum D duc BD,& CD ; bdatuſque ,, , 
eſt ang. D dari A c duplus. quare ob BD 4 da- bs. ge, 


tam, e crit DC data. F ergopuntum C datum 438 * 
eſt, Q. E. D. e19 det 


Si ang. A obtuſus fuerit; ſume reliquum e 2 5. *5- &, 
reis acutum 5 <us ſub{idio puntum C inve+ 
pies, Juxta ditta. 


PROP. 


396 


G conneRat rea D G. ſuper 
ſemicirculus D A G circulo priori occurrens in 


ai, 3. 


" EVCLIDIS Dats. 


91, 


KY? dhe punto 


(; ata fuerit ve- 
fa GA, que da- 
tym poſe: ine cireu- 
lumB E A contin- 
gat;atta linea GA 
þojttione &> magni- 
tudine data eff. 


Nam centrum 
D & punctum 
qua deſcriprus fir 


berr.163, A, Obang. D.\Ge#reQum , GA circulum b tan- 
£26.99. ojr, c ergo GA htitu & magnitudine datur. 


Q. E.D. 


Hinc modus diſcitur a dato punto tangen» 
tem ducend!,co nonnunquam expeditior qu1 ha- 


betur ad 17. 3. 


C 


92. 


$1 extra CIVCus 
lum poſttione da- 
tm BCD accipt- 
atuy atiquod pun- 
tum A , 4 dato 
autem puntto A 
m circulum pro- 
ducatur quedam 
refta AC ; datum 
eſt id quod ſub a- 
tta linea AC 5 && 
ea A By que mter 
punttum A @& 


convexam peripheriam B comprehenditur reftangu- 


lm CAB, 


Nam 
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« Nam duc tangentem AD, beritque ADq 91.4. 
(hoc eſt CA x AB) datum. Q. E. D. d36, 3 


PROP. 93. 


_ S; inty« datum 
poſrtione circaliam 
ABCD ſumatur 
aliquod punttum E; 
per punttum autem 
E agatuy in Cirege 
lam aliqua vets 


Þ © AFC ; quod ſub 
u” 4 ſegmentis AE, EC 
atte refle lines 
comprehendituy reftangulum, datum eſt. 
Nam per E duc rettam DEB utcunque occur- 
rentem circulo in B, & D, eſtque reftang. DEB , 6 «. 


—= 6 AEC. bergo AECdatur. Q. E. D, d :1.4f'& 


ROD. 96 

$i in circulum 
BACD magnitsdi- 
ne datum agatuy re- 
fa linea BC, que 
ſegmentum aufeyag , 
quod angulum BAC 
datum comprehendat; 
angulus autem B Cz 
qus in ſegmento con- 
ſiſtit , bifariam ſects 
tur; ſimul utraque re- 
Harum BA , AC que angutum datum BAC com- 
prebendunt,a1lineam A D , que angulum bifayian 
ſecat, habebit rationem datam : &- quod ſub ſimul 
utriſque BA, AC, qre datum angulum BAC come 
prehendunt, reftis ; & inferne abſciſſa (ED) 4b 4 
AD, que angu/um BAC in circamferentis datum 
bifar am ſecat,reFangulum datum erit, = 


A 


21.3, 
Þ46 
C privs. 
416 6. 
© 53, det. 


f 1,def d 


a) 3 


F , BY 6 a 


Duc CD ; & primo ob angulos BAC , CAD 
datos, « dantur ſubtenſe BC,CD,* ideoque CB 
Dc 


Pp 
datur. Cum igitur CA. AB :: 5 CE. FB, & per- 
mutando CA.CE :; AB. EB :: (CA—+ AB: 
CB ::) * AD. DC. (Nam * ob ang. BAE 
== CAD: & D = BD; trigona A BE, ADC {1- 
milia ſunt) ac rorſus permutando CA + AB. 
AÞ :: CB. DC. 4 &it CA + A B data. 
Q. E.D. 0m” 

Secundo, ob triangula AEB » DEC efimilia; 
$erit CD, DE :: AB, BEc :: CA + AB. CB: 
dergo CA + AB in DE = CDain CB, atqu 
CD x CBe datur fergo CA + AB in DE da- 
tum efl, Q, E. D. 


a ©O% 26 


$i in circulst BAG 
poſitione dati dia- 
P mes B G ſumatur 
— datum punttum D ; 
a punto autem D 


catur quedam retta 
DA, & agatur 4 
eftione A ad rettos 
angulos in produ- 
Fam reffam DA linea AE ; per punum autem Ez 
in quo linea AE, que ad reflos angulos conſiſtit, oc- 


currit circumferentie circuli , agatuy perallela 


CECK) produfterefte D A; datum eft illud pun- 
Fum C, in quo parallela EK occurrit ipfi diametro | 


BG; & quod ſub parallelis lineis AD , EC compre- 
henditur reftangulum, datum eſt. 
Nam conneftatur AK. « eſtque A B (ob au- 


gulum E , vel DAE reQtum) diameter. ergo! | 
* Us 


G in circulum produ- 


QA *, = 


*0©T 


EVCUTL Data. 


interſeftio H eſt centrum. 4 ergo DH datur, At- -Y Wa 
qui ob KH. HA «c:: CH. HD, 4eſt CH= HD. F 

e ergo CH datur, f = puntum C darur, £*.4f 4. 
Q. E. — KCxCE, hoc et4 ADx CE $95. das 
datur. Q. E. D. 


VE YM 


